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CELSISSIMO 

• SRIPRINCIPI 

FERDINANDO 

EPISCOPO PADERBORNENSI, 

COADIVTORI MON ASTF.UIENSI. 
COMITI PYRMONTANO, 
tin BARONI DE FURSTENBER.G. 

SAMVEL 'DE F E%JA AT s. 7> 

7 munusquod tibiyCelJijfime Primejfs, ojfero non refpuasy grati 
fimuianimi Csr' obfsquti quodam erga te , ac ftetatis officio erga 
Parentem fnnginjtdebor : dum in illius operum Mathemati- 
corum Itmtne nomen flatuo , quod tnjurias remporum (s* in- 
^tdia morfus arcerc fojfit. J^ts entm unquam credat impro- 
bari quod tu femel frvba^-ucris, qucm ArSiot fyderis inflar 
ivtuentur qutcumque fctcntiarum pelagus fidcare cuptunt, mcx tuttus Cs^ tran- 
qtitlliiis futurum , cum flnCIus omnino jcda^vcrit lenior pacts aura qt<£ tandem 
fpirare capit f Sic autem per omnes orbis literarii partfs lucem fpar^is, ut te 
cun£iifufpiciant(frneminem defpictas j tta multorum errorem Hda^natum dam- 
msquiyeluti quodamfummadtgnttatts prtytUgio fiji concejfum exifltmant, ut 
mntantum tmpune.ycritmettam fplendtde pojflnt ejfe indoAi jGr* fecontcmnen- 
dis putent ntfl Mufas fpernere audeant. Scd abunde tua probat authoritas 
nullima^tsutiles ejjeliteras, quam ei qui , iit decet , Paflor popuiorum ejfeve- 
lit, nulli plus gloriic afl^erre-. quia rarh connjeniunt imperii comes follicitndoy 
apfus colenda mentt feceffiis. Jdem profeSId centrum jere nunquam habent 
ciutlium curarum ^ fubltmtum dtfcipitnarumcirculi : in tanto negotiorum ctf' 
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cuitu refla ad doflrina culmen afcendcrc non minus farfan dijjicile Politico nji; 
deatur, quam Geomctra curruasrefiis xquarcycujus rct ffectrnenexhtbet hicedi- 
tadijfertatto, Suferayit tamenofKnesoutces tua Ccl/ttudo, ttbtque fidum tn w^.* 
dits tempcflatibujfortum conderepotuiflt, ^egregtis plcrifquefcrtptoribus quor 
tuarum fama '■vtrtutum ad Vader^ fontes allicity ubt venam quoyts latice puriorcm 
ftanctfcuntur , ubi te^raeunte citius dtfcuMt quo properandum ft^ quamji jludtisin 
umbra educatis anxte femotos calles in<-uejiigarent» Longum fciltcetjtcr eji ptr 
•prxcepta, brea:e per exempla ybreyijltmnm per exempla Trtnctpis '-uiri , quem 
etiam a^id pera^antcm Locu ^lurtm:^i. c:.ter fequt conantur j fed paucijfimi 
funt quituts inharereycjltgiis qucant j ^ du,n optas 

Vocc cicrc viros , l^hocbumcjUc i. , cnHcrc cnntu , , 
yocis tu£ fua<-uttas tuis non medtocriter njotis objiat. Dcterret nimirum qui ftc 
hortatur; filcre docet^ qut tam docie lcquttur. Id ego expcrior quoties opcrtt 
tua per-vol^o, qu£ mihilicet tgnoto (srimmcreitti mittcrc <-uolutft : tlla femper^ 
adulattonts expcrs, cujtu caufas procul habeoy mirart fimul ^ latifdart gaiudeo qu^ 
'^'tx qmfquam imitari pojfc confidat. Monimcntis enimVadcrbornenjibtis ^qu£ 
tammunifice rcjiaurans tameleganter celcbrMy monumentum longe perenntttj 
exegijii : ji ^inciilti Vari^ cujtis cladem ccdro dtgnis carmtnibus memorasy 
Legioncs Roma reddt nequeunf^iat faltem tut fermonts illecebris njenujiate 
Vari^vel Auguftt faculum ei reddere njtderis^ V irgiltumquefmul tioratium 
ac utrtufque prxfidium ((sr dectu refcrre. Augurabatar oltm leptdtts Vatcs non 
defuturos ^arones ,quandtu fint Macenates, fed quidqutdprxclarum inMace- 
nate ^ Marone fuit , tn eodem pefiorc reperirt pojfe nemo fpcran^erat , fin/e quod 
^ . ^;/Vt>;^ cuyia Voetas inopes ^ jieriles plerunque reddit (^unde Tbeocrttus * Dto~ 
16. phanto fatctur artes excttart paupertate, quam laborts magijtram njocat) fiye 
quodaltenif carminibttJ ei non optu e(i qui futs fatix ohleElart poteji , ut adopti^ 
rvos Itberos quarere non folet cui natura legttimamfobolcmdedtt, Verumin te-, 
CelfijfimeVrtnceps , colleEia non fine Jiuporecernimus y qux dfvifa tam tlluflrer 
altosejfecerunt;^ tua fingularis humanitasyqua tot extmias dotes connefiens y 
coelejles gemmas auro tnfererc ytdetur , fpondet a te benigne excipiendum > 
tuoque tn finu fovendum hunc ingentt paterntpartum-iqutfuodefenforeorbatus.^ 
ut pojihumus, tuo patrocinto tndigett quod venerabundus expofco. 




DE CELSISSIMO PRINCIPE 

FERDINANDO FURSTENBERGIO, 

Epifcopo Paderbornenfi, &c. 
I 02 ^VT^EFM J\QVMISM^, QVO 

tUius imago confpicitur, miffum, 

U R E A Picrio quam culmine mittis imago 
QujB noftros ingrcfla larcs fulgorc rcplcvit 
Immcritamquc nianum , Phoebi ipla rcfcrrc vidctur 
Ora , (blo qui cunda fovct , ncc florca tantum 
Rura (upcr lartus rutilat glcbafquc fcraccs, 
Ctrncrc (cd ftcrilcm non dcdignatur arenam > 
Sic hilarcsoculos (imul & cum frontc fcrcna 
Innocuos morcs inflgnis vultus adumbrat > 
Sit tamcn ars quamvis fpc(Jtandanumifmatis , illam 
Ettigicm fupcravit opus quodcunqueCaminis 
Spontc tuis fluxit dulci dc fontc lcporum : 
Scilicet Aonij mclius tc vcrticc montis 
Spirantcm oftcndunt Mu(z , dum natus Olympo 
Dodrinam pictatc auges , caflafquc forores 
Ad fupcros tollens, dignofcis quam fit inanc 
Ornari ingenium , nimioquccalclccre motu , 
Si vacuum aethereo petlus non uritur igne. 

Luminibus quantis & quot virtutibus omncs • iiiuftjifl-,^, 

Su A V I T E R *allicicns animos , validiquc catcnis Principii tef. 

Eloquij blandus vidor irahis ! his cgo tcnfi A^oBmE»'* 
Meplacidecaptura jampridcm, ncctibi poflim 
Hoc magis addici , qui mc dcvincit , honore. 
At qtias nunc gratcs rcfcram > Tc principc Vatum 
Muncra digna mihi Romanaquc carmina dcfunt > 
Carmina Marcenas icd tu par ipfc Maroni 
Noftra ncc cxpc£tas , ncc vilia muncra quxris. 
Non cgct exigua fiiblimis arundinc laurus, 
Et raucac non vocis cgct tua fama fufurro ; 
Satnitidts Latioquibus aurca rcdditur a:tas 
Eximias fcriptis potuifti pandercdotes , 
Purior illimi ceu Iplendcns flumine folus, 
Ut decct f iplc fuis radijs ic pingit Apollo. 



T>B T%j:^(CrTlS SIFSVEM TT{JECLAXp 

Montimentorum Taderbornenfium opere, 

DU M PadenE fcMUcs itcrno carminc Princcps 
Aoni; cclcbrac (pcs columcnquc chori , 
Ut ruperatqu.Tlic ponit monumcnta , luifquc 

Altius ipfc aliud tollit ad adra modis ! 
Hujus Cana fidcs ornat pia pctlora , mentcra 
Lux Sophia: , Latij prifcus & ora lcpor. 
AmilTas * his olim Aquilas qux flcvit in atvis, 
• Ninii cft II- Delicias illinc Roma dcculquc trahic. 
in^M gS! FernandicloquiumTibcrismiratur, & a:vi 
niz partc in Immcmor, Augudi fxcla rcdirc pucac. 

X>S EODEM Tl^IJ^CJTS QVI MI%.A^pIS 

jngenit doUrin^eque dotibm Jlemmatis ac dignttatum fp/en' 
dorem attgens , pacem omnibus morum (sr facundta 
fuavitate ferfuadere pofsit, 

O D 

NUnc corda mulcens 6 utinam Sacct 
Notos rccurfans pcr fluvios Oloc 
Mox cogat infcnfos canora 
Vocc potens lituos filcrc ; 
Hic prima Pindi gloria cui favcc 
Fhoebus, nitentcm Lilia qucm tcgunt , 

Qiias orc non compefcar iras 
, Pieria modulatus artc ? 
Ut cum qucrclis dulcifonis ncmus 
Vox blanda late lufciniar rcplct , 
Difcordis oblitx fufurri 

Millc folcnt volucrcs taccrc ; 
Kon illc firuftra fit patrix datus 
A quo fcroccs flcQi animi queunt ; 
Martis ncc incaffum pcr arua 
Threicius cecinit Saccrdos : 
Orphcus parcntem Calliopcn colcns 
Lcnirc plcdro quot didicit fcras ! 
Scrmonc fic prxftat domare 
PcCtoca , quam fupcucc fcrco. 




ERUDITO LECTORI. 

O N tc latct , EruditcLc^lor , opcra Mathcmatica przfarionc vix indigc- 
rc : nam ut Paralogifmi culpam fruftra longo fcrmonc Gcomctra dcprccari 
vtllct,3Ut pro vcra dcmonftrationc failam obtrudcrci ita non opus cft 

g aflcnfum folidac rationis viribus dcbitum lupplicitcr cfflagitarc , qucm ad- 

vcrlanus vidcns fcicn(quc , licct valdc rcluftans , dencgarc non poffit. Praetcrca fupcr- 
vacancum forct laudcs Maihcmatum fusc cclcbrarc , cum hanc fpartam tot cgrcgi; 
fcriptorcs adornandam jampridcm fufccpcrint. Qnis cnim nefcit Gcometriam & ubc- 
rcs illius fruftus ad cccium cvchi i Plaronc, qui non foliim cam divinitiis humanx 
mcnti inlitam , fcd ctiam ab ipfo numinc excoli putavit ? nonne mcrito Mathefis i 
Philonc vocata fuit libcralium artium mctropolis.quas,ubi dcfit illa,luminibus,& vcluti 
manibus orbaras cfll- liqiict ? Undc i vcronon abcicac qni ut manum inftrumentum antc 
inftrumcnta, fic & Mathcfin dici poflccrcdit artcm antc alias artcs, cum illius tcrra mari- 
quc,& bcllo ut pacc.tam cvidcns utilitas fit; quod unus inftar omnium dccuit olim Ar- 
chimcdcs,dum infirmus corporc fcd invidus ingcnio fcncx , obfidionis Syracufanac 
pars maxima , patriac vis fumma fuit , Briarcus & Centimanus i Romanis appcllatus : 
Qi^iamobrcm admirationc pcrcullum Marccllum licct hoftcm ab co tot damnis afFc- 
ftum ci tamcn mimicum cflc noluiflc Livius tradit , fcd propinquis inquifitis ho- 
nori prxfidioquc nomcn , ac mcmoriam tanti viri fuiflTc. Mathcmaticas dcindc 
difciplinas anQs Philotbphia: vidcri quis diftitcatur i cum Bhilotbphus quamvis 
abunde Logica: vcrfutijs & argutijs inftrudus , fi hix mathcmatica non afful- 
gcat in Phyfica comparari pofllt Polyphcmo in fpclunca occxcato , & munc- 
ris,quofrui potuit, ufum ncfcicnti , vini fcilicct, cui prxclarus non itapridcm Philo- 
fophus Gcomctriam fimilcmdici poflc arbitratus cft , quod rcccns inflat , vctus oblc- 
ftat & vircs augct. At non iftorum opcrum Authorcm inflavit unquam Mathcfis,& tot 
dcmonftr.itioncs, dum ab ipfo non funt cditac , quibuflibct argumentis mclius dcmon- 
Arant cum ab oftcntationc laudifquc cupidinc alicnum fuiflc. Qupd autcm dc illarum 
fortc follicitus non fliit , fcrc (cmpcr autographa nullo fcrvato rclponlbrum cxcmplari 
mittcrc folitus, parum abfuit quin hxc, qux fortc non intcritura crcdes, omnino cxtin- 
Aa fucrinr, antcquam in publicam luccm prodiccnt. Hinc fit ut quia hxc fparfim disjcfta 
colligerc facilc non fuit , fato pofthumorum opcrum fcro, pauciora , & minus culra ty- 
pis cdantur. Hinc ctiam contingcrc potcrit ut omnia qux hic occurrent tibi non vidcan- 
tur nova : fcd quamvis alij dc quibufUam rcbus , quas hic invcnics , fcriplcrint& lucu- 
brationes fuas prius vulgavcrint, non idco miniis hxc invcnta iftorum operum Aurhori 
dcbentur, qui adco faftus, & invidix cxpcrs fuit , ut alicna fuis (at aliundc notis immii^ 
cuiflccrcdi non poflit.qui fua vixfibi tribucbat. Abco, cxcmpli causa.libri duo Apollo- 
rij Pcrgxi dc locis planis procul dubiorcftituti funt , licct Francifcus Schootcn Acade- 
mix Lugduno Batavx Profcflor illos i fc rcftitutos aflcrat ; nam fua typis mandavic 
Francifcus Schootcn anno 1657. fcd libros duos , qui hic cxtant, Apollonij Pcrgxi de lo- 
cis planis fc vidilTc Lutcciz manufcriptos, ncc non ad locos planos & folidos Ifagogen, 



tcftis omni cxccptionc major Hcrigonius aflcrit tomo 6. cursus Mathcmatici cditi anno 
i6}4- Crcderc tanicn, vt dixi, malim Baiavuai Profcflbrcm cadcm dc rc Icripliflc, quini 
ab co , vcl i quovis alio aliquid pcrpctratum cfle fufpicari quod ingcnuum animum 
dcdcccat , vcl invcrccundiam plugij probarc poflit. Vcriim in iftis , ni tallor , opcribus , 
dcquibus tc non cx parva molc judicaturum lat fcio, occurrct tibi non injucunda 
variccas , ut & in cpiftolis, quivcl ab Authorc , vcl ad ipfum k plcrilquc doCliflimis 
viris fcripti fucrunt rtis intcr funt nonnulla: Palcalij in quibus ingcnij non minus tcrfi 
quim pcrfpicacis radios agnolccs , quos cjufdcm alii lucubrationcs , & ipla: fatis cxhi- 
bcntPafcalij cogitationum rcliquix :illudcnim opus in <\wo ftndent cfcrA irtcrrnptay 
mukis cxunium Mathcfcos circa rcs facras l*pccimcn vidctur , ^cquatAqne mAchtna carlo. 
Quisautcm ignorat qualisquantufquc Gcomctra & quam indgnis in Acadcmia Pari- 
ficnfi Profl-flbr fucrit Robcrvallius,cujus luc aliquot cpiftolaslcgcrc potcris.&pcrlcgiflc 
gaudcbis ?£duntur hic quoquc nonnuUx Gallicc vcl Itahcc fcripta: a Kcnclmo Digbxo , 
quipritcr gcncris nobilitatcm & honorcs gcflos , non folum ingcnio dodrinaquc, fcd 
criim pictatc confpicuusfuit, ac vcrxRcligionis culru , quam ut gladio , (ic & cala- 
mo tucri conatus cft,urfidcmfacitaurcus illius Iibcr dc vcritatc Catholicx Rcligionis 
Anglicc fcriptus. Illis cpiftolis additur una aut altcra Frcnicli, cujusmiram Arithmcti. 
ca problcmata folvcndifacilitatcm amultis prxdicatam,& cjuldcm rcfponfis confir- 
matam Analyftx norunr. Q^as vcro non adjccimus circi Cartclianam Dioptri- 
cam cpiftolas lcgcrc p©tcris in tcrtio voluminc cpiftolarum Cartcfij cujus ftu- 
pendx fagacitatis circi Gcomctriam admirationc fc captum fatctur is ctiam 
qui nonnunquam ab co diflcntit. Ut autcm in varijs iftis opcribus , fic & 
in cpiftolis multa rcpcrics qux ad Gcomctriam , vcl Analyticcn pcrtincnt aut 
numcrorum arcana, dc quibns H pluia vidcrc cupias, habcs oblervationcs ad Dio- 
phanrum , cujns opcia typis nundati curavi anno 1670. & Doclrinx Analyticx in- 
vcntum novum coIlcAi"" c variis cpiftolis D. Pctri dc Fcrmat ab infigni Gcomctra 
R.P. JacobodcBilly S. 1. Saccrdotc. Eft hic prxtcrci nonnihil circa Mcchanicam & 
Gcoftaticam, ncc non Dioptricain ac Phyficam , circi quam v. g. non contcmncndain 
forc confido cpiftolam dc proportionc qua gravia dccidcntia accclcrantur , ad Gaflcn- 
dum,qux ipfi Gaflcndo virocxquifitx cruditionis, & candorc ac moribus qui Chri- 
Ilianum Philofophum dcccnt, prxdito non difplicuit, ut cjus rcfponlb , licct brcvi , laris 
patct. Sic ctiam cclcbris Itali Gcomctrx Abbatis Bcncd. Caftcllicpiftolaprobat ci non 
difplicuiflcqux hlc fcripta funt circa motum gravium aut ccntrum gravitaiis. Cxtc- 
ruminhis Parcntis mci opcribus Sc cpiftolis qux multas dilputationcs circA quxftio- 
ncs arduas contincnt , & quibus duas addidimuscriticis obfcrvationibus non fpcrncndis 
rcfcrtas, nullam voccm qux fit accrbior, nullum pcrvicacis controvcrfix vcl amaru- 
lcntx contcntionis occurrcrc vcftigium , potcris obfcrvarc. Id ^nnatam manfuctu- 
dincm Authoris arguit , qui nulla contradiccndi libidinc vcritatcm quxrcns , illam ab 
alijs invcniri gaudcb.it & gratulabatur : qui fccusagunt cam ut juvcncs proci colcrc 
vidcntur, dum fibi dumtaxat affulgcrc vcllcnt quod diliguntj fcd qui vcritatcm divi- 
no , ut par cft , amorc profcquuntur , ipQm omnibus innotcfccrc cupiunt , fuamquc fc- 
licitatcih augcri putant.cum cjufdcm plurimi fiunt participcs. Epiftolas vcro ad Autho- 
tcm fcriptas, qux hic cxtant, ut naftus fum, cdcndas ingcnue cxiftima\ i, nullomodo mi- 
nucrc fcd augcrc cupicns tantorum virorum famam,quorum alia rcfponla.nondum prx- 
lo conimifla, fi mihi fuppctcrcnt, ut haruipdifputationum fcricm edercnon pigcrct. 
Ex iftis autcm opcribus, Eruditc Lcftor, fruftus, ni ftIlor,& voluptaris non pariim per- 
cipcrc potcris & 11 quid incuria Typographorum crratum lit , illud liipplcas aut ig- 
jK)fcas quzfo. 

Schtm4tM fuis lecis in iQtt cpcre, ut in il/tHS ^Artt , vtfcrirtntur , tiifi dtfwftt ftulftw Ugni nctis 
Ctemttricis intidtnek ptritus ; ftd filfrit qut cum itxtM tdits nonfntrunt, ^d tibri cnlctm fmnt rtjtfe^^ 
numtris pt^inarHm , ndqnai rtftrtmtur , tippo/iiit , jnod ftmtt mennifft fuficieit. 
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ELOQE 2) E M0:^CSIEF1{^ © E FE^M^T» 

Corjjeiller au Tarlemerit de Tolofe, 

Du Jeitrnsl des Scavah: , du LMttdy p. Ftvrttr \66y 

ON a appris icy avcc bcaucoup dc doulcur h mort dc M. dc" Fcrmat Confcillcr au 
Parlomciu dc ToJorc. Ccnoit un dcs plus bcaux cfprits dc cc iicclc , & un gcnic 
li univcrfcl & dunc cftcnduif (ivadc , quc li tous lcs f^avans n*avoicnt rcndu tcmoigna- 
gc dc lon mcritc cxtraordinairc , on auroit dc la pcinc a croitc toutcs lcs cholcs quon 
cndoit dirc , pour nc ricn tctranchcr dc lcs loiiangcs. 

11 avoit toujours entrctcnu unc corrcfpondancc trcs-part4culicrc avcc Mcflicurs DcC 
cancs. Toricclli , Pafcal, Frcniclc, Robcrval, Hugcns , &c. & avcc la plufpart dcs grands 
Gcomctrcs d*Aiiglctcirc& d'ltalic. Maisilavoit hc unc am^iic fi ctroitc avcc M.dc 
Carcavi , pcndant qu'ils cftoicnt confrcrcs dans lc Parlcmcnt dc Tolofc , quc commc il a 
cftc lc confidcnr dc fcs cftudcs , il cft ciKorc au;ourd'huy lc dcpolirairc dc tous fcs bcaux 
ccn^-s. » 

Maisparccquc cc Tournalcft principalcrticnt pour fairc connoitrc par lcursouvra- 
ccs lcj> pcrfbnncs qui fc Ibnt rcnducs cclcbrcs dansla rcpubliquc dcs lcttrcs ; on fc con- 
tcntcra dc donncr icy lc cataloguc dcs ccrits dc cc grand hommc > laiflant aux autrcs lc 
foin dc luy foirc un clogc plus*amplc & plus pompcux. 

II cxcclloit dans routcs lcs partics dcU MAihcmariquc ; mais principalcmcnt dans la 
f^icnccdcs nombrcs & dans la bcllc Gcomctne. On a dc luy unc mcihodc pour la 
«juadraturc dcs parabolcs dc rous Ics dcgrcz. 

Unc autrc de rr.aximis ^ mintmii , qui (crt non fculcmcnt \ la dctcrmination dcs pro- 
blcmcs plans 6c fbUdcs; maiscncorcd rinvcntion dcs rouchantcs &dcs Iigncs courbcs, 
dcs ccntrcsdcgravitc dcsfolidcs, & aux qucftions numcriqucs. 

Unc inrrodudion aux licux , plans & folidcs ; qui cft un iraite analytiquc conccrnant 
la folution dcs problcmcs plans & folidcs j qui avoit cftc vcu dcvant quc M. Dcfcartcs 
cut ricn public fur cc fujcr. 

Un traitc de conta^ihtfs fpbxricis, ou il a dcmonftre dans Ics folidcs cc quc M. 
Vict Maitrc dcs Rcqucftcs , n avoir dcmonftrc quc dans Ics plans, 

Un autrc traitcdans lcquclil rciabUt & dcmonftrc Ics dcux Uvrcs d'Apollonius Pcr- 
ga;us , dcs licux plans. 

Et unc mcthodc gcnerale pour la dimcnfion des ligncs courbcs , &c. 
Dc plus , commc il avoit unc connoiflancc trcs-parfaitc dc rantiquite , & qu'il eftoit 
confuhcdctoutcsparts furlcsdillicultcz qui Ic prcfcntoicnt; il a eclaircy unc infinitc 
dc licux obfcurs quj fc rcncontrcnt dans lcs anciens. On a miprimc dcpuis peu qucl- 
qucs-uncsdcfcsobfcrvationsfur Athcncc; & ccluy quia traduitlc Bcncderto CaftclU 
dc la mcfurc dcs caux courantcs , cn a inll*rc dans Ibn ouvrage unc trcs-bcllc fur unc Epi- 
ftrc dc Syncfius , qui crtoit li difticilc , quc lc Pcrc Pctau qui a commcntc cet authcur , a 
advoiie qu'il ne favoit pcu cntcndre. II a cncorc fair bcaucoup d'obfcrvarions fur lc 
Thcon de Smyrnc & fur d'autrcs Authcurs ancicns. Mais la plufpart nc fc trouvcront 
qu'eparfcsdans fcs Epltrcs ; parccqu'il n'ccrivoit gucrcs fur ccslbrtcs dc lujcts , quc 
pour latisfaite k la curiofitc dc fcs amis. 

Tous ccs ouvrages dc Mathcmatiquc , & toutcs ccs rcchcrches curicufcsde Tantiqui- 
tc , n'cmpcchoient pas que M.dc Fcrmat nc fit fa chargc avcc bcaucoup d'afl*iduite , & 
avcc tant dc fufiifancc, qu'il a paflc pour un dcs plus grands Jurifconfultcs dc fon tcmps. 
Mais cc qui cft dc plus furprcnant , c'cft qu'avcc toutc la forcc d'clprit qui cftoit nc- 
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ccflaircpour (uutcnit lcs rarcs qualitcz dont nous vcnons dc parlcr.il avoit cncorc une 
figrandcdclicatcflc d'cfprit, qu'il tailbitdcs vcrs Latins , Fran^ois & Efpagnols avccla 
niemc clcgancc, quc $'il cut vccu du tcmps d'Augullc , & qu'ilcut pafll' la plus grandc 
partic dc fa vic a la Cour dc Francc & i cdk dc Madrid. 

On parlcraplus particulicrcmcnt dcs ouvragcs dccc grand horamc, lorsqu'on au- 
ra rccouvcrt cc qui cn a cftc public , & quon auraobtcnu dc M. Ibn fils h hL>crtc dc 
publicr cc qui nc Ta pas cncore cftc. 

0'BS B%l^ATIOJ\(^ T> E MO I EVR^ 

de Fermat fur SjJiejtus, rapportee a la fin dc la traduHion 
du Uyre de la mefure des eaux courantesje "Benedetto (^ajlelli. 

LE S pagcs qui rcftcnt vuidcs dans cc caycr m'ont donne la pcnfcc dc lcs rcmplir 
dc la bcllcobfcrvation quc j'ay apprifc ccs jours paflcz.dc lincomparablc Mon- 
licur dc Fcrmat , qui mc fait rhonncur dc m'aimcr , & dc mc fbuftrir Ibuvcnt dans fa 
convcrfation. Ccft furla quinzicmc Lcttrc dc Syncfiiis Ev«*quc dc Cyrcnc, qui irai- 
tc d'unc maricrc qui n'a cftc cntcnduii par aucun dcs intcrprctcs , non pas mcmcs par 
lc f«^avant Pcrc Pctau , ainfi qu'il ladvouc luy-mcmc dans lcs Notcs qu'il a fiitcs fur cct 
Authcur i £t jc donnc d autant plus volonticrs ccttc obfcrvation , qu'clie a bcaucoup dc 
rapport avcc lcs traitcz qui font cy-dcvanr. 

Cct Evcquc ecrit a la f^avantc Hypatia, ijuicftoir la mcrvcillc de fon ficclc , & la- 
qucllc cnfcignoit publiqucmcnt la Philolbphic , avcc radmiration dc tous lcs f<,'avans , 
dans la cclcbrc Villc d Alcxandric. ]'ay traduit ccttc Lcttrc du Grcc cn ccttc manicrc. 
Jc mc trouvc li mal , que j"ay bcfbin d'un hydrofcopc. Jc vous pric d'cn fairc fairc un 
dccuivrc, & dc mc rachcrcr. Ccft un tuyau cn formc dc Cylindrc, qui a la figurc 
&1j grandcur d'unc ficute; fur fa longucur il portc unc ligncdroitc, qui cft coupcc 
cn travcrs pardc pctitcs hgncs , p.ir lcfqucllcs nous jugccns du poids dcs caux. L"un 
dcs bouts eft couvcrt d'un conc , qui cft pofe cgalcmcnt dcflus , cn tcUc fortc quc lctu- 
yau & lc conc ont unc mcmc bafc. L'on appcllc cct inftrument Baryllion. Si on Ic mct 
dansrcau par la pointc ily dcmcurcra dcbout, & Ton pcut aifcmcnt comptcr lcs fc- 
dions qui coupent la ligne droitc , & par la Ton connoir lc poids dc Tcau. 

Com.nc nous avons perdu lafigurcfic l ufagcdccet inftrumcnt , dc mcmcqu'unc 
infinirc d'autrcs bclles chofcs , quc Ics Ancicns avoicnt invcntcrcs, & dont ilslcfcr- 
voicnt , lcs (^avans dc cc tcmps icy lc font donnez bcaucoup dc pcinc pour comprcn- 
drc qucl cftoit cet inftrumcnt dont parlc Syncfius. 11 y cn a qui ont cru que c'cftoit unc 
Clcpfydrc , mais IcPcrc Pctau a rcjcttc avec raifon ccrtc opinion. Pour luy , il advoue, 
qu"il nc le comprcnd pas , il Ibup^onne pourtant que c'cftoit un inftrumcnt qui fcrvoiri 
nivclcr lcs eaux , & qui avoit du rapport avcc ccluy dont Vitruvc fa it mcnrion au livrc 8. 
ch. 6. dc fon Architccturc , qu'il appellc Chorobates , mais il eft aifc dc jugcr par la lc- 
cliircde Vitriivc, &dc Syncdus , que cc (bnt dciix inftrumcns fbrt diffcrcns , & cn fi- 
gurc , & en ufagc, & quc fi rous dcux ont dcs fcdions , commc rcmarque lc Pcrc Pc- 
tau , ccUcs du Chorobatcs font pcrpcndiculaircs fur riiorizon , & ccllcs dc rhydrofcopc 
iuy font parallclcs. Je paflc fous filcnccpluficurs aatrcs diftcrcnccs , quc je pourrois rc- 
marqucr , pour rapporrcr Ic fcntimcnt dc Monficur dc Fcrmat , qui cft Qns dourc Ic ve- 
ritablc fcns dc Synclius. Cct inftrumcnt fcrvoit pour cxamincr lc poids dcs difll-rcnrcs 
caux pourl ufagc dcs m.Uadcs ; car Ics iMcdccins Ibnr d'accord quc lcs plus lcgcrcs font 
lcs mcillcures ; Ic tcrmc f'oT« , dont fe fcrt Syncfius Ic monftrc claircmcnr. II nc fignific 
pas icy UlfrawcntHm lcr.ivclemcnt ,comme acru lc Pcrc Pctau , mais cn maticrc dc Ma- 
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chines, il fignific lc poids , quc lcs Latins appcUcnt nttmtntum ^ & dc faletraitedcs 
cquipondcians d Archimcdc a pourtitrc 'irif hfixit. Mais dautant quc labalancc, ny 
aucun aurrc inftrumcnt artificicl , uc pouvoitpas donncr cxaftcmcnt la dilFcrcnccdu 
poids dcs caux , k cau(c qucllccft pctitc cntrc ellcs , lcs Mathcmaticicnsinvcntcrcnt fur 
lcs principcs du traitc d'Archimedc his qu* vehunturin aqua , ccluy dont parlc Svnc- 
fius , qui monftrc par la naturc dcs caux memcs , la ditlcrcncc du poids qucllcs ont cn- 
trcllcs , la figurc cn eft tcllc ; A F cft un Cylindrc dc cuivrc , A B cft lc bout d cn haut, 
qui cft toujours ouvcrt , E F cft lc bout dcmbas , qui cft couvcrt du conc 
E I F , qui a la mcmc bafc quc le bout d'cmbas, A E , B F j font dcux li- 
gncs droitcs coupecs par divcrlcs pctitcs ligncs, tant plus il y cn aura, tant 
plus cxadt fcra rinftrumcnt. Si on lc mct par la pointc du cone dans lcau, 
&qu'on rajuftc cn tcllc fortc qu'il fe ticnnc dcbout , il n'y cntbnccra pas 
cnticrcmcnt ; car lc vuidc qu'il a au dedans l cn cmpcchera ; mais il y en- 
fonccra jufqucsiunc ccrtainc mcfurc, qui /cra marqucc par Icspctitcs 
ligncs; & il y cnfonccra divcrlcmcnt, fuivant quc Tcau lcra plus ou moins 
pclantc; car plus l cau fcra legcrc, plus il y cnfonccra: & moins , plus 
cllc fcra pcQntc, commc il nous fcroitaifc dc lc demonikcr, s'il cn clbit . ^ 
qucftion icy. Voib la figurc & ['ufagedccct inftrumcnt , & la raifon dc \ ✓ 
cct ufage. La lcttrc dc Synclius s'y rapportc C\ cxadcmcnt dans toutcs \ / 
fcs circonftanccs , quc fcu Monficur dcMonchal, Archcvcque dc Tolofc, 
ayant cnvoye cctcc cxplication au Pcrc Pctau, il advoiia quc Monficur dc 
Fcrmat cftoit lc (cul qui avoit compris qucl cftoit Tinftrumcnt, & il avoit ccrit quc dans 
une fcconde impreftion il la mcttroit dans lcs notcs. Mais parcc quc ccla n'a pas cftc 
fait, ;'ay crii quc ie Lcctcur f^-avant & cuticqx nc fcra pas marry quc jc luy cn ayc fait part. 

LETTRE DE MONSIEUR DESCARTES 
A MONSIEUR DE FERMAT, 
fag. 347. tom. 3. dcs Lettres de CMonJieur Vefcartes, 
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Jc n'ay pas cu moins dc joyc dc rcccvoir la Lcttrc par laquclle vous mc faitcs h fa- 
veur dc mc promcttre voftrcamitic, quc fi cllemc vcnoit dc la part d'unc Maiftrcflc, 
dont j'aurois pafllonncmcnt dclire lcs bonncs graccs, Et vos autrcs ccrits qui ont prccc- 
de mc fontfouvcnirdc la Dradamantcdc nos Poctcs, laquelle nc vouloit rcccvoir pcr- 
fonnc pour fcrviteur , qui nc le fut auparavant cprouve contr'clIc au combat. Cc n'cft 
pas tourcfois quc jc prctcndc me comparcr a cc Rogcr , qui cftoit fcul au mondc capa- 
blcdeluy rcfiftcr ; mais tclquc jcfuis , jc vous aflcurc quc j'honnorc extrcmcmcnt v6- 
trc merite. Et voyant la dcrnicrc Cxi^on dont vous ufcz pour trouvcr lcs tangcntcs dcs 
lignescourbcs , jc n ay autre chofc i y rcpondrc , finon qi>'cllc cft tres-bonnc , & que fi 
vous rcuflicz cxpliquc au commanccmcnt cn ccttc fa^on , jc n'y cuflc point du tout 
conttcdit, &c. 



P. Herigonius , tom. d.Curfus Mathemacici p. 68. 

T)e Maximis minimis. 

NUnquam follir hic mcthodus , ut ani-rit cjus iiivcnior , qui cft do£tifllmus Fermat 
Confiliarius in Parlamcnto ToloranocxccUcnb Geomctra ncc ullilccundus in ar- 
tc Analyiica : qui optimc ctiam rdlituit omnia loca plana ApoUonij Pcrga:i , quac in liac 
urbc vidimus manulcripta in manibus plurimorum , quibus fubncxa cll ab codcmau- 
dorc ad locos planos & folidos llagosc 

D. ISMAEL BULLIALDUS 

Exercitatione de Porifmatibus. 

HAnc dc porifmatibus lcriptiunculam d.na mihi occafionccompofui , cum antc 
bicnnium vir illudriflimus ac amplifllmus Dominusdc Fcrmat in fuprcma Curia 
Tolofana Scnarorintcgcrrimus& in judicijsexcrcendispcritifllmus , rcnnn Mathcma- 
ticarumdodliirimus, propofitiones quafdam fubtihfliims & porifmata qui tam thco- 
rcmaticc quam probL-maticc proponi poflunt,ad amicos fuos huc raififlct. Ex Pappi 
unius raonumcntis & collcclionibos M.iihcmaticis ponfmarum naruram & ufum di(cc- 
re poflumus , cnm ca Vctcribus qui hanc Gcometria: partcm atngcrunt , prartcr ipfuiii 
nullus fupcrfit. ilUus tamcn fcnrcntia lcgcnti ftatim obuia non crt ; tcxtufquc corruptio- 
nc, &applicationis porifmatum dcfcdu obfcurior proculdubio cvadit, Intcrca dum 
tanto viro fua cdcrc libucrit , noftra , qualiacumquc randcm fint , publici juris faccrc pla- 
cuitj uraliosad eorundcm invcftigationcm impcUcrcmus ; ipfumquc Amplifllmum 
Dominum dc Fcrmat, ad fua cdcnda , utinam & ad alia fublimis intcllcclus fui £i{^iULi* 
cum omnibus communicanda .cxcitarcmus. Is enimeft.qucm omncs Europx Ma- 
thematici fufpidunt ; qucm i fubtiliirimis artatis noftrx Gcomctns Boiuvcntura Ca- 
vallcrio Bononias , & Evangclifta Toriccllo Florcntiac fumrais laudibus in coclum fcrri , 
cjufquc invcnta mirabilia pridicari auribus mcis audivi , qucm ctiam virum tam cxi- 
miis virtutibus darum , multaquc cruditionc ornatum, ac ia rcbus Mathcnuticis ocu- 
latifljmum toto pcdlorc vcncror ac colo. 

T^. Mariniis Merfenntn Ordinis Minimorum, %jf{exiQ- 
num Thjficomathematicarum pag, 215. 

CU m autcm vivos potiiil quam mortuos quxrcrcm , unus abfuit Clarifllmus Fer- 
matius, Gcomctraurm Coryphxus; qucm tamcn Burdigalam rcdux, duftorc 
intcgcrrimo , doaiflimoque Scnatorc, Domino d'Efpagnct , vclut avulfura Bergcraco, 
triduo amplexus fum. 

Samuel Sorberins in pr^fatione opcrum Gaffendi, 

PE T R u M Fcrmatium tam longo intcrvailo Victam, Diophantum & Pythagorcos 
omncs poft l"c rclinqucntcm. 
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VARIA OPERA 

MATHEMATICA 

D. PETRI DE FERMAT 

SENATORIS TOLOSANI. 

AD LOCOS 

PLANOS ET SOLIDOS 

ISAGOGE. 
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£ locis qu4m plurima rcripnflr vctcrcs , haud dubium. tcdis Pap- 
I pus initio Lbri 7. qui Appollonium de locis planis , ArxAxum de 
j rdidis rcripfiirc alTcvcrat. Scd aut fallimur , aut non procUvis ia- 
tis ipfis fuit locorum invcftigatio. lllud auguramur cx co quod lo- 
cos quiiui pluriinos non fatis gcncralitcr cxprcOcrunt , ut infra 
patcbit. 

I Scicntiam igitur hanc propriz & pcculiaii analyG fubjicimus , 
ut dcinceps gcncralis ad locos via patcat. 

Qupticsin ultima xqualitatc dux quantitatcs ignotic rcpcriuntur, fitlocus loco, 
& tcrminus altcrius cx illis dcfcribit lincam rcAam , aut curvara , linca rc£ka unica Sc 
fimplcx cft, curva infinita, circulus , parabolc, hypcrbolc , cllipfis, &c. 

Quptics quantitatis ignotat ( linca: rcda: rcponcndum ) tcrminus localis dcfcribic 
lincam rcdam , aut circularcm , fit locus planus : at quando dcfcribit paraboicm , hy- 
pcrbolcra, vci cUipfim , fit locus (blidus : fialias curvas , dicitur locus hncaris. Dc 
hoc nihil ad)ungcmus, quia facillimc cx planorura & folidorum mvcfhgationc , iinc- 
aris loci cogni^o dcrivabitur , mcdiantibus redudionibus. 

Comroode autcm poflunt infMtui xquationcs, fi duas quantitatcs ignotas ad datum 
angulum conflituamus , quem ut plurimiim rcAum fumcmus , & altcrius cx lilis po- 
fitionc datz tcrminus unus (it datus , modo ncutra quantitatum ignorarum quadta- 
tum prztcrgrcdutw: , iocus ctit planus auc foiidus , ut cx dicendis ciarum ficL 




2 Varia Opera. 

Kc&i data pofitionc fit N Z M. cujus punftum datum N. N Z. xquctar quan- 
titati ignotx A. & ad angulum datum NZI. clcvata rcfta Z I. fit xqualis altcri 
quantitati igiiotx E. D in A a:quctur B. in E. Pun£kum I- crit ad lincam rcdam po- 
fitionc datam. 
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Erit cnim ut B ad D. ita A, ad E. Ergo ratio A ad E. data cft, & datur angulus ad Z. 
triangulum igitur N 1 Z. fpccic , & angulus I N Z. Datur autcm punftum N. & rc- 
da NZ. pofifionc. Ergo dabitur N I. pofitionc,6ceft facilis compofitio. 

Ad hanc arqualitarem rcduccntur omncs , quarum homogcnca partim funt data , 
partim ignotis A & E admixta , vcl in datas duftis , vcl fimplicitcr fumptis. 
ZP — D A ^ B in E. 
fiat D in R. a:qualc ZP 
Erit ut B. ad D. ua R - A ad E. 
Fiat M N. xqualis R. dabitur punftum M. idcoquc M Z. xquabitur R - A. da- 
bitur crgo ratio M Z. ad Z I. fcd anguius ad Z. datur : crgo triangulum 1 Z M. fpc- 
cic , & concludctur rcftam M I. jundam dari pofitjonc : idcoquc punftum I. crit ad 
rc£tam pofitionc datani.- idcmquc nnilo ncgotiocondudcturinqualibct zquaUtatc 
cujus homogcnca qu»Ham aHicicnturab A. vclE. 

Et cftfimplcxhxc & prima locorum xqualitas , cujus bcncficio invcnicntuf loci 
omncs ad lincam rcftam ; vcrbi gratia 7. prop. lib. i. Appollonii dc locis planis , quac 
gcncralius jam potcrit cnuntiari & conftrui. 

Huic xqualitati fubcft pulchcrrima propofitio fcqucns , quam illius opc dctcximus. 
Sifint quotcumque hncx pofitionc datx atquc adipfasaquodampundoducan- 
tur rcfti in datis angulis , fit autcm quod fub duftis & datis cfficictur dato fpatio 
acqualc, punctum rc^lam Uncam pofitionc datam contingct. 
Infinitas omittimus , qux Appolloni.inis mcrito poffcnt opponi. 
Sccundus hu/ufinodixqualitatum gradus cft, quando, 

A in E. acq. Z. pl. AE| Z' 

quo cafu pundtum I. cft ad hypcrbokm. 
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Fiat N R.parallcla ZI. fumatur in NZ.quodvis punftum,ut M. i quo ducatdf 
M O. parailcU Z I. & fiat reftang. N M O. arqualc Z pl. pcr punAum O. circa 
aiymptotos N R. N M. dcfcribatur hypcrbolc , dabitur pofitionc, & tranfibit pcr pun* 
aum I. cum ponatur rcaing. A. in E. fivc N Z I. xqualc N M O. ad hanc xqualitatcm 
rcduccntur omacs quarum homogcnca partim funt data vclab A.vd E aut A inE- 
aftc^a. 
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lematica. 3 

Ponamr Dp -f A iii E. ( iq. ) R in A -+ S in E. Igitur cx artis pracccptis, Dp -+ AE 
R m A -+ S in E - A in E. arquabitur Dp oeRA-+ 

Effingatur rcdang. abs duob. iatcrib. in quo homogcnca RinA-+SmE-ASE. 
in E. rcpcriantur. Uno vcrbo A S. arquctur O. & R - E. xquctur I. igitur 0 1 « Dp 
quod proponitur , & hxc crit conftruaio , D p atquctur A E B. rcdang. igitur A C F. 
crit O inl-crunt duo latcra A-S&R-E. & rcdang. fub iplis xquabitur 
R in A H- s in E - A in E - R in S. 

Si igitur a Dp abftulcris R in S. rcftangulum fub A -S,in R- E. xquabitut 
Dp - R in S. ^ 

Fiat NO. aequaJis S. & ND. parallclaZ I. fiat aequaKsR. pcr punftumD. duca- 
tur D P. parali. N M. O V. parall. N D. & Z I. producatur in P. Cura N O. iquc 
tur S , & N Z , A ; crgo A - S. xquabitur O Z , fivc V P , fimilitcr cum N D. (ivc 
Z P. xquetur R , & Z I , E , crgo R - E , aequabitur P I, Rcclangulum iguur fub V P, 

PI- squatur dato D p ^ R m S : crgo punauiu I, cnt ad hypcrbolcm , cujus 




PV, VO. Re£langulo cnimDP — R in S, xquctur fumpto quovis punfl:oX,& 
dufti parall. X Y , Rcftang. V X Y , & per pundlum Y , circa afymptotos P V , V O, 
hypcrbolc dcfcribatur, pcrpunftuml, tranfibit, ncccftditficiiisinquibuflibct cafi- ^,^, 
bus analytis aut conftru£^io. ^ .^j £, 

Scquens icquahtatura locaUum gradus cft ciam A * vci iq. E.* vcicft in rationc '^.^^^ ^^^' 
dataad E.' vel etiara A.* A in E, cft ad E.* indata ratione , deniquc hiccafus ^ 
omncs zquationcs comprchcndit intra mctam quadratorum , quarum homogcnca ^^^, inta- 
omnia vcl a quadrato A , vcl 4 quad. E , vci a rcdang. A in E. afficmntur. ^.^^^ 

His omnibus cafibus pundtum 1 , cft ad lincam rcaam, cujas rci dcmonftratio fa- 
cillima. A z 
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4 Varia Opera 

Sit NZ, quad. -f- NZ^inZI, ad Zl, quad.in rationcdata^ducaturquxvispl- 
rallcia O R , quadratum NO-+NOinOR crit ad O R quadratum , in cadcm ra* 
tionc , ut cft fiicillimum dcmonftrarc. Punftum igitur 1 , crit ad rcclam politionc. 
Sumatur cnim quodvis punftum , ut O , & fiat data ratio quadrati N O h- N O, in 
OR,adOR, quadratum. Junda N R. dabitur pofitionc , & ratisfacict propofito i 
idcmquc contingct m quibuflibct xquationibus, quarum omnia homogcnca a potcfla- 
tibus ignotarum , vcl tcclangulo fiib ipfis afficicmur , ut inutilc fit Cngulos calus 
fcrupulofiiis pcrquircrc. » 

Si potcftatibus ignotarum, vcl rcftangulis fiib ipfis, admilccantut homogcnca, par- 
tim omnino data , pattim fiib data rcAa in alteram ignotarum , difficlUor cvadit con- 
fttuclio , fingulos cafiis conftruimus brcvitcr & demonftramus. 
Si A ' a;q. D in £ , pundum 1 , cft ad Parabolcm. 




conftituantur N Z , & ZI,ad qucmcumq»"* angulum Z. 

Fiat N P , Parallcla Z I , & circa diamctrum N P dcfcribatur parabolc , cujus rc- 
ftum iatus rc^a D , datae , & appUcati fint parallclla: N Z. punftum 1. crit ad para- 
bolcm hanc pofitionc datam. Ex conftruftionc rcAangulum fiib D , in N P, xqua- 
bitur quadrato P I, hoc eft , fi P 1 , intclligatur cflc A , & N P, intclligatur cllc E, 
D , in E , xquabitur A \ 

Ad hanc arquationcm facillimc rcduccntur omncs in quibus A,* mifcctur homo- 
gcncis fiib datis in E , aut E,* homogcncis fiib datis in A , idcmquc contingct , 
licct homogcnca omnino data xquationibus miiccantur. 
Sit £,* xqualc D in A. 

E* oo D A. In prxccdcnti figura vcrticc N , circa diamctrum N Z , dcfcribatur parabolc, cu- 
jus rc^um latus fit D , 6c apphcatx rc^ N P , parailcla , przftabit propofitum , ut 
patct , 

B* — A* Fonatur B * — A * xqu. D in £. Ergo B * — D in E xquabitut A *. 

DE B*- ^ 
DE «. A*. 




Applicctur B * ad D , & fit xqualc D. in R. 
Ergo D in R — D in E , xquabitut A * Idcoquc D in R — E iquabitur A *. 
Idcoque hxc xquatio rcducctur ad prxccdcntcm. Rcda quippc R — E ^ fiicccdct 
ipfi E. 

Fiat quippc N M , parallcla Z I , & xqualis R , & pcr punftum M ducatur M O , 
paralicla N Z , datur pun£lum M , 5c rctla M O , pofitionc , in hac conftruftionc O I, 
xquatur R — E. crgo D. in O I, xquabitur N E quad. fivc M O quad. vcrt icc M. 
circa diamctrum M N , dcfi:ripta parabole , cujus dcxtruin latus D » & applicarx ipfi 
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N Z , parallcla: , prxftabit propontum , uc patct cx conftrufkionc. 

Si B * -+ A' atqu. D in E. 
D in E — B * iquabitur A ' &c. vt fupr. fuinlitcr omncs xquationcs zSc(Xx con- 
ftrucntur. 

Scd A ' mifcctur fxpc E * & honiogcncis omnino datis. ^ 

B'-A'a:qucturE'. B' -^A. 

Punduml cft adcircuium poncionc datum,quando anguluS NZI. cft icAus. ^ ' 
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Piat N M,arquaJis B.circulus ccntroN. intcrvallo N M, dcfcriptus prxftabit pto- 
pofitum , hoc cft quodcumquc punftum fumpicris in ipfius circumfcrcntia ut I , 
quadraium Z I , iquabitur quadr. N M , fiyc B * quad. N Z , fivc A * ut patct. 

Adhanc arquationcm rcduccntur omnes afFcftx abA' &abA,vciE,in 
datas duftis , modo angulus N Z I , lit rcdus , & prxtcrca cocfficicntcs A * «quen- 
lur cocflicicntibus E*. 

Sit B ' -'D in A-A*, xqualc E' -r *R in t. Addatur utrimquc R*, ut E , B* - * D A 
-+ R, fucccdatE, fictR* -+ B* - ' Din A - A' xqu. E * -f R * ' R, in E. - A* «» E* 
ipfis R* & B* , addatur D^ , ut D -+ A lucccdat ipfi A , & fumma quadratorum -^" 
R\ B': & D" arqucturP'. 

Ergo aufercndo fcilicct D ' , quod uirimquc fucrat additum , P ' — D * — * D ia A 

iEquabitur R'H-B*-*DinA-A*. 

Nam cx conrtrudionc P* — D* xquatur R* -i- B*, fi igitut loco ipfius A 
-+ D, fumpfcris A, & loco E R fumpfcris E. 
Fict P'-A': xq. E\ • 
Er rcducctur xquatio ad prxccdcntem. 

Simili rariocin.Ationc fimiics xquationcs rcduccntur & hac via omncs propofitio- 
ncs fccundi Iibn Appollonii dc iocis planis conllruximus , & fcx priorcsin quibuf- 
libct puntlis habcrc locum dcqjonftravimus ; quod ianc mirabilc cft, & ab Appoi- 
lonio fortaftc ignorabatur. 

Scd B * — A * ad E *, habcat rationcm datam. 

Punftum I. crit ad EUipfim. B* — A' ad 

Fiar MN. xqualis B , & pcr vcrticcra M. diamctrum N M, ccntrum Z. dcfai- ^^^/ 
batur Ellipfis cujus applicarx lint rcftx Z I, parallcix , & quadrata. 

Applicararum ad rc^langulum fubfcgmcntis diamctri habcant rationcm datam, 
pundum 1, crit ad hujufmodi Ellipfim. Etcnim quadratum N M — quad. N Z , xqua- 
tur rediangulo fub diamcrri fcgmcntis. 

Ad hanc rcduccntur fimilcs in quibus A * cx una partc opponcturE' fub con- 
traria aftcclionis nota , & fub cocfticicntibus divcrfis. Nam fi coefficicntcs fintcxdcm, 
& angulus (it reclus, locus critad circulum, ut jam diximus. Licct igttur cocffici- 
cntes fint cxdcm,mod6 angulus non fit rcdus, locus crit adEIIipfim. 

Et licct commifceantur xqu.nionibus homogcnea fub datis & A vcl E,fictrcdu- 
^to coquodjam ufurpavimus artilicio. 
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B*,cftad E* ia data rationc punaum 1, cftad hyperbolcm. 



OI, fit A. 
ON, feu 
Z 1. fit E. 



O \R 1 













B* -*A* 
00 *A E 



Fiat N 0,parallela ZI, data ratio fit eadcm qux B*. adquad. NR. Dabitur crgo 
pundum R. ,circadiamctrum R O. pcr verticcm R, ccntrum N dcfcribatur hypcrbo' 
Ix cujus apphcatx (int paraiicl* N Z , & rcftangulum fub tota diamctro & RO, ad 
quadratum O I. fit in data rationc NR , quadraii ad B Ergo componendo rc(llan- 
gulum fub M O R , polita M N, a:quali N R , crit ad quadratum 0 1 , una ciun B ' , 
in rationc data , N R, quadrati ad B * , fcd reaang. M O R , uni cum N R quad. 
scquatur N O quadrat. fivc Z I, quad. fivc E * , & quadrat. O I, unacum B * xqua- 
tur quadrato N Z , fivc A ' una cum B * . Ergo cft ut E * ad B * h- A ' ita N R, quad. 
ad B ' & convcrtcndo B -+ A* cft ad E %in rationc data. Punftum igitur Z , cft 
ad hypcrbolcm pofitionc datam. 

Eodem quo jam ufi fumus artificio aH hancaequationcm, reduccntur omncsqux 
ab A* & E' afficiunriir unX cum datis, fivc fimplicitcr , Cvc mifccantur ipfis ho- 
mogcnca fub A vcl E , in datas, modo A * habcat camdcm cx altcra partc affcftionis 
notam, qu4m£ ^ Namfi fintdivcrfz, propofitio condudctur pcr circulos vcl £!• 

hpfcs. 

DifficilUma omnium xqualitamm cft quando ita mifccntur A* &E* ut nihil- 
ominus homogcnea qua:dam ab A in £ afficiantur una cum datis , &c. 

B* — ' A* xquatur ' A inE E* addatur utrimquc A*, ut A -f E. fitla- 
tus altcrius cx homogcncis , crgo. 

B * — A \ jcquabitur A * -t- * A iu E. 




i 



Pro A -+ E , fumatur E , fi placct , & cx prarcedcntibus circulus M I , pracftct pro 
pofitum , hoc cft M N ,quad. ( five B ' ; - N Z , quad. ( fivc A * ) arquctur quadrato 
Z 1 , livc quad. abs A -t- E , fiat V i, «quaUs N Z , fivc A , crgo Z Y, «quatur £• 
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hac autcm quxftionc punftum V , (ivc cxtrcmum icCtx E, tantum inquirimus. Vi- 
dcniium crgo & demonllrandum ad quamlincam fitpunftum V. Fiat M R, paral- 
lclla Z I , & xquaiis M N , &. jungatur N R , ad quam produda 1 Z , incidat ad pun- 
dum O. Cum M N. acquctur M R , ergo N Z arquabitur Z O. Scd N Z , arquatur 
VI. Ergo toti V O, toti ZI, cilxquaUs : idcoquc quad. MN — quad. NZxqua- 
tur quadrato V O. Datur autcm triangnlum N M R. fpccic. Ergo quadrati N M , 
ad quadratumNR, daturratio; idcoquc Sc quadrati NZ ad quadratum NO ,da- 
bitur ratio. Ratio igitur quadrati M N — quadrato N Z , ad quadratum N R — qua- 
drato R O datur. Probavimus autcm quadratum O V, xquari quadrato M N — quad. 
N Z. Ergo ratio quadrati N R — N O. quad. ad quad. O V , datur. Dantur autem 
pundla N & R , & angulus N O Z. Ergo pundlum V , cx fupcrioribus dcmon(h:a- 
tis cl\ ad Ellipfim. 

Non abfimili methodo ad fuperiores cafus rcduccntur rcliqui, in quibus homoge- 
ncalbb A inE, homogcncis partim datis,partim lub A*aut E * inunifccbuntur » 
aut ctiam lub A&E,in datasdudis, cujusrci difquifitio facillima. Scmpcr cnim 
bcncficio trianguli fpccic noti conftructur quxftio. 

Brcviter igitur & dilucidc complcju lumus quidquid dc locis pknis & folidis 
incxphcatum vetcrcs rehqucrc. 

Conftabitquc deinceps ad qucm locum pcrtinebunt cafus omncs propof. ultimx 
lib. 1. Appoll. dclocis planis , &omnia omninoadhanc matcriam fpcdantia nuUo 
ncgotio dctcgcntur. 

Sed hbct coronidis loco pulcherrimam hanc propofitionem adjungecc , cujus £a- 
cilitas ftatim innotcfccr. 

Si pofitionc datis quorcumquc hncis , ab uno Sc eodcm punAo ad fingulas du- 
cantur rcdx in datis anguhs, &. fint fpccics .ib omnibus dudis dato fpatio xqualcs , 
pundum contingtc pofitionc datum fohdum locum. Unico cxcmplo fic via ad pra- 
xim. 

Datis duobus pundis N, M , inveniendus locus i quo fi jungas rcftas I N , I M , 
qu.idrata rcftarum 1 N, I M , ad triangulum I N M , datam habcant rationcm , rcda 
N M, xquctur B , & rcfta Z I ad angulos rcdos, dicatur E, tcrmmus N Z, dicatur 
A ,crgo cxartisprxccptis* A* -f B'— *B,inA-+ * E * , ad rcdangulum B in E 
h.ibcbit rationcm datam. 

Et rcfolvcudo hypoftafes cx jamtraditis prxceptis, ita proccdct conftruftio. 
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N M , bifariam fccetur in Z , i pun£to Z , cxcicctur pcrpcnd. Z V, & fiat datae ratio 
eadcm qux Z V. quadruplx ad Z M , dcfcripto fcmicirculo V O Z , fupcr V Z , ap- 
plicctur Z O, atqualis ipli ZM, & junfti VO , ccntro V , intcrvailo VO , dcfai- 
batur circulus OIR, inquo fumatur quodlibct punflum, ut R., & jungontur re- 
dtx R N , R M : aio quadrata R N, R M , ad triangulum R N M, c^Tc in data rationc. 

Hxc invcntio filibros duos dc locis planis ilndbis dudum rcfUtutos pra^cclTiirct , 
tlcgantiorcs lane cvaliflfent localium tticorcmatum condrudioncs : ncctamcn prz- 
cocis licct & immaturi partus nos adhuc poemtct , & informcs ingenii foetus pollc- 
ris non invidcrc fcicntia: iplius quadamtcnus intcrcd, cujus opcra primo rudia & fim- 
plicia novis inventis & roborantur 6c augcfcunt. Imo & ftudioforum intcrcft laicn- 
tcs ingcmi progrclfus , 6c artcm fcfc ipfam promovcntcm pcnicus habcrc pcif* 
pcdlam. 




/ 
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A P P E N D I X 

. ADISAGOGEM TOPICAM 

Continens folutionem problematum 
folidorum per locos. 

ATUIT mcthodus qua linesc locales dctcguntur, inquircndurti rc- 
ftat qua rationc problcmatum folidorum folutio poflit cx fupradidis 
clcgantilTime dcrivari. Hocut fiat , coarftanda iUa quantitatum igno- 
tarum cxtra limitcs fuos cvagandi liccntia. Infinita cnim fuut punda qui- 
bus qua;llioni propofita: fatisfit in locis. 

Commodifllme igiiur pcr duas arqualitatcs locAle« quxftio dctcrminatur : fccant 
quippc fe inviccm duac lincx locales_,pofitionc data: , & punttum fcaionis pofitionc 
datum , quxftioncm ex infinito ad tcrminos pracfcriptos adigit. 

Ejtcmplis brcvitcr 5c dilucide rcs cxplicatur proponatur A' -t- B in A* asquari 
Z9 inB. 

Comraode utraquc arqualitatis pars potcft «quari folido B in A in E , ut pcr 
divifioncra iftius folidi , illinc per A , hinc pcr B , rcs dcducatur ad locos. Cum 
igitur 

A ' -+ B in A * acquctur B in A in E. 
Ergo A * -f B in A , arquabitur B in E. 

Et crit , ut patct cx noftra mcihodo , cxtrcmitas ipfius E , ad parabolcm pofitio- 
nc datam. 

Dcindc cum Zp in B , arquctur B in A , in E , crgo Z p xquabitur A in E. 
Et crit cx noftra mcthodo cxtrcmitas ipfius£,ad hypcrbolcm pofitionc datam; 
fcd jam probavimus cflc ad parabolcm polltionc datam , Ergo datur pofitionc , & 
cft facilis ab analyfi ad fynthcfim rcgrcflus. 

Ncc diflimihs cft mcthodus inomnibus xquationibus cubicis. Conftitutis cnim 
cx uiia parte folidis omnibus ab A affcftis, cx altcri folido omnino dato , vcletiam 
cura folidis ab A vcl A* affcftis, potcritfingi zquaUtas fupcriori fimilis. 
Proponatur cxcmpl. in zquatiombus quad. quad. 

A * -+ B ' in A H- Zp in A' acquctur Dpp Ergo A"* arquabitur D»"' ~ B» in 
A — * in A ' , acqucntur hxc duo homogcnca Z *. in E *. 

Cum igitur A^.zquctur Z* in E*. Ergo pcr fubdivifioncm quadraticam. 
A* xquabitur Z inE, & critcxtrcmitas E, ad parabolcm pofitionc datam. 
Dcindc cum D pp B' in A - Z * in A * xquctur Z * in E * omnibus pcr Z * divifis 
Dpp - B' in A- A\ xquabitur E 

Z*~ 

Et crit cx noftra mcthodo cxtrcmitas E, ad circulum pofitionc datum. Scd cft 

fi 
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& ad parabolcm pofitione datam. Ergo datiir. Non dinTimili mcthodo folvcntur 
quxltiones omncs quadrato quadratice : cxpur^abunturcnim mcthodo Vicrx cxp i 
dc cnciend. ab affeaione fub cubo , & quadratJ quadrato ignoto ab una parrc , rcli- 
qms horaogcncis ab altcra conftituris pcr p.uabolcra, arcuJum, vci hypcrbolcm 
lolvetur quxllio. 

Proponatur ad cxcmplum invcntio duarum mcdiarum in conriniia proportionc 
^mt du« rcda:, B major , D muior , intcr quas dux mcdii proport. funt invc- 
mcndsE, fiet A ' xqualis B * in D. 

Sx major mcd.arum ponatur A. .Equcntur rmgula homogcnca C in A in E. Illinc 
fic arquaic B .n D E, iftinc A in E xqualc Bin D. Idcoquc quiftiopcr hypcr- 
bolcs & parabolcs kdioncm pcrficictur. t n 



M 



o sr 



cxotctur pcrpendicularis N Z , & fiat rcdanjr o V 7 ^ i ^ ' ' ^ 
cxcitetur ctiam pcrpcndicularis OR r^r ^r ^^^' rcftangulo B in D, 

portion. quns qiitrimus. «aa O V. ma,or du.,mm continuc pro- 

InvcnKigitur funt du.Tmcdia: pcr intcrfeaioncm porabolc, &hypcrbolc5 

xou b R^-^ n' ''"i''- 'l'.''^"'°"'""'"d"'omni.duo rr in A A« 

.quab.^B ..n D m A...qucn,ur,u,guh homogcnc, ,uxta rupcriorcm mc.Lum 

•F.cnt dut iqnaJitatcs , ncmpc A'&B-inE.&DinA&E' 
,<ii» (ingute dabunt pjrjbolcm pofitionc ditam fi,r i„ir.T. ' /i ,^ 
bii pcr intcrfcaioncm du.,tum par.rol.,tum hiTafu * 

^L^::::^^^'^'^' ButociuminAtchimcdcm. &huic mc 
r.dr",^fnrdtats7rt:^^m^^^^^^^^ 
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Ergo A * xquabitur Z • in A Dpp ,fingatur quadratumabs A ' - B * aut alio 
quovis quadrato, fict quadratum A * -+ B * -f ' B * in A *. Addatur ad fupplc- 
mentum fingulis a:qualitatis partibus B * - ' B * in A ' fict A ^ -+ B * - * B' in A' 
aqualc B* -B* in A' zqualc - B' in A* - Z* in A *+ D" fit 'B* - 
arqualc N 

Et fingulis homogcncis fivc partibus acqualitatis arquctur N ' in E *. Fict illlnc 
pcr fiibdivifioncm quadraticam A ' - B *. aqualc N in E , idcoquc pundum cxtrc- 
raum E, crit ad parabolcm, cx nolha mcthodo, iftinc fict B * — A* — Z • in A -+ D pp 
xqualc E'. N*" N N* 

Ideoquc cx noftra mcthpdo punftum extrcmum E , crit ad circulum. DcfcriptiO' 
nc igitur parabolcs & circuli folvitur quxfiio. 

Hxc nlcriiodus facilUmc ad omncs cafus tam cubicos quim quadrato quad. cx- 
tcnditur. Curatidum cnim tantum ut cx una p.irfelitA* cx altcra quxhbct homo- 
gcnca , modo non afficiantur ab A at pcr cxpurgationcm Victxam omncs zqua- 
tiones quad. quadratx ab afFcdlionc fub cubo hbcrantur , crgo cadcm in omnibus 
methodus, cumautcm xquarioncs cubicx hbcrcntur ab aftcdionc fub quadrato pcr 
mcthodum Victxam, homogcncis omnibus in A,dudis, fict xquatio quadrato qua- 
drara cujusnuUumcxhomogcncis afliactur fub cubo , idcoquc lolvctur pcr fupc- 
riorem mcthodum. 

Id (blum in fecunda xquaUtatc curandum cft , ut A * cx una partc , cx altcra E'. 
fub contraria aHedionis nota rcperiantur , quod cft fcmpcr facilhmum. 

Sit cnim in aho cafu, ut omnia pcrcurramus, A * xqualc Z in A ' — Z' in D. 

Fingatur quodvis quadratum abs A' - quovis quadrato dato, utB ' , fict A * h- B * 
— * A * in B '.adjiciatur utriqucxquaUtatis parti aU rupplcmcnium B * , — ' B 'in B' 
fict A * -f- B ' A • in B ' xqualc B - ' B ' in A * -+ Zp in A* Z* in D. 

Uc igitur commoda fiat divifio , in 2. A xquaUtatc fumcnda difFcrcntia intcr ' B & 
Z f qux fit V G. N & utraque xqualitatis pars xquanda N ' inE*. 

Ut illinc fiat A ' - B ' xqualc N in E. Iftinc B * - A ' - Z in D xqualc E'. 

"^N'~ > 

Advcrtcndum dcindc ' B*" dcberc prxftarc Z p aUoquin A' non afficcrctur figno dcfc- 
ftus, & pro circulo invcniretnus hypcrbolcm , cui promptum rcmcdium. B* cnim 
ad libitum fumimus , idcoquc ipfius duplum majus Zp nuliius cft ncgotii fumcrc. 
Conftat autcm ex mcthodo locali circulum creari /cmpcr cx xqu.ilitatc , in cujus 
partc altcra quadratuin unum ignotum afficitur figno -+ in altcra , ahud quadratum 
ignotum figno — . 

Si fumas .id hoc cxcmplum inventionem duarum mcdlarum , crit A ' xqu. B' in D. 
Et A * xq. B * in D in A. 

Adjiciatur utnmquc B * — * B ' in A *. A * B * — * B ' in A ' xquabitut B * -+ 
B* inDin A - ' A' m B' fit 'B',xqualc N '. 

Et fingulx xqualiratis partcs xqucntur N* in E 

Fict illinc A ' — B ' xqualc N in E. Idcoquc cxtrcmum E , crit adparabolcm. 
Fict iftincB' -f D \ in A-A* xqualc E*. 

Idcoquc cxtrcmum E crit ad circulum. Qm hxc advcrtcrit, firoftra quxftioncm mc- 
folabii, trifcaionis angularis, fic finules tcntabit dcduccrc cx planis, hoc cft pei 
rcdas Sccirculos cxpcdirc. 

B a 
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APOLLONII 

LIBRI DUO 

DE LOCIS PLANIS 

R E S T I T U T I. 

O C I plani quid fint notum cft fatis fupcrquc : luc de rc lcri- 
pfillc libros duus Appollonium tcftarur Pappus , corumquc pro- 
politioncs fingulas initio libri fcptimi tradir, vcrbis tamcn aut 
obfcuris , aut fane intcrpreti minus pcrfpcdis. ( Grxcum enim co- 
diccm vidcrc nonlicuit ) hanc fcicntiamtotius, ut vidctur, Gco- 
mctrix pulchcrrimam ab obHvionc vindicamus , & AppoUoniuni 
_ dc locis planis diircrcntcm , Appolloniis Gallis , Batavis , & IUyri- 
cis audadcr opponimus j ccrtam gcrcntes fiduciam , non alibi prxclariias , quim 
hoc in opcrc Gcomctrix miracula cluccrc .• quod ut ftatim fatcaris, hlc cxordior. 




Propofitiones libri primi ha: func, 

PROPOSITIO I. 

SI duac lincac agantur , vcl ab uno dato punfto , vel \ duobus , & vel in rcaam li- 
ncam , vcl parallcla: , vcl datum continentcs angulum , vcl intcr fc datam propor- 
tioncm habcntcs^vcl datum comprchcndcntcs fpatium: contingat autcm tcrminus 
unius locumplanum pofitionc datum ; & .iltcrius tcrrainus locum planum pofitionc 
datum contingct, intcrdum quidcm cjufdcm gcncris, intcrdum vcro diverfum,& 
tntccdum fimilitcr pofitum ad rcdam lincam , intcrdum contrario modo. 

Hxc propofitio in propofitioncs odlodividi commodc potcft, & quzvis cx iis in 
muhipliccs cafus; obfcuritatcm intcrprcti prarbuifTc vidctur intcrpunaionum dcfcftuiw 
imo & Pappus ipfe hoc loco proptcr nimiambrcvitatcm videtur non vacaviflc obfcu- 
ritatc. SinguU dum fccamus in oclantcs ,irarcvclamusi. 
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PROPOSITIO 1. 

• 

Sl idato pundo in rcaam Lncam duar lincx agantur, datam habcntcs propor- 
tioncm} & tcrminus unius contingat locum pofitionc datum , hoc cft , aur re- 
ftam^aut circumfcrcntiam circuh pofitionc datam 5 altcrius tcrmmus contingctrc- 
diam, aut circuii circumtcrcntiam pontionc datani. 

Efto datum pundum , A. pcr quod agantur in dircaum rcftx, A B , AF, in pro- 
portionc data, &fitvcrbi graria pundum B, ia rcOa linca H C B D , politione 



H 



B 



D 



A 






E 


G 



dati; aio punAum V , cflc quoquc ad rc^iam pofitione datam. a pun^lo A , dcmifsa 
in reftam H D , pcrpcndiculan A C , dabitur pundum C , producatur C A , ad £ , 5c 
fiat ratio C A ,ad AE, xqualisdati, dabitur igitur rcdia AE, & pundum E. pcr 
punclum E , parallcla icCtx HD , ducaiur G E F, dabitur pofitionc, & in cacric 
pun£bum F, quia omncs tcStx pcr datun pnn/>nm parallclas fi:cantcs in camdcm ra- 
tioncm dividuntur; patct crgo qu.imcunquc rcftam pcr punftum A , tranfcuntcm , 
&datis pofitionc parallchs tcrminatam in datara fccari proporiioncm. 

Efto dcindcdatum pundumB, &circulus pofitionc ICN, cujus ccmrum A, 
^ungatur B A, inpuncio I, circumfcrcntiam fccans, & producatur 




1 B, ad B £, ut fit ratio I B, ad B E , arqualis datac , continuctur in F , & fiat A I , ad 
EF, utlfiUdBE, ficccntro Fintcrvallo FE , dcfcribatur circumfcrcntia circuli 
EDZ, quampatct ex conftruaione pofitionc dari, aio rcdas omncs pcr punftura 
cLitum B tnnfcuntcs , & utrimquc circumfercntiis datorum pofitionc circulorum tcr- 
minatas in datam fccari rationcm. — . « t- • 

Dufta cnim verbi gratia C B D iungantur G A , D F , cft ut I B, ad B E , ita A I , ad 
E F, ergo ut tota B A, ad B F, ita A I , fivc A C , ad E F , five F D , & funt xqualcs an- 
guh A B C, F B D , ad vcrticcm ; patct itaquc triangula eflc (imiha atque idco, ut C B, 
ad B D, ita B A, ad B F , hoc cft in ratione data, cum igitur i dato pun^ro B ducantur 
in direaum duar rca* B C , B D, vcrbi graria in data rationc quarum B C , tangit cir- 
cumfcrcntiam pofitionc datam tanget quoque B D, aham circumfcrcntiam pohtio- 

iicdatam. , . 

Si producantur tcOx doncc «d concavas circulorum circumfcrcntias pcrtmgant, 

idera evcnict. „ 

Monemus porro nos minimaquiquc in demonftrationibus non doccrc , cum ita- 
tim pateant, im6 5c cafus diverfos non pcrfcqui cum cx addudis mmimo poftmt 
ncgotio dcrivari. ^ ^ 
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Sl i dito punao ducanrar in dircaum dux reai , datum contincntcs ipa.mm 
contwgat autcm tcrminus umus locum planum por.tionc , tanget pantcrSctcr- 

"Tfto^punanm A". data primum rca. B C, pofitionc f Huam dcauttatt» 
pcrpcndicularis , A C , dabiturcrgo «c punaum C , producatut & hat fpatto dato 
rciualc rcaanRulum C AE, fupcr d.amcro AE, dcfcr.pto crculo ADE, aio 
rcaa s omncslcr punaum A duaa. , & ilLncrcai, hinc circumfcrcnna c.rcdi 
quct^ patct dari pof.nonc ) tcrminatas ita ad punaum A, fccar, ut rcftang. 




cum f.t angu^us ADE . m ftm^.r^ ACB,fimilia, atquc idco rcaangulura 

A, A R AD in dircaum «c rcrminus unius ncmpc AB , tangat rcaam B C pofi- 
t'„tLm tL;"gctLtcrn,mus altcr.us locum pUnum, hoc cft crculum ADE, 

pofitiouc ^t<^ . , B I G H . -pofitione cujus ccntrum E jungamt 

,TJu*rr I B dlwmr' V B , produLtur in E . ut fit rcaangulum B V B, 

B 
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rqualc dato cui ctiamxquctur rc£langulum G V X , fupcr diamctro X , F, circulus 
dclcnbatur X K F, qucm quidcm dari podtionc patct, Aiorcclas pcr pundum V, 
tranlcuntcs & duobus circulis , tcrminaras ita lccari in V , ut rcclangulum fub 
fcgmcntis dato aqualc cfficiant. Ducatur cnim vcrbi gratia A V , K 1 , Aio rc- 
dangulum A VK, xquari dato, fumatur ccntrum circuii minoris 0,rcda autcm 
A V KI, fccct cundem circulum in R , ^ungantur icdx R O , A E , pofuimus rc- 
daiigulum G V X , xquari B V F , crit crgo G V , ad V B , ut F V , ad V X, & com- 
poncndo , Sc fumcndo antcccdcnrium dimidia , Sc pcr convcrfioncm rationis , ut £ B, 
five E A, adEV, iraOX,fivc OR, adO V , & habcnt duo rriangula O V R, V 
E A , commvncm angulum E V A , crunt crgo fimilia & ut A V, ad R V, ita A E, ad 
ROJlvcEB, ad OX, VE, ad VO,cumcrg6 ut EB,ad OX,ita VE, ad V O , 
crgo ut E B, ad O X , ita rcliqua V B, ad rcliquam V X, atquc idco ut A V, ad R V, 
ita B V, ad X V , fimilitcr probabimus ut G V , ad V F , iu I V , ad K V , crit igitur 
vicifllm utGV,adVl, itaFV, adVK, utautcm F V , ad VK , ita V I , ^d VX, 
( quia rc£tangula K V R , F V X , in circulo funt xqualia ) & ut V R , ad V X , ita pro- 
bavimus cfic V A , ad V B , crit igirur ut F V , ad V K, cx una pat tc , ira V A, ad V B, 
rcdangulum igitur K V A , rcftangulo F V B , dato xquaJc , cx alia vcro partc crit 
ut G V , ad I V , ita V R , ad V X , atquc idco rc£bnguium 1 V R , rcftangulo G V X, 
dato xqualc; cum igitur pcr pundum V, ducantur dux lincx in dircftum A V , & V K, 
comprchcndcntcs fpatium darum , & tcrminus unius ncmpc V A , conringat circu- 
lum pofinonc datum , tangcc & tcrminus altcrius iocum plauum hoc cfX ciiculum 
XKF, pofitionc datum. 

III. rROfOSITIO. 

SI h. dato ducantur dux lincae datum contincntcs angulum , &datam proportio- 
ncm habcntcs, contingat autcm tcrminus unius locum planum pofitionc, con- 
tingct flc tcrminus altcrius. 

Ello primo datum pundura H , & rciJia linca A F, pofitionc, inquara dcmifla pcr- 
pcndicularis H B , dabitur. Fiat angulo dato xqualis angulus B H E , & fit B H , ad 

;. r n ' i 




H E , in rationc data dabitiir re^la H E , pofitionc & pun^Vum E. i pundlo E , 
ad rcdam H E , excitata pcrpcndicularis infinita D E G , dabitur pofitionc , lU- 
iTiatur quodlibct pundum in rcfta A F , ut C , & jun£la H C , fiat angulo 
dato xqualis C H I , aio rcftam H C , ad H I , cflc in rationc data , nam cum 
fintxqualcs anguli BHE,C HI , dempto communi C HE , crunt xqu.xlcs B HC, 
E H I , & funt anguli ad B , & E , rcfti^funt igitur fimilia triangula H B C , 
HEI,&utHB,adHC,itaHE, adHI,&viciflim ucHB, ad HE, ita H C, ad HI, 
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habct rationem datam. Cum isimr i dato punao H , dufU fucrm, dux lincx H C. 
H I n tooangulo C H 1 . & m data rationc , Sc altcra ncmpc H C ad P"nf um C , 
»l,ring« Kftl. politionc comingct & tctminus altcrius locum planum , n.mpc rc- 

I,j^g«rf ATiccanicirclminl. Sc fiat angulus .qual,s dato. & rat.o lA, 




» r, dabitut A D , pofitionc & punaum D , producatur , & fi" I A ,ad 

lS:.ftrt^:dD\,ccn;r^C,dcfcriptL,rc,.oDB,ucmpat^^^ 

maturquodvis ™ '"/^™^^^^^^^^^^^^ rat.onc ?1ata 

1" ^ f/'7c , probabimuruTfupta xquaics angulos F A E , C AB , & fimiUtu- 
jungantur '^^'"^'P . , c AB .iifdcm rationibus quibus am m ptiorc propoli- 
d,ncm «riangulotum F A E CAB , uwcm J p , ad E A. ut A C , ad A B, 

'mia rA F ' d A C .tc Vft m A I. ad' A d' ,ta A E, ad A B. dabitut ctgo ra- 
tio AETd Ab /j^ pt.cr.umfcnfus, tam confcqucmia propofittoms. 

IV. PROPOSITIO- 

„ . , . A« j„,.,nnir dux linci datum contincntcs angulum & datum com- 
Sptchtdc^s^^fpatronf.^a^autcm 

datum . '°'^''"5'\'^'"'^""lf'Xonc data AC , Inquaraducamr pcrpcndicuU- 



/ 
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dc/cribatur fcmicirculus G E F , & fumpto in rcfta pofitionc data quovis punfto 
Ut D, junftaquc D, G , fiat angulodato arqualis D G F, aio rcftangulum fub DG, 
in G F , acquari dato , jungatur FE , probabimus ut in propofitionc prsccdcntc acqua> 
liratcm angulorum B G D , E G F , fcd rc£ki ad B, & F, funt a:qualcs, non latcbit igituc 
triangulorum B GD, E G F, fimilitudo ncquc rcftangulorum B G , in G D, &G D, 
^ G F , acqualitas , ncquc vcritas pofirionis , fi igitur , &c. 

Scd fit datum punftum A , & circulus pofitionc H G E , ducatur per ipCus ccn^ 
trum A£ H. 




Sccans circumfcrcntiam in pundis E H, fit angulus datus H A B , & fpatium da- 
tum rcilangulum fub H A , in A 1 , vcl E A , fub A B , fupcr rcfta 1 B dcfcripto fc- 
micirculo ( qucm quidcm patct dari pofinonc ) fatisfict quaeilioni, nam dufta G F A 
Vcrbi gratia & tiAo angulo G A D C, dato acquali > aio rcftangulum G A D, vcl FAC, 
xquari dato, nam cum rcaangula H A I , E A B , acqucntur , crit ut H A , ad A E , ita 
AB ad AI, Ex propofitionis vcro fupcrioris ratiocinio patct xqualitas angulo- 
rum *H A G , B A C , & cx prima propofitionc facile dcducctut clfc ut H A , ad G A, 
iraBA,ad AC,fcd ut H A , adGA,ita FA, adAE,crgb ut FA,ad AE, ita 
B A , ad A C , rcftangulumquc F A C , rcftangulo B A E , dato cft xqualc. Deindc cft 
ut B A, ad A C, ita A D , ad A I , rcftangulumquc G A D , , rcftangulo H A 1 , dato 
aqualc! conftat itaque cx omni partc propofitum , fi igitur, &c. 

Hoc in cafu fumpfimus pundum A cxtra circulum pofitionc datum, in 2. vcro ca- 
fu 1. propofitionis intra circulum pcrfevcramus. 

Quatuor ptopofitioncs pracccdcntes pundum unum datum affumunt/cqucntcs duo. 

PROPOSITIO V. 

SI k duobus punftis datis duae lincx parallcla: agantur rationem habcntcs datam , 
contingat autcm tcrminus unius locum planum pofitionc datum , contingctac 

tcrminus altcrius. ^^^^r . j • 

Sunto duo punaa A & H rcfta pofitionc CBDK , m quam dcmittatur pcr- 
pcndiculatis A B , cui parallcla ducatur H E , & fit ratio A B , ad H E , daja , dabitur 




Vari^.Opera 

pundum E, pcr quod duai E F G , pcrpcndiculari ad H E, & rcaac pofitionc dati pa- 
rallcl^} aio omnes parallclas a punftis A H, dudas , & rcdis C D, F G, politionc da- 
tis tcrminatas , cflc in proportionc data A B , adH E ; crunt cnimanguli B AD, EHG , 
aqualcs , & rcfti ad B, & E , Jimacs crgo trianguli B A D , E H G , & rcliqua fecili^ 
Cum igitur k datis duobus pundis A , & H , duftx fucrint parallclz A D, H G , in ra-" 
tionc data , quarum A D , cll ad datam rcaam poiitionc crit& H G^ ad rcaam poO-. 
tionc datam , idc oquc ad locum planum. 

In hac figura fint data punfta A , & Z , & circulus pofitionc B C , cu jus ccntrum E , 
jungatur A E , occurrcntc circulo iii B , & huic parallcla duutur Z N , fiatquc raiio 




A B, ad Z N ,acqualis datx producatur Z N , in I , & fiat ratio B E , ad N I , xqualis 
etiam datx , ccntro I , intcrvalio IN, dcfcriptus circulus dabitur pofitionc , & quz- 
ftioni fatisfaciet, nam dudis parallclis A C, ZD, circulis adpunftaC,D,occurrcn' 
tibu^ crit ratio A C, ad Z D , arqualis data:, cflc cnim angulos B A C , N Z D, zquaJcs, 
jam primus hujuspropofuionis cafus cvicit, rcliquum prxftabit fccundum propofi * 
tionis cpitagma. 

PROPOSITIO VI. 

SI 4 duobus pun£lis datis duz parallclac agantur datum comprchcndcntcs fpatium 
contingat autcm tcrminus unius locum planum pofiiiouc datum contingct & tcr- 
minus aitcrius. 

Siat dxu duo pundh A,6cH, rc£U pofitioac C in quam perpcndicuUris A B 
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cai paraJlcla ducatur H G, & rcftangulo dato fit scqualc rcaaflgulum fub A B HG <U 
birur rcda H G , fupcr qua dcfcriptus fcmicirculus H F G.quxftioncm pcrficicl duftis 
cnim ubicumquc paraUclis A D, H F, & junOa G F,patcbit dcmonflrationcs fupcnorcs 
rc^aaanti triangulorum B A D , G H F, fimiUtudo, idcoquc rc^angulum AibAD in 
H F . arqualc dato fub B A , in H G, concludctur ; cum igimr 4 duobus pundis, &c 

IiV2. cafufintdatapuiiaa A&B,& circulus pofitionclFG H , pcrcuiusccntrum 
uaofcat A 1 H , cui pvallcJU ducatur B C , & fit rcOangiUum fiib A I , B C xqualc 





dato , cidcmquc acquaLc rcaangulum fiib A H , in B O , fiiper rcfta O C , dcfcrip^ 
tus fcmicirculus prxftat pcopofitum . nam audis parallclis A F G , B E D , crunran- 
guU H A G , C B D , xqualcs & rcdangulum fiib A G , in B E, arqualc dato cidcm- 
quc rcdangulum fiib A F , in B D, ncc , ablimiUs cft ci , qux in z. cpitagmatc propo- 
fitionis quartac prodita cft dcmonftratio. 

VII. PROPOSITIO. 

SI dux lincx agantur i datis duobus pun^lis datum contincntcs Angulum & da- 
tam habcntcs proportioncm contingat autcm tcrminus unius locum planum 
pofitionc datum contingct, & tcrminus altcrius. 

Sunto duo pundla A , & B , rcfta pofitionc I G H , fiipcr B A , dcfcribatur porrio 
circuh A L B , capicns angulum xqualcm dato i punfto A , ducatur in rc<flam I H , 
pcrpcndicularis A G , qua produfti donec circumfcrcntix occurrat in L , producatur 
L B E , & fiat A G , ad B E, in rationc data pcrpendicularis ad B E, agatur F E , D C, 
&. fumatur quodlibct pundum in pprtionis circumfcrcntia ut K ,i quo ducantur pct 
punaa A & B j rca« K A H , K B D , occurrcntcs tcftis I H , f C , in pi«ais H &D, 
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aio A H , ad B D , cflc inrationc data A G , ad B E , cum enim hoc ita fc habcat cmnt 
trianguLi A G H , B E D , iimilia, idcoquc anguli G A H , E B D , cifquc ad vcrticcm 
K A L , K B L, arqualcs, quod quidcm ita fc habct cum cidcm circuli portioni inliftant, 
& proclivis cft ab analyfi ad lynthcfim regrcflus. Cum igitur k datis duobus punftis A , 
& B, duftac fticrint dux rcaac A H, B D, datiun continentcs angulum H KD , & tcr- 
minus ipfius A H,contingat rcdam I H , pofuionc datam, contingct &tcrminus BD, 
rctflam F C , quam dari pofitionc cvicit conftrudio. 

Scd fint datapmi^la AB, circulus poiitiouc HE, fupcr rcfta AB , dcfaibatur 
portio. 




circuU A K B, capicns angulum dato «qualcm, ccntrum circuli H F , cfto G, jungatur 
A H G, producatur doncc portioni occurrat in K, & ducawr K, B, E, & fit ratio A H, 
ad B E, data procucatur B E , in D , doncc H G adD E , fit paritcr in rationc data , 
ccntro D , dcfcriptus circulus dabitur pofitionc , & dabit folutioncm quxftionis : du- 
ftis quippc I A F , I B C, crunt anguli ad A , & B , acqualcs , & reliquum propofiti non 
cft iaboriofum ; ftatimquc patet A F , ad B C, eflc in rationc datl, imb & ad circumfc- 
tcntias concavas produAas idcm przftarc : cum igitur,&c. 

VIII. PROPOSITIO 

SI i duobus pundis datis ducantur dua; linca: , datum contincntcs angulum, & 
datum comprchcndcntcs fpatium, contingatautcm tcrminus unius locum planum 
]^(itioncdatum,contingct Sc tcrminus altcrius. 

Sintdata duopunda A,&B, rcaapofitionc GI, fupcrAB, dcfaibatur portio 
circuli capicns angulum datum , duCtx pcrpcndicularis A H, in G I, continuctur in F, 
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& junfta FB , produatur in C , fitquc fpatium datum A H , in B C, fupcr tc&z B C , 
dcfcriptus circulus facict quod proponitur, crit quippc fumpto quovis punftoin por- 
tionc , E , & jundis E A I , E B D , rcdlangulum fub A 1 , B D, xquaic dato ncc diffcrt 
ab cxpofitis aliis calibus dcmonftratis. 

Scd lint data duo punfta A & B , datus pofitionc circulus I K L, & fupcr A B , def- 
aipta portio circuli capicns angulum dato iqualcm : ducatur pcr ccntrum rcda A N I, 
& producatur in G , junftaquc G B , producamr & fiat rcdangulum fub A 1, in B C, 
acqualc dato cidcmquc iqualc rcdangulum fub AN, in B D , fupci C D , dcfcriptus 
fcmicirciUus fatisfacict propofito. 




Hoc cft fumpto quolibct pun£lo in H , & rcliquis ut fupra conftru£lis , ut in fi- 
gura , crit rcdangulum fub A K, in B F , scqualc dato, cidcmquc rcctangulum fub A L, 
iiiBE, ncccftdivcrfadcmonftratio 4 prcccdcnttbus conftat itaquc propoiitum. 
Eaquc rationc prior AppoUonii fcu P.ippi propontiorcdtlitur manifcfta. 
Oblcrvandum aurcm cafusquos in fcmicirculis tantum cxprcftimus in circulis in- 
tcgris locum habcrc > lcd & cafus mulripliccs cx varia darorum pofitionc oriri , quos 
otioliorcs cx pra:ccdcntibus £icili opcri & proclivi ratiocinio dcduccnt. 

Subjicit Pappus locum planumqucm i* . cxrcftis contingit intcrdum cffc cjufdcm 
gcncris ; intcrdum vcro divcrfum. Hoc patct quia in i. propofitionc vctbi gratia cft 
cjufdcm gcncris, nam fi prior fii ad rcftam^cft quoquc ad rcQam poftcrior, 11 ad circu- 
lum fimiiitcr ad circulum, iji fccunda; vcro priorc partc , & aliis quibufdam cafibus cft 
divcrfi gcncris. 

Addit dcinde aliquando fimilitcr poni .id rc£lam iincam , intcrdum contrario mo- 
do : quo loco vcrba (adrcdlam lincam ) qux nuUum fcnfum admittunt , ccnfco dc- 
Icnda , & italocum intcrprctor, ut .-Uiqu.indo fccundus locus priori contrario modo 
ponatur , vcrbi gratil , fi prior llt ad convcxum circuii , fcjcundus ad concavum , &c. 
cujus rci cxcmpla priorcs propofitioncs fuppcditabunt. 



PROPOSITIO II. 

SI rcc^x iincx pofitionc datx unus tcrminus datusfit, & altcr circumfcrcntiam 
concavara pofitionc datam contingct. 

Hxc vcrba fiita lcgantur f.UCi cftpropofitio , reponcndum igimr loco, vcrbigra- 
tii (pofitionc datjc) magnitiidinc datx > critquc fcnfus ; ut datacirculi diamctro & 
ccntro , cxtrcmitas diamctri (it ad circulum pofitionc datum cujus rci vcritas cum 
pcrfc patcat curdiutius hic immorcmur. 

C.j 
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PROrOSITIO. III. 



I .1 duobus punais datis inflcaantur reaa: lincae datum angulum contincntcs , 
conununc ipforum punaum contingct ciicumfcrcntiam concavam pofitione da- 



S 

tam. ^ A , , /V . 

Harc propofmopcrfcpatet.dari cnim fupcr rcaa linca duo punaa jungentc por- 

tioncm circuli capicntcm angulura datum docuit Euclidcs inclemcntis. 

PROPOSITIO IV, 

I triangnU fpatii magmtudinc dati , pofitione & magnitudinc bafis data fit , vcr- 
^ tcx ipiiusrcaam lincam pofitionc datam contingct , parallclam ncmpcbalida- 
tx', cujus invcntionc cx i. cicm. focilc dcduccs omiiia. 



S 



PROPOSITIO V. 



I rcax Uncjc magnitudinc datx , & cuipiam pofitioni dataj xquidiflantis uniis 
tcrminus contingat rcaam Uncam pofitionc datam , & aUus tcrrainus rcaam U- 
ncam pontionc daram continger. . /i • 

Datx rcaa: Unca: D E , magnitudinc , & rcax AC, pofitione data: iquidiftantis 



S 




unus terminus ut D, contingat rcaam A V, pofitionc datam fi pcr punaum E , duxc- 
ris B E G ipli A F , parallclam conftabit propofitum. Erunt quippc rcax omncs in- 
tci- has duas par.illclas uKcrccptx & rcaac A C, pofitionc dati acquidiftantcs , intcr fc 
nrqualcs' quod ipfa conftruaio manifcftat. Si igitur altcr termmus cujuftibct fit ad 
rcaam A F , crit alius ad B G , ut vult propofitio , quam ctiam Ucctporrigcrc lcvi nc- 

srotio ad circulos. ^ . ,. , 

Sit cnim data A B, politionc cui acqinaiftet rcaa N O , raagnitudine data , cu,uJ 
punaum N , lit ad circumll-rcntiam orculi C N M , pofitionc dati ; Aio punaum O, 
Jftc ad circulura pofitione datum. Efto E , coitrum circuU C N M , & duaa diamc- 
tcr ipfi N O , parallcla continuctur in F , donec re^a C F , arquctur N O , datac , dabi- 
tur rcaa C F , pofitionc , & magrxitadinc , pcoducaiur , & fiat F H , xqualis C D , lU; 
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pcr F H , dcfcriptuscirculuspriftabit propofitum , crit quippc punaum O , ad ipfius 
circumfcrcntiam cum cnun pundum O , fit ad circumfcrcntiam cuculi F OP , crunJ 




xc(Xx C N , F O , acqualcs & parallclx, cum jcqualcs & parallclas C F , N O , conjun- 
gant ; crunt igitur anguli N C D , O F H , iqualcs ; quod quidcm ita fe habct cum 
rcda: C D , F H , fint xquales , & i rcdis N M , O P ^sEqualiter diftcnt. potcrit igitur 
propofitio Pappi univcrCilius ita concipi. 

Si iciXx hncx magnitudinc datac, & cuipiam pofitioncdatx xquidiftantis, unus 
tcrminus conringat locum planum pofitionc datum , & alius tcrminus locum planum 
poliiionc datum contingct. 

PROPOSlllO VI. 

SI i Pun^lo ad pofitionc datas duas rcftas lincas parallclas vcl intcr fc convcnicn< 
tcs ducintur rcdta: lincx in dato angulo vcl datam habcntcs proportionem vel 
quarum una (imul cum ca ad quam altcra proportionem habct datam , data fucrit 
contingct punifbum rcdam lincam pofitionc datam. 

Hujus propofitionis dnx funt partcs , quarum prior hxc cft. Sint dua: rcCtx pofitio- 
nc dat£ A £ , AF , in puncto A, concurrcntcs , Sc k pun£to C, dcmittantuc rc^x C B 




C D , in datis angulis C B A , C D A , & fint rcaa: B C, C D , in data proportionc 
Aio pundlum C , clfo ad rettam lincam pofitionc datam. Jungantur A C , B D , in 
quadrangulo A B C D, dantur trcs anguli ABC, ADC,BAD, datur igitur angu- 
lus B C D, datur ctiam ratio B C, ad C D , ex hypothefi crgo datur fpccic triangulum 
3 D C , & anguli C B D, C D B, rdiqui igitur A B D , A D , dantur , idcoquc fpc 
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cic triangulum ABD, datur, igiturratio AB,ad BD, fed cx dcxnonftratis datuc 
ratio B D , ad B C , ( cum probatum Gt triangulum B D C , fpccic dari ) crgo datur ra- 
tio A B , ad B C , datur autcm B A , pofitionc & pundum A , daiur igitur pofitionc 
rcfta A C, & in ca fumpto quovis punao &. ab co dimiflis in datis anguliS rcOis in rc- 
Oosdatas, probabitur fcmpcr demiflas cffc in data proportionc. 

Altcr cafus cft fi rcftx datx fmt parallclx. 
Sint rcfti C A, C B , in datis angulis C A D , C B F , in ptoportionc dati , angulus 
CNB, datur,cftcnim acqualis proptcr paraUcks dato C AD, datur igitur Ipcdc 













E 







tri.ingulum CNB, & ratio CN, adCB. datur autcmcx hypothcfi ratioCB, ad 
CA , crgo rario C N, ad C aata cftJ idcoquc probatur fecilc pundum C, cftc m rctta 
datS pofitionc. Conftruaio , pcr pundum quodvis ut B , trajiciatur pcrpcndiculans 
1 B M, dabitur 1 B , fi.u ut A N, ad N C, ita I B , ad B M , pcr punftum M , duda dua- 
bus datis parallcla , fatisfacict quxftioni , ncc cft opcrofi dcmonftrauo i fi igimr k 
punfto quodamad pofitionc datas duas rcdas lincas parallelas vchntcr fcconvcnicn- 
tcs ducantur rcai linca: , daus anguUs habcntcs datam proportioncm contingct pun- 
ftum rcdam lincam pofitionc datam. 

Sccunda pars ita fc habct. 
Dcnturrcax A C , A G , in punao A concurrcntcs , ponatur A N, fupcr rcaam 
AC, in dato angulo C A N, fiat A N , aEqualis datae & ipfi A C, paraUcla ducatur N G. 
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angulus alius datus fit R O G , pct primam partcm hujus ducatur rc£la G E, in qua 
lampto quovis pundo ut E , rcftx E D , E F , ipfis R O , A N , parallclx , fint in rar 
rioncdatai dabitur GE, pofitionccx fupcrius dcmonftratis. Producatur FE,in B, 
dabitur F B , magnitudinc cft cuim acqualis datx A N , proptcr paraUclas. Qupdcum- 
quc igitur punaum fumpfcris in rcda G E, ut E , ^ quo in rcftas A C , A G , dcmifc- 
ris rcaas E D E B , in angulis datis rcfta B E, \mk cum E F , ad quam £ D , faabct ra- 

tioncflt) 
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tioncra datomdata crit, quod vult propofitio. Siigitura punilo quodam ad poli- 
tionc duas rcdas lincas intcr fe convcnicntcs ducantur tcGtx lincx in datis angulis 
quarum una iimul cum ca ad quam altcrahabct proportioncm datam , data fucritcoH' 
tingct pundum rcdlam lincam pofitionc datam. 

PROPOSITIO VII. 

SI fint quotcumquc rc£la: linca: pofitionc datac atquc ad ipfas i quodam pundo du- 
cintur rcdlac lincx in datis angulis , fit autcm quod dad linca & duda continc- 
tur , una cum contcnto data linci , & aitcra dufta aequalc ci , quod dat3 , & alia duft J 
& rcliqua continetur punftum rcdlam lincam pofitionc datam , continget. 

Hjec propofitio cft ampliatio prarccdcntis , &quod dc duabus lincis cft fupcrius dc- 
monftratum in prima partc propofitionis fcxtae , hlc in quotcumquc locum habcrc 
proponitur. 

Exponantur rrcs fcftac pofitionc datx & triangulum conftitucntcs A B , BC , C A, 
cft invcnicnda rcfta E K, vcrbi gratia in qua fumcndo quodlibct pun£lum vtM,& ab co 




duccndorcftas M R,MO , MI, in angulisdatis. M R A, M OB,MI A.fumma dua- 
rum O M , & M I , fit ad M R, in rationc data , pcr primam partcm propofitionis prac- 
ccdcntis invcniatur tciXA in qua fumcndo quodlibct punftum & ab eo duccndo rcdlas 
ad rcftas A B , B C , dudlx fint in rationc data .dabitur politionc rcfta quifita , pun- 
£lum igitur in quo concurrct cum A C , dabitur , cfto E , i quo ducantur E V, E D, 
ipfis M O , M R , parallcls, crgo cx conftrudionc V E , ad E D, habcbit rationcm da- 
tam , eadem mcthodo fumptis A C, A B ,re6lis invcniatur punftum K , i quo duda: 
KL, KZ, in daiis angulis ipfis ncmpc MR , MI , parallcla: , fint in rationc data. 
Erit igitur fimihtcr KZ , ad K L ,in rationc dati , iungatur EK , quodcumquc pun- 
ftum in ca fumpfcris prarftabit propofitum. Sumatur M, vcrbi gratiacx jam conftruftis 
fiat M F, parallcla B A, & M H , parallcla B C, probandum cft fummam duarum O M, 
Ml , cfl*c ad M Rut V E , ad E D , in rationc ncmpc data , fiat adhuc K G , parallcla 
B A , ponarur vcrum cflc' quod intcndimus probarc, crgo viciflim crit ut M R, ad 
E D , ita fimimadiiarum Ml, M O , ad E V,& dividcndo crit ut diffcrentia M R, & 
D E , ad D E, ita diffcrcntia qua dui O M , M I , fupcrant E V , ad E V , cura autem 
MF, fit parallcla BA, EF, crit difFcrcntia reaarumMR,& DE, & cum MH, 
fit parallcla B C , E H , crit diffcrcntia rcdarum , M O , V E , idcoquc diftcrcntia 
rcf^arum I M , & E H , aequabitur cxccflui quo dijae M O, M I, fupcrant rcaam V E. 
Ex dcmonftratis igitur crit E F , ad D E , ut diflfcrcntia rcftarum I M , E H , ad E V , 
& viciflim E F , critad difFcrcnti.im rcftarum lM,EH,utED,adEV, crir igirur 
convcrtcndo diffcrcntia rcftarum 1 M , E H , ad E F , in rationc data E V , ad E D , 
cx conftrui^ionc autcm ( cxpofitis tribus E H , E F , M I , cft V E , ad E H , ut K E, ad 
EM , cft ctiam K Z , ad M l , in cadcm rationc K E , ad E M , cft ctiam ( cum K G , 
iit parallcU B A , ) G E , ad E F in cadcm tationc K E , ad E M , igitur trcs rcftx 
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V E , K Z, E G , funt in rationc trium H E , M 1, E F , cft igitur ut diffcrcntia dua- 
rum £ V, KZ, ad EG, it4 diffcrcntia duanunMI^ EH^ad £ F , lcd probavioius 
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diffcrcntiam duarum M I , E H , ad E F , habcrc rationcm datam E V , ad E D , igitiit 
diffcrcntia duariim E V , K Z , ad E G habcbit rationcm datam E V , ad E D , & vi- 
ciffim diffcrcnria duarum E V , KZ , ad E V crit ut E G , ad E D , & componcndo 
K Z , crit ad E V , ut G D , ad E D , fcd proptcr pcrallclas K G , B A , K L , xquatuj 
D G , igitur viciffxm crit ut K Z , ad K L , ita E V , ad E D, quod quidcm ita fc habc- 
rc ;am cx ipfa conftrudlionc innotucrat. 

Conftat itaqui vcritas pulchcrrimi propontionis , ncc cft difficilis aut abfimilis 
ad ultcriorcs cafus , & quotlibct lincas porrigcndas conftrudio, & deraonftratio, fcm- 
pcr cnim bcncficio conftruftionis in duabus lincis cxpcdictur problcma in tribus li- 
ncis; bencficio conftrudionis in tribus Uneis cxpcdicrur problcmain quatuor lincis: 
bcncficio conftrudionis in quatuor cxpcdictur problcma in quinquc , & (imiJi om- 
nino ac unifotmi in infinitum mcthodo. 

PROPOSITIO VIII. & Ultima. 

Sl ab aliquo punfto ad pofitionc datas parallclas ducantur tcQx lincae in datis an- 
guhs qux ad punfta in ipfis data abfcmdant rcaas hneas vcl proportioncm ha- 
bentcs vel fpatium continentcs datum , vel itaut fpccicsab ipfis duftis, vel cxccf- 
fus fpccicrum fit xquaUs fpatio dato punctum contingct pofitionc datas re^as h- 
ncas. 

Hujus propofitionis ( fi vcra cffct ) quatuor cffcnt partcs , fcd cam in rationc data, 
vcram duntaxat dcprchcndimus ; valeant igitur reUquadc fpatio contentofub dua- 
bus , &dc fumma , aut diftcrcntiS quadratorum ab ipfis , & tanquam commcntitia, 
aut huc ahunde tranftata rejiciantur. 

Proponatur iraque fic emcnJatum Theorcma. 

Si ab aliquopunfto adpofitionc datas parallclas ducantur rcftx hnc« in datisah- 
gulis , qu* ad punfta in ipfis dara abfcindant rcilas hncas proportioncm habcnrcs 
«iaiam, punftum contingct pofitionc datam rcftam Uncam. 

Conftruftio fic proccdct. 

Sint datac paraUclx A B , G C , punfta in ipfis data A , & F , angulus unus cx datis 
B A H , aUcr G F H , cum pun^Va A , & F , dcntur , 5c anguU ad ip/a dabuntur , reftsr 
A H , F H , po^itione ; idcoque punftum concurfus H , dabitur etiam punftum G , in 
qno A H , fccit par.illclam G C , rcfta G F , in punfto D , ita fecetur ut G D , ad D F, 
fit in rationc dat4 , dabitur punftum D , jungatur D H, dabitur igitur pofitionc D H. 
Aiorcftam D H , prxftarc propofitum 5 Hoc cft fumptoin ci quoUbct punfto ucl, 
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■dm E F, ad datum pun£liim F , cflc inTationc data G D , ad D F, fccet B I, parallclam 
G F, in C, crit cx conArudtionc I B, parallela H A, cuni fucrit dcmilfa in angulo dato 5 
hoc cftipli H AB , jcquaii i crit ctiam lE , parallcia H F, G C , igitur proptcr pa- 
rallclas arquatur A B, probandum fupercft , ut G C , ad E F , ita G D , ad D F , & vi- 
cifllm ut G C , ad G D , ita E F , ad D F , hoc autcm pcrfpicuum cll , ut enim H I , ad 
HD, itaGCad GD, & utcadcm H 1 , ad HD ,ita EF,adFD , cflc igitur G C, 
ad E F, inrationc data fit pcrfpicuiun. 

Sunt plurcs cafus tam iftius quam prarccdcntium propofitionum , quos invcnirc 
&addcrc cum fit facilc, curin liis diutius immoicmmJ 
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APOLLONII PERG^I 

PROPOSITIONES 

DELOCIS PLANIS RESTITUM. 

L I B E R IL 
PROPOSITIO I. 




I h datis punflis rc£bc lincx inflcftantur, & fint quxab ipfisfiunt da- 
to fpatio difFcrcntia punftum pontionc datas rcdlas lincas contingct. 

Sint data duo pundla A, & B ; & fic datum quodlibct fpatium quadra- 
to A B , minus : dividatur A B , in C , ita ut quadratum A C , quadratuni 



CB, fupcrct d,uorpario; & cducatur pcrpcndicularis infinita CE, in qua fuma- 
tut quodlibct pundtum D ^ & jungantur D A » BD , Aio quadratum A D, fupc- 




rarc quadratumD B,dato. Qupdquidcm patet, ciim quadratum A D, codcm fupcrct 
quadratum D B , quo quadratum A C, fupcrat quadratum C B. 

Si fpatium datum fit majus quadrato A B , pundum C , cxtra lincam A B , cadct- 
Ad hanc propofitioncra pcrtincrc poffunt dux fequcntes. 

Sint data quatuor pund.\ AB C D , in rcda linca , & fit A B , afqualis C D, fu- 
mamr aliud eiodcumquc punftum ut N , & jungantur quatuor rcdkjc N A, N B, N C, 
ND , Aio duo quadrata AN , N D, fupctarc duo quadrata B N , N C , rcOajigulo 
fub A B , in B D , bis. 
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Nam ducatur pcrpcndicuiaris N L & primum punfl:um I , cxtra rcCtmx lineam 
A D , cadat : patcc igitur cxccflum quadratorum A N , N D, fupcr duo quadrata B N, 
NC, proptcr oranibus communc quadratum N I , cfle id , quo duo quadrara AI, 
ID , lupcrant duo quadrata B I , C I, fcd quadrata duo A I , D I , pcr quartam fccun- 
di jcquantur quadrato D I , bis , quadrato A D , & rcftangiilo A D I , bis ; qqadrata 
vcro B I , C I,f cr camdcm propofitioncm iquantur quadrato D I , bis quadratis B D, 
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C D , & rcaangulis fub B D, in D I, bis,. & C D, in D i , bis, fivc loco horum duorum 
rcaangulorum uni rcOanguIo A D, in D I, bis, proptcrci quod A B , eft aqualis C D, 
exccflus igitur quadratorum A 1 , 1 D, fupcr B I, C 1 , cft idcm qui A D, quadrat. fupcc 
quadrata B D, C D, fivc A B. Sed pcr quartam propofitioncm z'. quadratum A D, duo 
quadrata A B , B D, fupcrat rc dlangulo fub A B, in B D , bis } conftat crgo propofitum. 

Rcliquos cafus non adjungo ncquc in hac propofitionc ncquc in fcqucntibus, nam 
licct fit f.icilc , cflct txdiofum. 

Si a tribus punftis in rcfti linci conftitutis inflcftantur re£lx , & Imt duo quadra- 
ta tcrtio majora, fpariodato, pmiftum pofitioncdatumcircumfcrcntiam contingct. 

Smt data tria pundta A B C , inrcftd linea, & datum quodhbct fpatiura rcftangu- 




k> A B C , bis majus ; fiat A I, asqnalis B C , & fpatium datum fit arqualc rcAanguIo 
A B C , bis , & quadrato I V , ccntro I , intcrvallo I V , circulus V N 0,dcfcribatur 
in cujus circumfcrcntia pundum quodhbct fumatur ut N ^junganturquc N A , N B, 
N C , ad data pundla , aio duo quadrata A N , N C, quadratum N B , dato fpatio fu- 
pcrarc > nam jungatur I N, crg6 ex fupcriore propofitionc pacct duo quadrata A N , 



Digitizecl*b >^ 



30 Varia Opera 

N C , «quari duobus quadratis I N , B N , & rcd.ingulo A B C , bis , crgo duo qlia^ 
drAta A N , N C , fuperont quadratum N B , quadrato I N ^ 5c icCtaogulo A B C, bis , 
& conitatpropofitum. 

PROPOSITIO II. 

t 

SI \ duobus pun£lis inflcftantur rcftac , & fint in proportionc dati , pun£luni con^ 
tingct vel rcft.un lincam , vcl circumfcrcntiam. 

Sint data duo pun^ A , & C , &fit primum data ratiozquaJiutis .- dividatui A C| 




bifariam in B , & cxcitctut pcrpcndicularis B D , patct quodcumquc puudum in ipfii 
fumatur ut D , forc rcdos A D , D C , acqualcs. 

Scd fit data ratio inxqualitatis. 




Et fint duo data punifla A, B , ratio ut R. , ad S, fiat ut R , quadratum ad S , & itt 
A N , ad N B , intcr A N , N B , fumatur mcdia N O , cujus intcrvalJo dcfaibatur cir- 
culus N O Z , & in ipfius circumfcrentia fumatur quodcumquc pundlum ut V , jun- 
ganturque V A , V B , Aio cfic in datJ rationc R , ad S , nam iunda V N, ipfi V A , 
parallcla fit B I , ut A N , ad N O , fivc N V , ad N B^ & funt circi curadcm angulum 
A N V , , fimUia igitiir duo triangula A N V , B V N , & angulus V A B , angulo B V I, 
arqualis , Sed & A V B , V B I , proptcr parallclas arqualcs funt, crgo fimilia triangu- 
la AVB, VBl. &cftAV,adVB,ut VB,adBl,&ut VB, adBI.id cft A N , ad« 
NB.id cft R , quadratum ad S, quadratum , ita AN, quad. ad V B , Quad. clt crgo 
AY , ad V B, utR, ad S, & patct propofitum. 
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PROPOSITIO III. 

SI fit pofitionc data zceti linca , & in ipCi datum punftum h quo ducatur quxdani 
linca tcrminau , i tcrmino autcm iplius ducatur , & ad politioncm , & lit quod 
fit idudi xqualc ci quod idatS, & abfcifla, vd ad datum punftum, vdadaltc- 
nmi datum in linca dati pofitionc , tcrminus ipfius poficione daiam circumfctentiam 
contingct. 

Sit dara rc^a AB, pofitione & jn ip(l datum pundhim A, oportct invenircdr- 
€uli circumfcrcnriam inqua fumcndo quodlibct puoaum ut E, & dcmittcndo pcr- 
pcndiciilarcm E I, quadratum AE , fit xqualc rcOangulo fub dat4 quaiibct rcfti & 
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A I . ( pct qiiam dcbcmus intdligcre in h^c propofitionc nblcilTam ad datum pun« 
£t\xm ) fit rc£la data A B , fupcr A B , dcfcribatur fcmidrculus i patct cx conftruAio- 
nc AB , in A I , xqu.iri quadraro A E. 

Scd alius cafus cll difticiiior quando vidcliccc tcQti abfdndiCut ad aiiud pundlum 
quam A , ut in lioc cxcmplo. 

6mt data duo pun^a A B , &: prxtcrca pundlum £, in c^dcm rc^ hnea i xcCta. 




vcrb data fit A B , oportct invcnirc circuli circumfcrcntiam ut P I O , in qua fumcn- 
do quodlibet pundum ut I , & dcmittcndo pcrpcndicularcm I R , quadratum A I , 
zquctur rectangulo fub rc£ta A B , dat^ & rc^a, £ R , rcdangulum B A £ ; ad rcdam 
B A , applicctur cxccdcns figura quadrata & fadat latittidincm rcftam A P,cui fiat 
cqualis B O , fupcr P O , dcfcriptus fcmicirculus prxHabit propofitum , nam quadra- 
tum A l , xquatur quadrato A R ^ & quadrato R I , quadrarum vcro R I , xquatur 
rcftangulo , P R O , & tcaangulum P R O , rcftangulis A RB , O A P , hoc cft 
B P A , hoc cft B A E , ut mox dcmonrtrabitur , quadratum crgo A I , xquatur qua- 
drato A R , rc^langulo A R B , & rcftangulo B A E, fivc quadratum A I , xquatur rc- 
^anguIoB AR, (nam huic rc£langulo xquantur quadratum AR, & rcdangulum 
AR B ,) & rcftangulo B A E , fic adhuc hxcduo rcftangula faciunt unum rcftangu- 
lum lub B A , in E R ^ quod proindc quadrato A I , cft xqualc> probandum fupcreft 
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rcdangulum P R O, duobus rcftangulis A RB, & P B O, xqualc cflc, nam duccndo in- 
tcr fc partcs rcftangulum PRO, cft xqualc lingulis rcftangulis PA, in RB,PA, in B O, 
hoc cftBO , quadrato AR, in R B , AR, inB O ,id cft P A, in A R, fcdduo P A, 
inAR,&PA,inRB, acquantur P A , in A B , fivc A B , in A O , una cum B O , 
quadrato arquatur A O B , hoc cft P B O , crgo rc^langulum A R B , una cum tc- 
ftangulo P B O , facit rcdangulum P R O , quod crat dcmonftrandum. 

Pivcrfos cafus non profcquor,fcd cx jam didis facillimuin crit : vidctur tamcn alius 
hujus propofitionis cafus non omittcndus quando vidciicct punftum E , ultra A, ut 
fupcriiis non invcnitur. 

Siut data duo punda A , & E , & rc£ta data A B , & fit invenicnda circuli circum- 
ftrcntia ut N O R , iu ut fumcndo quodiibct in ipfa pundum ut O , & dcmittcndo 




OI, pcrpcndicularem , quadratum AO.fTtaequalc rcftangulofub BA,in EI, rc- 
rcftangulum BAE, ad rcclamBA, applicctur dcficiens in figura quadrata in R,& 
ipfi A R , fiat arqualis B N fupcr R N , dcfcriptus fcmicirculus pra-ftabit propofitura. ' 
Dcmonftratio vcro non cft abllmilis ci quam in priorc cafu attuiimus. 

PROPOSITIO IV. 

SI i duobus punftis datis rc£U: linci inflc£kantur , & fit quod ab una cfficitur 
co quod ab altcradato majus qu4m in proportionc, pundum pofitionc datumcir- 
cumfcrcntiam contingct. 

Sint duo punfta A , & B , ratio data A I , ad I B , fpatium datum B A N , intcr NI, 
& I B , mcdia fit I Z , cujus intcrvalio dcfcribatur circulus Z V R , in quo fumatur 




quodlibct pun^lum.my ,oc jungantur VA,VB, Aio quadratum A V , quadrato 
■ V B , Majus cflc quam i^ proportionc data I A , ad B I , fpatio dato B A N , nam 
iiat ipfi xqualc rc^languJum V A O , & jungantur O B, N V , V I , & ipfi A V , pa- 
rallcla B F , probandum cft rcdlangulum A V O , ad quadratum V B , cflc ut A I , ad 
1 B ,cft ut N I , ad I Z , id cft V I, ut V I , ad I B , & funt circa cumdem angulutn, crgo 
duo triangula N 1 V , V B 1 , funt fimilia , & angulus N V B , angulo B V F , aequalis 
' ' fcd 
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icd .mgulus V NB, angulo V O B , cft a:qualis in eadem fcaionc , cum quatuor pun- 
da N, B, V, O, iint in circulo propter zquali.i rcaangula B A N, V A O, crgo anguius 
V O B , angulo B V F . cft acqualis , fcd & anguius O V B , angulo V B F , proptcr 
parallclas , crgo duo triangula O B V , B V F , lint (imilia & ut O V , ad V B, ita V B, 
adB F, addatur utrinquc communis ratio A V , ad V B , crgo ratio compofitacx 
AV, adVB, & cx VB,ad B F , hoccftratio A V , ad B F ,jd cft A l.adlB , crit 
«adcm rationj A V , ad V B , & O V> ad V B ^ hoc cft rcclanguU A V O , ad quadra- 
tum V B , quod dcmonftrarc oportcbat. 

Vidctur Pappusomiiifle hoc loco propofitioncm huic fimilcm qux ita fchal^ct. 

Si a duobus punais datis rc£br lincx inflcaantur & fit quod ab una cfficitur eo 
quod ab altcra , dato minus quam in proportionc , punftum pofitionc datum cir- 
ciunferentiam continget. 

Sint dataduo punda A, & B , ratio AN , adNB, fpatium B A imet T N, 
N B , cfto mcdia N L , cujus intcrvailo dcfcribatur circuli circumfercntia L Y Z, in 
qua fumpto quoUbct punfto Y , jungantur Y A , Y B , aio quadratum Y A , uni cnm 



rertangulo B AT , dato, ad quadramm Y B , elTc ut A N , ad N B , nam fi.it Y A R , 
xqualc B A T, & jungantur T Y, R B , Y N , & ipfi A Y , parallcla B V, proptcr B A T ,* 
Y A R, xqualia rcftangula probabitor angulus Y T B, angulo Y R B , «qualis & rcli- 
qua ut in fuperiotc dcmonftrationc. 



cies, quac ab omnibus fiunt , dato fpatio xqualcs , pundum contingct pofitionc da- 
tam circumfcrcntiam. 

Sintdataduoprimiun punda AB, qux per reOamA B, conjunganrur , biferiam 
fcindatur in E, ccntro E , intcruallo quocumquc ut E 1 , circulus dcfctibatur ut I O N. 



T 





om unum infle£lantur rc£b: lincx, & fint fpc- 
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dico quodcumquc pun£kum in ipHas circumfcrcntia fumpfcris ut O > evenirc ut qua- 
drara A O , O B , limul quadMtorum 1 E , A E , Hnt dupla. Num ianStk rcfta E O, in 
ipfam B V , A Z, pcrpcndicularcs dcmittantur , in triangulo A E O , quadratum A O, 
atqiiatur quadratis A E , E O , & rcdangulo O E Z , bis , in triangulo O E B , qua- 
drata O E , E B , iquantur quadrato O B , & rcdangulo O E V , bis , fivc O E Z , 
bis cum E V, fitxqualis EZ , proptcr afqualcs A E, EB, ergo jungcndo a:qualia 
stqualibus , quadrata A O , O B , & rcdangulum O E Z , bis , iqnantur quadrans A 
E , E B , fivc quadrato E A, bis & quadrato E O , bis , idcftquadraio I E, bis, una cum 
rc ftingulo O E Z , bis , aufcmrur utrinquc O E Z , bis, fupcrcrit vcrum quod aflcrc- 
bamus , & conftat propofitum in primocafu. 

Sint data rna pun£h B, D, E , in rcfta linca & fit rcfta BD, refta D E, major, diSk- 
rcntia: intcr L D , & D E , fit tcrtia pars C D, ccntro E , intcrvallo quocumquc vt E A, 

dcfcribatur fcmicirculus A MF, aio quodcumque ponftum in ipfius circumfcieniia 

.1' ^ •• 
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fumpfcris ut M , candcm fcmpcr forc fummam trium quadratorum M B , M D , M E , 
nam jungantur M B , M C , M D , M E , ipfi vcro C D , fiat scqualis E N , & jungatur 
M N , cum B D , fupcrct D £ , tripla C D , (ivc tripla E N , crgo D N , una cum dupla 
C D , iquabitur B D , & C N , uni cum C D , acquabirur B D , aufcratur utrinquc 
C D , crgo C N , xquabitur B C , cum C D , fit xqiuJis E N , pcr fccundam hu jus ii- 
bcUi propofitioncm , idcm crit fcmpcr cxccffus quadrarorum C M , M N , fuper duo 
qu.idrata D M , M E , fcd C M , quadratum cft fcmpcr idcm : crgo duo quadrata D M, 
ME, fcmpcr vclquadrato MN, xqualia crunt vclin idcm cxccdcnt , vcl in idcm 
dcficicnt. Addatur utrinquc quadratum M B, crgo tria quadrata M B , M D , M E , 
duobus quadratis B M , M N , vcl fcmper xqualia crunt , vel in idcni cxccdcnt , vcl 
inidcm dcficicnt , fcd B M, M N ,quadrata idcmfcmpcr conflant fpatium cx fupc- 
riori propofitionc proptcr xquaiitatcm rcdarum B C , C N , crgo quadrata B M , 
D M, E M , idcm fcmpcr fpatiujn conficiunt , quod crat dcmonftrandum. 

DEMONSTRATIO GENERALIS 

EJUSDEM PROPOSITIONIS. 

EXponantur primo duo pun£ta A, &E, jung.irur AE, & bifari.im dividarur in 
C .plonum datum fit Z , quod neccflTarib dcbet clfc non minus quadratis duobus 
AC , A E , ut patct , fi fit xqu.ilc illis duobus quadratis , punftum C , tantum pro- 
pofito fuisfacict ; ncc crit aliud punftum i quo jun£tarum ad punda A E , quadraia fi- 
muifumptaxqucntur Z, plano. 
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Si fit majus duobus quadraris ^C, CE , cxccaus dimidium xquctur quadxato 




C B , cf ntro C , intcrvallo C If ('Ifcfcriptiis cfrculiis laMsfacict propofito , quod tan- 
quam i Pappo dcmonftratuni & ub aliis , & proclivc nimis omiitcmus nc in facili- 
bus diutiiis immorcmiir. (.\ ; .v , .2 



Lcmma ad gcneralem mechodum. 

EXponantur in i. 2. & j. figura quotlibct punda data A B C E , & pro numero 
punaorumfumaturrcftarumpunao A, ficrcliquis datis tcrminat.irum pars con- 
dition.uia A D , quadrans ncmpc in lioc cxcmplo ; (it igifur A D , pars quarta rcfta- 
rum A B , A C , AE, puntli tUdivcria ck poikio- prout variant cafus. Afo rcdas 
pundis datis &puncloD, a partc pundi A tcrminatas arquari rcftis, pundlis datis, 
& pun£lo D i ^ partc punfti E , tcrminatis . in r. ncmpc figuri rcOam E D , xquari rc- 
dis A D , B D , C D , in 2. figura rcftas E D , C l^ > a;quari rc^is B D , A D , & in 3. ft- 
gura rcctas ED, CI),£p,jp<it}ariAD, in in 3. figura Mhypoihcfi quatcr AD, 

A B <p y I. FfgHYA. 



xquaturredis AB AC,AE,dcmatur utrinquc Al5. tcr', rcmancbit illi AD, 
femcl fcd aufcrrc A D , tcr , ab ipfis A B , A C , A E , idem eft atque aufcrrc A D , fc- 
mclab unaquaquc ipfarum A B , A C , A E , quo pcr.iao rcmanebunt iftinc B D. C D, 
£ p , arqualcs A D , quod crat dcmonftrandimi. 

Si darcnturqu,nqucpundaAD,qumquics clTct corifcrcnda cum quatuor rcfti^ 
punais datis&pundoA^tcrminatis : dcniquc uniformi proccdcrctur in infinimm 
mcthodo. ,• 

In 2^ figura A D quatcr , xquatiir rcftis AB , A C , A E , aufcratar utrinquc A D'; 
tcr , & addatur B D , rcmancbunt A t) , B D , xqualcs E D , C D. 

Ini figuraAD quatcrxquamrrcftis AB, AC, AE , addatur utrinquc BD; 
C D , & dcmatur A D , tcr , rcmancbunt rcfta: A D , B D , C D , xqualcs rcdsE D E. 
^ Ncc duimiilis cft in quotlibctin infinitum punaismcthodus, idcmquc concludctur 
quacunquc r.itionc varient caiijs. 

E 3 
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Lemma.^cerum . 

EXponatur in i. figura conffa^udho prxcedens 8c livnatur in eadcm rcda pundum 
N , utcumquc. Aio quadrata rc£):arum punflis datis & pundo N , termmatarum 
fupcrare quadrata redarum pundis datis , 8c pundal>, tcnninatarum quadrato D 
toties fumpto quot funt pun^ data, quater nempe in hoc cxcmplo. 

Sccunda & tcrtia figuravatios cafus teprxfcntant. 

■ ■ • ■ t 

- ^'s^^ra, A B E 

S'^'S'^'' ^ ¥ ^ 

In I. figu^a quadrata A N , B N . E N , ftiperartt «itiadrata A D , B D , C D , fi unura- 
quodquc uhlaiiquc confcras, quadrato D N, tcr & te<aangiiJis A D , in DN, bis, B D , 
in D N bis C D , in D N bis , quadrata igitur A N , B N , C N , srquantur quadratis! 
A B, B D, C D, quadrato D N, tcr, & rcaangulis A D, in D N, bis, D B, m D N, bis, & 
C D , in D N , bis ; illud^utcm patet ex gencfi quadrati a bmomia radicc affirmata cf- 
fefti. Exnlia autcm par^qMadratum £ N , zquatur quadratis E D , N D , minus E D , 
in DN, bis, illudquc p.uct cx gcncfi quadrati abinomia radicc ncgata c-fFcdli. Ergo qua- 
drata quatuor AN,BN,CN,EN, xquantur quadratis quatuor A D , B D , C D , 
E D , quadrato D N , quatcr , rcftanguas A D , iu D N , bis, B D, in D N , bis, C D , in 
D N , bis , minus E D ? in D N , bis, fi igitur probaverimus rcftangula ncgata xquiva- 
lerc affirmatis mancbit vcritas propolitionis ftabilita, ncmpc quadrata A N, B N, C N, 
E N , fupcrarc quadrata AD,BD,CD,ED, quadrato D N , quater. 

Probandum igitur reftangulum E D , in D N, bis, a:quari rcdangulis A D , in D N. 
bis , B D , in D N , bis , C D , in D N , bis; & omnibus ad D N, applicatis rcftam E D, 
xquari rcftis A D , B D , C D , quod quidcm ita ic habcrc fupcrius iemma dcmon- 
rtraviL 

Varios cafus non moramur , fi fint quinque punfta quadrata punftis datis , & pun- 
Ao N , tcrminata, fupcrabunt quadr.ita pundis datis & punfto D, tcrminata, quintu- 
plo quadrati DN , nccditfcrt a tradito cafii ultcrior dcmonftratio. 

Indc patct fummam quadratorum pundo D , tciminatorum cffc minimam. 

Dum tibi loquimur, fcrupulolam nimis cafimm obfcrvationcm*pon adjungimus. 
Conciulio fccujidi Lcnunatis (cmpct c6 dcducctur ut probcntur rcCbngula omnia et 
una partcaffirmata xqnariJiegatis cxalrcri,idcoqiic resa4 primum Lcmm.i dcducccur. 

PROPOSITIO I. Gcncnlis. 

EXponatur fuperior figura & fint data quatuor pun£b in rcda A E, A, B, C, E, cfto 
A D , quarta pars ( conditionaria ncmpe ) rcaarum A B , A C , A E , & fit datum 
Z, planum. Proponitur invcnirc circulum in quo fumcndo quodlibct punaum. 3c 
ab cojungcndo rcaas ad puncla data quadrata jundlarum fimul fumptaicquentur (pa- 
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tio<iato,Z,pknumdcbct circmajus quatuor quadratis A D,BD,C D, ED, utlo- 
cum habcat propolitio cx l^cfius dcmonftratis. 

Arguctur igitur quAtuor illis qaadratis, & pr*tcrca quadrupk><itiadratiDN,-cfchtro 
D,mtcrvalloDN,dcraiptnsciitulQ5 pirxftabit propolitum. sL i 

' Nam fumatur ptimo puir^ium N, cx utratis partc, demonfttitum cft ftcilnab lieW- 
matc quadrata AN,BN,CN,EN, «quari quadratis ,AD,BD,CD,ED,& prx- 
tcrca quadrato D N , quatcr , at quadrata AD,BD,CD,ED,uni cum quadrato 
D N , quaict iquantur Z , pUno, crgo quadtata quatuor A N, B N, C N, E N, «quan- 
• 
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aNB^ 



tur Z , plano, hbc cft fpatiotlato quod crat dcmonftrandum. 

Excitctur dcindc pcrpcndicularis D M , &i jungantur A M , B M ,^ M , E M. Aio 
quatuorilla quadrata xquari fpatio datoZ, plano, nam quadratum AM,xquaiur 
quadrato A D , 6c quadrato D M. 

Quadratum B M , xquatur t^uadrato B D , & quadrato D M. 

Quadratum C M , xquatur quadrato C D , & quadrato.DM. . • ; ^ 

QnadratumE M ,a:quatur quadrato E D , & quadrato , D M. 

Ergo quatuor quadrau AM»B M,C M,EM, xquantur quadratis quatuor AD, 
B D , C D , E D , uni cum quadrato D M , fivc DN, quatcr , ut qu.idrat.x A D , B D , 
C D , E D , uni cum quadrato D N, quatcr xquantur Z. plano fcu fp.\tio dato , crgo 
quadrata quatuor AM,BM,CM,EM, xquantur ipatio dato, quod cfj»t-dci|U)n- 

ftrandum. j- , •it r- 

Scd fumamr ubicumqucpunaum M,4quo dcmitt.uur pcrpcndiculans MO, Si- 

militcr probabitur quadrata AM,BM,CM,EM, xquari quiidratis A O , B O, 
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C O , E O , qu«cx (ccundo lcmmatc xquantur quadratis AD,BD,CD, ED, & 
prxtcrca quadrato OD, quatcr , crgo quadrata quatuor A M, B M, C M, E M, xquan- 
tur quadtJtis AD,BD,CD,ED,una cum quadrato OD , quatcr , & prxtcrca 
quadrato O M, quatcr , (cdquadratum O D , quatcr , uni cum quadrato O M , qua- 
tcr xquatur quadratoD M, quatcr fivc quadratoD N , quatcr, lunt cnim D M , D N , 
cx ccntro xqu.ilcs intcr fc, igitur quadrata AM,BM,CM,EM, xquantur quadratis 
A D, B D , C D , E D , uni cum quadrato D N , quatcr , idcoquc fpatio dato Z , plano 
funt xqualia, quod crardemonftrandum. ■ 
Si complcantur circuli, cadcm dcmonftratio in aliis fcmicirculis locum h.ibebit , & 

E3 
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fumcntur quadrata D M , D N , D Qji^m crum pwji^ - fd«p4hW!ifr tnwj 

Exponantur quotlibct pMnAa. si^,;;^i.^3QilHiC» A 1 1'^) ^.>t^>[n^:cnicnJiis,cij. 
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1) M , E M, quAdratl A M, duplum ( vcrbi grdtia ) una cum qiiadratis B M, E 
xqucntur rpatio dato, co calii (umcnda cft ad conftruftioncm rcfla A D,pars quarta rc- 
ftarum A B , A E , quia hoc cafu pun£ium A, gcrit v iccm duorunl pundoriUTi & idem 
cft ac fi dfCcrctur datis puridis quatuor A, A , B, Ej^ invtnirc clrculum N M , in quo (xi- 
mcndo quodiibct puntium ut M , quadrata quatuor AM,AM,BM,EM, arqucntur 
fpatio dato, idcm cft intclligendum in alio quovis punfto, & alia qualibct rationc mul- 
tiplicj, nam proponatur quadratum A M, una cum quadrato E M, bis, & quadrato E M, 
arquari fpatio dato, llimcnda cft A D, quarta pars rcdanim A B, bis & A E, quod adver- 
tiffc & monuiftc fuit ncccflc, ncc iudigct xcs ma;ori cxplicationc; 



PROPOSITIO ALTERA. 



EXPONANTUR quotlibct punfh data in rcfta A E , qu.ituor ( vcrbi gratb ) 
A, B,C, E, & pun£lum Z. extra rccUm A E , quxritur circulus ut M I, in quo lu- 
mcndo quodlibct pumaurn ut I. quadrata AI,BI,CI,EI,ZI, «qncntur Ipatio 
dato.. ' , *i *■ ^ 

Dcmht.itur in rcctam A E, pcrpcndicularls Z R , & rcclarum A R , A B, A C , AE ^ 
fumatur pars conditionana (quintaiii ncmpcin haclpccic inquadanturquinqucpun- 
ila ) A D ,& cxciMta pcrpcndiculari D O, dcmitt.uur m iptam pcrpcudicul.iris ZO, 
rcdac Z R , lumatur pars conditionaria ( quintans ncmpc ^ R F , livc D N , & fit Ipa- 
tium datum iqualc quinquc quadratis AD,RD,BD,CD,ED, & prattctca Z , 
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plano Z , planum xquctur D N , quatcr ( pro numcro ncinpc punclorum in rcOa 
A E , daiorum ; quadratoN O , & prsctcrci quadrato N M, quinquics , ( pro numc- 




V 



ro omnium pun£torum datorum ) aio circulum ccntro N , intcrvallo N M , dcfcrip- 
tum prxftarc propofitum .- lUmatur in co quodlibct pundlum ut 1 , & junAis A I , B I , 
C 1 , E I, , ducatur V 1 X , parallcla A E , fit 1 Y . parallcb O D , patct quadra- 
tum D 1 , quatcr uni cum quadrato O 1 , acquari Z , plano cx corollano prxccdcntis 
propofitionis . punftum cnim D, gcrit viccm quatuor punc^torum , cum igitur D N , 
fitquintansO D , patct qiudratum DI, quarcr uni cum quadrato OJ, «quari qua- 
drato D N , quater , quadrato O N , & quintuplo quadrati N M , lcd pcr conftrudio- 
ncm quadratum D N , quatcr una cum quadrato O N , & quintuplo quadrati N M , 
flcquatur Z , plano. Ergo quadratum D 1 ,quatcr un4 cum quadrjito O l,«quatur Z, 
plano. 

Scd quadratum D I , quarcr xquatur quadrato D X , quatcr , & quadrato X I , qua- 
tcr, & quadratum 0 1 , acquatur quadrato O X , «Sc quadrato X 1 , ergo Z . planum 
xquatur quadrato D X, fivc 1 Y, qu.ncr quadratoX O, fivc V C^rcmcl &quadratoXI, 
quinquics, addantur utrinquc qiiadrata quinquc AD, RD.BD.CD, ED, fict indc 
fpatium datum, ha:c cnim quinquc quadrata, cum Z, plano.cx hypothcfi arquantur Ipa- 
tiodato, inde vero quinquc, quadratis A I, B I, CI ,EI,QJ,, quacproindcaquabuntur 
fpatio dato ; hoc ut conftct cx 2. lcmmatc quadrata AD,RD,BD,CD,ED, uni 
cum quadrato D Y, quinquics, xquabuntur quadratis A Y, R Y, B Y , C Y, E Y , igi- 
tur quadrata A D, R D, B D, C D, E D, addita quadrato I Y, quatcr, V ^cmel, & 
D I , quinquics xquabuntur quadratis A Y , R Y , B Y , C Y , E Y , un4 cuml Y , qua- 
tcr , & V Q^rcmcl fingulis qu.idratis A Y, B Y, C Y, E Y, addatur quadratum I Y , ficnt 
quadrata ta A 1 , B I, C I, E I, xqualia quadratis A Y, B Y , C Y, EY , & prxtcrca qua- 
drato I Y , quatcr , igitur quadrata A D, R D, B D, C D, E D, addita quadrato 1 Y , qua- 
tcr V lcmcl & D Y, quinquics xquabuntur quadratis AI,BI,CI,IE,& prx- 
tcrca quadrato R Y , & quadrato V Q^li;mcl. Scd quadratum R Y, livc QJ , uni cum 
quadrato QJf^ , xquatur quadrato Qj, igitur quadrata AR, RD, BD.CD, addita 
quadrato 1 Y , quatcr , VQ, fcmcl , & D Y , quinquies xquabuntur quadratis A I, B I, 
C I , E I , & QX- ar probanHum cft quadrata illa o mnia xquari l*patio dato. Ergb qua- 
drata quinque A I , B I, C I, E I, & Q^» a:quantur Ipatio dato , quod crat dcmonftran- 
dum. 

Indc faciUimc dcducitur fpatium datum xquari quadratis A N, B N, C N, E N, Q^? , 
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& quintuplo qundrati N M , quod ranquam focilc prarrcrmittimus. 

Imo&ad quothtx-t punfta producctur artificium cadcm r.uionc, li cnim dcntur 
duo punaa L, cvtra hncam , pcrtecla conrtrudionc , ut vidcs , llimctur A D , 



A 




fextans rertarum AR,AS,AB, AC,AE, rcdarum QR . & L S , fcxtans D N , 
fumctur , fparium datum ficr arqualc quadratis AD,RD,SD,BD,CD,ED, & 
pra:tcrca quadrato D N , qu.iter, N O , rcmcl , N P , fcmcl & N M , tcxtics , & rcliqua 
pcrficientur cadcm ratione , fempcrquc punaum B , viccm gcret omnium pundlo- 
rum in re<a4 AE , datorum , & pun<aa P O , viccm gcrcnt datorum punctorum Q^ik 
L, &c«cra in infinitum uniformi mcthodo conftrvcntur , & dcmonftrabuntur. 

Scd quoniam multiplices cafus oriuntur cx divcrfa tcCtx afliimptx duo vcl plura 
punda contingcntis pontionc, dum punda rcUqua divcrfis cx p.irtc qu.ilibct rcdi 
alTignata fortiuntur pofirioncs, (Ucbt unicuiquccafui fua compctant compcndia ^pla- 
cct in artis fpccimcn generahus oftcndcrc & conftrucrc. 

Dcnrur quothbct punftaA^B, C, D, E,F, fivc in cadcm rcfta five in diver- 
fis, fumatuc in codcni plano rcfta quxvis S R , ita ut omnia punfta data fint ex una 
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partc reaac S R , dcmiflls pcrpendicularibus AG,BH, CI.DK, EM,FN, luma- 
tur rcdarum GH ,GI,GK,GM,&GN, pars conditionata lcxtans nempc in 
lioc cafu^ excitctui perpcndiculatis L O , a qua rcfccctur L O , pars conditionaria 

fcx- 
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fcxtans ncmpc reaarum AG, BH.CI,KD,EM,FN, &fit fpatium daium 
arqualc quadratis AO,BO,CO.DO,EO,FO,& fcxtuplo quadrati O P , cir- 
culus centro.O, intcrvallo O P , dcfcriptus latisfecict propolitioni , ncc diflSdlis cft 
invcutio ci qui fupcriorcs novcrit. 

PROPOSITIO VI. 

SI i duobus pun£lis datis inflcaantur rcCtx lincac, 4 punfto autcm ad pofitionc du- 
dam lincamabfcillaareaa linea pofitionc dataad datum pundlum, &nntfpccics 
ab inflcxis arquales ei quod i data & abfcirta continctur , punftum ad inflcxioncm po- 
fitionc datam circumfcrcntiam contingct. 

Dcfcripli propofitioncm qucmadmodum rcpcritur apud Pappum ex vcrfionc Fc- 
dcrici Commandini , fcd vcl intcxtu grxco vcl in intcrprctatione mcndum cflc non 
dubito. Scnfum propofitionis cxponam. 

Sint duo punfta A, & B , oportct invenirc circumfcrcntiam ut N , O ,B, in qul 
fumcndo quodiibct punaum ut O, & jungcndo rcaas O A, OB, & dcmittcndo 




pcrpcndicularcm OI , re£b.ingulum fub rcfta data in AI, xquctiir duobus quadratif 
A O, O B , lit prirrium A , B , rcda data ,qui cafus /atis cft facilis , fumatur ipfius 
A B, dimidium BN,fupcrquc BN, fcmicirculus dcicribatur , aio fatisfaccrc propoli- 
to, hoceft (i fumatur, vcrbi gr.itia, pundum O , rctlangulum B AI , duobus quadratis 
A O , O B , xqiialc clfc ; nam A O , quadratum xquarur A I , quadrato & lO , qua- 
drato fi i rc£langulo B A I , aufcratur quadratum A I , & quadrarum I O , fivi rcftan- 
gulum B I , in I N , ("upcrcft rccbing-ulum fub B I, in AN , five in N B, quod proban- 
dum cft cfTc xqualc quadrato B O , & patet cx conftrudtione ita Cc habcre. 

Sccundus cafus cft quando rcda data major eft rcCti A B , cujus conftruftioncm da* 
bimus mot^o rc^la data fit minor dupl4 A B. 

Sint data duo punda A, & B , & rcda A I , dupll A B , minor cx hypotcfi } oportct 




faccrc quod proponitur. Rcfta A B , biferiam fccetur in N , & fiat N E , Ipfius B I , di- 
midia- quod cx conftrudionc licct, rcaangulum I B N , ad rcftam B E , applicctur, cx- 
cedens figura quadrati , & faciat latitudinem rcftam E V , cui fiat xqualis rcfta BZ , 
& fupcr V Z , dcfcribatur femicirculus V L Z , aio fatisfaccrc propofito , nam junftij 
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L A > LB , & dcmilTa perpcndiculari L O , cujus primus ciliis fit intcr , E , & B , pa- 
tet cx dcmonftratis ad propofitioncm tcrtiam AppoUonij trinngulum E O B , un4 cum 
reclangulo V E Z , (ive N B 1 , a'qu.u:i quadrato, O L, addatur utrinquc quadratum O B , 
redangulum E B O , una cum N BI , iquabitur qiudrato L O , & quadrato O B , dupli- 
cctur reftangulum E B O, bis , un4 cum rcdangulo N B I, bis, (ivc Iblo A B I, arqua- 
buntur quadraris L O, O B, bis, livc A B, in B O, rcmd una cum A B, in B I, Jcquabun- 
tur quadratis L O , O B , bis , una cum reilangulo fub N E , in O B , bis , live 1 B O , 
lcmel, cx conllrudionc utrinquc aufcrctur quadratum O B , fupcrcrit A O B, unk cum 
A B I , arquaJc quadrato L O, bis, quadrato O B , fcmel , & rcClangulo I B O , utrinquc 
I B , in B O , auftrratur nempc ilJinccx rcclangulo A B I , lupcrcrit A O , in O B , nok 
cum A O , in B 1 , linc Iblum rc^anguJum I O A , iqu.ilc quadrato L O , bis & qua- 
drato O B , fcmci , Addatur utrinq> quadratum A O , crit rcc^angulum 1 0 A , quadta- 
to A O , O B , uni cum L O , quadrato bis , arquale , id eft duobus tantiim quadratis , 
A L , & L B , quod crat facicndum. Ccalus alios prxtcrmitto- 

PROPOSITIO VII. 

Slincirculopofitioncdatofitdatum pun£him , perqucipfum agatur quacdam reda 
linca ,& in ipfa pundum cxtra fumatur , (it .lutcm quod fit a linea duda ufque ad 
pundumintra datum a;qualeeiquod4 tota &cxtrafumpta, vcllbli vcl uni cum co , 
quod duabus quar intra circulum portionibus conrinctur,punftum cxtra fumptum poG- 
tione datam rcdam lincam coiitinget. 

Harc propolirioduas haber partcs, qu.irum prior cft apud ipfum Pappum propof. 157. 
libri fcptimi, fccunda pcr additioncm xqualium cx priorc dcrivari facile poteft. Fappi 
igitur demonftrationcm tantum adduccmus. 

Sitcirculuscirca diametrumAB, &AB, producatur fitquead quamlibct redam 
lincam D £, pcrpcndicularis > rcdangulo autcm A F B , arqualc ponatur quadratum ex 




F G, dico fi quodcunqucfumatiu: pun£lum iitE , atqucab co.id pun£lum G , rcda li- 
nca ducla producitur ad H , rcftangulum ctiam H E K , quadrato ex E G , iqualc clfc , 
jungantur A E , B L , crit angulus .ad L , rcdus , fcd & redus qui ad F , rcdanguluxn igi- 
tur A E L , cft arquale , & rcdtangulo A F B , & quadrato cx F E , quoniam cnim angu- 
lus A L B , reclus cft , ajqualis rcfto A F E , funt quatuor punfta L , B , F , E , in circulo 
.ic proprcrca reftangulum F A B , arquale rcttangulo E A L , qu.ndrarum aurcm cx A E , 
cft xquale diiobus quadratis A F , F E , fcd qu.idrato cx A E , arqualia liint utr.iquc rc- 
i^angnla A E L , E A L, & fimiliter quadrato ex A F , arqualia utraqucrcdlangula A FB, 
F A B, crgo rcdangula A E L * E A L , arqualia funt rcdangulis AFB,FAB,& qua- 
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drato cx F E , quorum rcdangulum F A B , cft a.qualc rc£tangulo E AfL , rdiquum igi- 
tur rcdangulum A E L , redangulo A F B , & quadrato cx F E , iqualc crit , rcftangu- 
lum autcm A E L , iquaJc cft rcftangulo H E K , & rcftangulum A F B , quadrato cx 
F G , crgo rcdangulum H E K , quadratis cx E F, E G , hoc cft quadrato cx E G, cft 
xqualc. 

PROPOSITIO VIIL&Ultima. 

ET fi hoc quidcm pundum contingat pofitionc datam rc^bm lineam circulus au« 
tcmnon ponatur,quae funtad utralquc partcs dati punfti contingcnt politionc 
candcm datam circumlercntiam. { 

Hacc propofitio cft convcrla praeccdcntis & cx ca &cilc clici poteft hujus dcmonftrar 
tio fi contraria vii utamur. 

Dcterminationcs Sc cafus non adjungimusquid cx conftrudtionc 0c dcmonftiationc 
Atis patcnc. 
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Varia Opera 




DE ytQUATIONUM 

LOCALIUM TRANS- 

mutatione , & cmcndationc , ad multimo- 
dam curvilincomm intcr fc , vcl cum recStili- 
ncis comparationem. 

CV I ANNECT I T VR 

T%OTO%rio:^(\^is qEOMErxic m 

in quadrandis infinitu faraholis (r hyferholis ujus. 



N unica parabolcs quadratura proportioncrh gcomctricam ufurpa- 
Vit Archimcdes. In rcliquis quantitatum lacterogcncarum compara- 
tionibus , arithmeticx dumtaxat proportioni lefc adftrinxit. An 
idco quia proportioncm gcomaricam minus 7i7f*5*#f/^« w cft cx- 
pcrtus J An vcroquia pcculiarcab illa proporrionc pctitum artifi- 
cium ad quadrandam primariam paraboLim , ad ultcriores derivari 

v ixpotcft? Nosccrte hujufmodi proportioncm quadrationum fc- 

raciffimam & agnofcimus , &expcrti fumus , & invcntioncm noftram qux cadcm om- 
ninomethodo&parabolas & hypcrbolas quadrat , rcccntioribus gcomctris liatid illi- 
bcnter impcrtimur. 

Unico quod notifllmum cft proportionis gcomctrica: attributo , tota hacc mcthodus 
innititur. 

Thcorema hoc cft : Dati quavis proportionc gcomctrici cujus rermini dccrcfcant in 
infinitum , eft ut diffcrcntia tcrminorum progrcffioncm conftirucntium , ad minorcm 
tcrminum , ita maximus progreflionis tcrminus ad rchquos omnes in intinitum 
fumptos. 

Hoc pofito , proponantur primo hyperbola: quadrandac. Hyperbolas aurem defijii- 
mus infinitas diverfae fpccici curvas , ut D S E F , quarum harc eft proprietas , ut pofitis 
in quohbct angulo dato R A C , ipGrum a()mprotis rcdis A R , A C , in infinitum , fi 
placct,non (ccusac ipfa curva cxtcndendis, & dudis uni afymptot«n parallcHs redis 
quibuflibet GE,HI,ON,MP,RS, <5cc. fit ut potcftas quardam rcctx A H , ad po- 
tcftatcm fimilcm icCtx A G , ita potcftasredlx G E , vcl iimilis vel diverfa i prarccden- 
tc , ad potcftattm ipfi homogcncam rcclx H I , poteftatcs aucem intelligimus , non (o- 
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Ibm quadrata , cubos , quadratoquadrata , &c. quarum cxponcntcs funt. 2. j. & 4. 5cc. 
fcdctiamlatera fimplicia , quotum cxponcns cftunitas. Aio iuquc omnes in mfini- 
tum hujufmodi hypcrbolas , unicadcmpti , qua: Apolionianacft , fivc primaria » bcnc- 
iicio proportionis gcomctric* uniformi & pcrpctua mcthodo quadtari poflic. 

Exponatur , fi placct , hypcrbola , cujus ca fit proprictas , ut fit fcmpcr ut quadratura 
xcCtx H A , ad quadratum rcOi A G , »u rcfta G E , ad rcaam H I , & ut quadtatura 



C ^ 




O A , ad quadratum A H , ita rcCti H I, ad ccftam O N , &c. Aio fpatium infinitum , 
cujus bafis G E , & curva E S , cx uno latcrc , cx alio vcro afymptoios infinita G O R, 
xquari fpatio rcdilinco dato. Fingantur tcrmini progrcirionis gcomctricac in infinitum 
cxtcndcndi , quorum primus fit A G , fccundus A H , tcrtius A O , &c. in infinitum , 
& ad fc fc pcr approximarioncm tantum acccdant quantum latis fit ut juxta Mcthodum 
Atchimcdaram, paralldogrammum rcdiUncum fub GE, in G H , quadrilinco mixto 
G H E , adajquctur , ut loquitur Diophantus , aut fcr^ xquctur. 

GE,inGH. 



Itcm ut priora cx intcrvallis rcAis proportionolium G H , H O , O M , & flmilia 
Cnt fcrc intcr fb xqualia , ut commixle pcr dwtiyiyir «r *JVr*T«r , pcr circumfcriptioncs 6c 
infcriptioncs Archimcdara dcmonllrandi ratio inftitui polfit, quod fcmd moniiitTc fufli- 
ciat, nc artificium quibuflibct gcomctris jamlatis notum inculcarc &pius & itcrarc 
cogamur. 

His pofiris , cum fit ut A G , ad A H , ita A H , A O , & ita A O ad A M , crit paritcr 
ut A G , ad A H : ita inrcr\'allum G H , ad H O , & ita intcrvallum H O , ad O M , (Scc. 
ParalldoaTararaum autcm fubEG.inGH, crit ad paraliclogrammum liib HI , in 
H O , ut parallclogrammum fub HI , in H O , ad parallclogrammum fub N O, in 
O M , cum cnim ratio parallclogralcmi fub G E, in G H , .id parallograramum fub H I , 
in H O , componatur cx rationc rcdx G E , ad rcdam H I , & cx rationc vcCtx G H , ad 
rcftam H O : fit autcm ut G H , ad H O , ita A G , ad A H , ut praemonuimus. Ergo ra- 
tio parallclograrami fub E G , & G H,ad paralldcJgramraum fub H I , in H O , compo- 
nitur cx rationc G E , ad H I , & cx rationc A G , ad A H , Icd ut G E , ad H I , ita cx 
conftruftionc H A , quadrntura , ad quadratum G A , fivc proptcr proportionalcs ita 
rcfta A O , .id rcdlam G A. Ergo ratio parallclogrammi fub E G , in G H , ad parallclo- 
grammum liibH 1 , in H O , componitur cx rationc AO,adAG,&; AG.adAH, 
lird ratioA O ad A H , componiturcx illis duabus. Ergo pdrallclogrammum fub G E , 
in G H , cft ad parallclogramraum lUb H I , in H O, ut O A , ad H A j fivc ut H A , ad 
AG. 

Similitcr piob.nbinir parallclogrammum fub H I , in H O , ctTcad parallclogrammum 
fiib O N , in O M , ut A O , ad H A , lcd trcs rcaa: qux conftituunt rationcs parallc- 
lograiumorum , rcftx ncmpc A O , H A . G A , funt proportionalcs cx conftruaionc. 

F j 
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Ergo parallclogrammn iii infinltum fumpta (ub G E , in G H , fub H I , in H O , (ub 
O N , in O M , &c. crunt fempcr continut; proportionalia in ratione rcdac H A , ad G A. 
Eft jgitur cx theorcmatc hujus mcthodi conftitutivo ut G H , diffcrentia termmorum 
rationis adminorem tcrminum G A , ita primus parallclogrammorum progrelljonii 
tcrminus , hoc cft parallelogrammum lub E G , m G H , ad rchquosin mtinitum paral- 
lclogtammos , hoc cft cx adxquationc Archimcdxa ad figuram fub HI, afymptoto 
H R , & curvi in I N D , in infinitum cxtcndcnda contcntam. Scd ut H G , ad G A , ita 
fumptd communi latitudinc re£la G E, p.iralIclogrammum lub G E, in G H , ad parallc- 
logrammum fub G E in G A. Eft igitur ut parallclogrammum fub G E , in G H , ad fi- 
guram illam infinitam , cujus bafis H 1 , ita idcm p.irallcIogr.immum fub G E , in G H , 
ad parallclogranimum fub G £ , in G A , crgo parallcIogr.immum lub G £ , in G A , 
quod cft fpatium recHUneum datum , adxquatur figurx pra-didi. Cui fi addas p.irallcIo- 
grammum fub G E , in G H , quod propter minutiinmos •jifui.yiriMt cvancfcit & abit 
in nihilum , fiipcrcft vcrilfimum , & Archimcdari licet prolixiore dcmonftrationc 6- 
cillimc firmandum , parallclogrammum A E ,in liac hyperbolac (pccie , xquari figurx 
fub bafc G E , afymptoto G R , & curvi E D , in infinitum produccndi contcnta:. Ncc 
opcrofum .id omncs omnino hujufmodi hypcrbolas , una , ut diximus , dcmpti , inven- 
tionem cxtcndcrc. 

Sit cnim caaltcrius , fi placct , hypcrbolx proprictas , ut fit G E , ad H I , ut cubus 
rcila: H A , ad cubum rc^ac G A , & fic dc rcLquis. Expofiti cx morc infiniti propor- 
tionalium , ut fupra fcric fient proportionalia parallclogramma E H , I O , M N , ut fu- 
pri in infinitum. In hoc vcro cafu paralldogrammum primum crit ad lccundum , fc- 
cundum ad tertium , &c. ut tcOtz A O , ad G A , quod ftatim compofitio proportio- 
num manifcftabit. Erit igitur ut parallclogrammum E H , ad figuram , ita rcfta O G , 
ad G A , & fumpta communi latitudinc G E , ita paralldogrammum fub O G , in 
G E , ad parallclogrammum fub G E , in G A , cft igitur ut paralldogrammum fub 
O G , in G E , ad parallclogrammum fub G E , in G H , ita paralldogr.immum fub 
G E , in G E , ad paralldogrammum fub G E , in G H , ita parallclogrammum flib 
G E ,' in G H , ad figuram & viciflim ut parallclogrammum liib O G , in G E , ad pa- 
raIlclogr,\mmum fub G E , in G H , ita parallclogrammum fub G E , in tj A , ad figu- 
ram. Ut autcra parallclogramraum fub O G , in G E , .id paralldogrammum fub H G , 
in G E > ita O G , ad G H , fivc 2. ad i. ca adxquationc, intervalla cnim bafi proxima 
fafta funt cx conftruftionc fcrc acqualix Intcr fc crgo in hac hypcrbola par.illcIogram- 
mum E G A , quod cft xqualc (p.itio rcdilinco dato , cftduplum figurx fub bafc G E , 
afymptoto G R , curva ESD , in infinitum produccnda contcntx. 

Similis in quibuflibct aliis cafibus habcbit locum dcmonftratio , nifi qnod in prima- 
ria , fivc ApoUoniana & fimplici hypcrbola dcficit ci foli rationc mcthodus > quia in* 
hac parallclogramma E H , 1 0 , NM , fiint (cmpcr intcr fexqualia ; atque ideo cum 
cermini progreffionis conftitutivi , fint inter fc xquales , nuUa intcr cos cft diffcrcntia , 
qux totum in hoc ncgotio conficit myftcrium. 

Dcmonftrationem qui probatur (patia in hypcrbola communi parallclogrammis con- 
tcnta , eflc fcmpcr intcr fc xqualia , non adjungimus , cum ftatim pcr fc ipfa fc prodat ; 
&cx hac unica proprictatc qux aflcrit in ea fpecic cflc ut G E , ad H I , ita H A , ad 
G A , facillime dcrivctur. 

Eadcm rationc parabolx omncs omninoquadrantur , ncc cft ulla qux ab arrificio 
nOftrx mahodi , ut fit in hypcrbolis , pofllt cflc immunis. 

Unicum in parabola , fi lubet , primatia & Apollonianiadjicicmus cxcmplum , cu- 
juscxcmplordiqux omncsin quibuflibct in infinitum par.ibolis dcmonftrationes cx- 
pcdicntur. 
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Sit (cmiparabolc primaria A G R.E , cujusdiamctcr C B , fcmibafis A B , fumptis 
autcm applicatis I £ , O N , G M , &c Ht fcmpcr ut quadiatum A B , ad quadratum 




I E , ita rcda B C , ad C E , & ut quadrarum I E , ad quadratum O N , ita rcd.i E C , ad 
C N , & fic in iniinirum cx proprictatc fpccifici parabolcs Apolloniana:. Intclligantur 
cx morc mcthodi rccla: B C , E C , N C , M C , HC,&c. in infinitum continue pro- 
ponionalcs. Eruntctiam , ut fuporius probatum cft , proportionalia parallclogr.imma , 
AE,IN,OM,GH, &c. in mfinitum. Ut cognorcanir r.\tio parallclogrammi A E , 
ad parailclogrammum 1 N , recurrcndum cx mcthodo .ad compofliioncm proportio- 
num , componitm^ .lutcm ratio par.i]lclogrammi A E , ad parallclogrammum IN ,cx 
racionc A B , ad I E , & cx rationc B E ,ad E N. Cum autcm fit ut A B , quadratum , 
adl E , qu.idratum , ira B C , ad C E , fi intcr B C , & C E (iimatur mcdia proportiona- 
lisC V, itcm intcrE C, & NC ,mcdia proportionalis YC , crunt continuc propor- 
tionalcs rcftxBC, V C,EC , YC.NC ,& utBC ,ad EC , ita crit BC, quadra- 
tum ad V C , quadratum , fcd ut B C , ad E C ; ita qu.idratum A B , ad quadratum E I , 
Ergo ut A B , quadratum ad E I , qundrarum , ita crit B C , quadratum ad V C , qu.\dra- 
tum : & ut A B , adl E , ita crit B C , ad V C , ratio igitur parallclogrammi A E , ad 
parallclogrammum I N , componctur cxrationc B C , ad V C , fivc V C , ad C E , fivc 
E C ad Y C > & cx rationc B E , ad E V , fivc cx fupcrius dcmonftraris B C , ad CE , Ra- 
tio aurcm qux componitur cx his duabus r.irionibus , B C , ncmpc .id C E , & C E , ad 
C Y , cft cadcm qux ratio B C , ad C Y , igitur parallclogrammum A E , crt ad parallc- 
logrammum I N , ut B C , ad Y C , idcoquc cx thcorcmatc mcthodi conftitutivo , pa- 
rallclogrammum A E , crit ad figuram 1 R C H E , ut rcfta B Y , ad rc^iam B C , idco- 
quc ut idcm p.iralIclogrammum A £ , ad totam figuram A IGB.CB, ita rcda 
BY , .id totam diamctrum B C , ut autcm rcfta BY , .nd totam di.imctrum BC , 
ita fimipra communi latitudinc A B , parallclogr.immum lub A B in B Y , .id pa- 
rallclogrammum fub A B , in B C , fivc parallclogrammum B D , ducli A D , dia- 
metro p.irallcli occurrcnte tangcnti C D , in D , ergo ut par.\llclogrammum A E , 
ad totam figuram firmiparabolicam ARC B ; ita par.illclogrammum fub A B , in B Y , 
ad parallclogrammum B D ; & vicifldm ut parallclogrammum A E , .id parallclogram- 
mum (ub A B , in B Y ; ita figura ad parallclogrammum ^ D , ut autcm parallclogram- 
mum A E , ad par.ilIclogrammum fub A B , in B Y , ira proptcr communcm latitudi- 
ncm rcda B E , ad B Y , crgo ut B E , ad B Y , ita figura ad parallclogrammum ; & con- 
vcrtcndo ur B Y , ad B E , ita parallclogrammum B D , ad figuram A R O B ; cft autcm 
B Y , ad B E . proptcr adiqualitatcm & fcdioncs minutifllmas , qux redtas B V , V E , 
E Y , intcrvallaproponionalium rcpr«lVnt.itcs , fcr^ inter lc fupponit xqualcs , ut 3. ad 
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2. Ergoparallclogrammum B D,ad figuram cft utj.ad 2. qux ratio congruit Ttrfyniry^ 
parabolcs Archimcdxo , licct ab co gcomctrica proportio alid rationc fucrit ufur- 
pata > Mcthodum autcm variarc , & divcriam abArchimcdc viam fcdari neccflum 
habuimus , quia ftcrilcm proportionis gcomctricx adquadrandas cartcras in infinitutn 
parabolas applicationcm dcprchcnfam iri , infilUMido vcftigiis tanti viri non dubitanms. 
Dcmonftratioautcm & rcgulx gcncralcs cx noftra mcthodo fcr^ inomnibus ormiino 
parabolis ftatim patcbunt. 

Sit enim , ut nullusamplius fupcrflt dubitandi locus parabolc ca dc qua mcntioncm 
iccit diftcrtatio noftra dc lincarum curvarum cum hncis rc^is comparationc , curva 




A I C B , cujus bafis A B , diamctcr B C , & fit ut cubus appUcatac A B , ad cubum appli- 
catx 1 E , itaquadratum rcdac B C , ad quadratum rcdx E C , & rchqua ponantur ut 
fupra ; (erics ncmpc proportionaHum rc^larum BC,EC,NC,MC, &c. itcm lerics 
proportionahum parallclogrammorum AE , 1 N , O M , &c. in infinitum. Intcr B C , 
& E C , (umantur dux mcdix proportionalcs V C , R C , itcm intcr E C , & C N , fu- 
manrur ctiam dux mcdix proportionalcs S C , T C , conftat cx conftruftionc , cum ra- 
tioB C , ad E C , fit cadcm rationi E C , ad N C , forc quoquc continuc proportionalcs 
rcftas BC,VC,RC,ECSC,TC,NC.Eft autcm ut A B. cubus ad cubum 1 E , 
ita B C , quadratum ad E C , quadratum , fivc rcda B C , ad rcdlam N C. Cum autcm 
lint, ut fupra probavimus , feptem continue proportionalcs ,BC, VC,RC,EC, 
S C , T C , N C , ergo prima , tertia , quinta & fcptima erunt ctiam continue propor- 
tionalcs , idcoquc crit B C , ad R C , ut R C ad S C , & ut S C , ad N C. Ut igitur pri- 
ma B C , ad quartam N C , ita cubus primx .B C , ad cubum fccundx R C , fcd ur B C, 
ad N C , ita probavimus cftccubum A B , adcubum I E. Ergo ut cubus A B , .ni cu- 
bum I E , ita cubus B C , ad cubum R C > idcoque ut A B , ad I E , ita B C , ad R C. 
Cum igitur ratio parallclogrammi A E, ad parallclogrammum 1 N , componatur cx 
rationc A B , .id I E , & cx rationc B E , ad E N , fivc B C, ad E C , crgo cadcm par.illclo- 
gMmmorum ratio componetur ex ratione B C , ad R C , & B C , ad E C. Ut autcm 
B C , prima proportionalium ad E C , quartam , ita R C , tcrtia ad T C , fcxtani. Ergo 
parallclogrammi A E ,ad parallclogrammum IN , ratio componitur cx rationc B C , 
ad R C , & R C , ad T C ; hoc cft parallclogrammum A E , cft ad parallclogramnnun 
1 N , ut B C , ad T C , parallclogrammum igitur A E , cx prxdcmonftratis , cll ad Hgu- 
ram 1 G C E , ut rcfta B T , ad T C ; idcoquc ut parallclogrammum A E , ad totam fi- 
guram A I C B , ita refta B T , ,id rcclam B C , livc fumpra communi latitudinc AB , 
ita parallclogrammum fub A B * in B T , ad parallclogrammum fub A B , in B C. Et 
vicidlm & convcrtcndo, ut parallclogrammum B D , cft ad figuram A 1 C B , ut parallc- 
logrammumfubAB.inKT , ad parallclogrammum fub AB, inBE , fivc proptcr 
communcm latitudincm A B , ut rcda B t", .id rcaam B E , rcda autem B T , continct 
quinqucinrcrvalla TS,SE,ER,RV,VB, qux intcr fc proptcr noftram mctho- 
dum logarithmicam caifcntur xquaUa. Rcda autcm B E, continct tria cx iis iiucrvallis , 

ncmpc 
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aipc ER. , RV , V B. Ergo paralcUogrammiiin BD , cft ad totam figuram in hoc calu 
ut 5. ad 3t 

Canon vcro univcrCUis indc nullo ncgotio elicictur. Patct ncmpc forc fcmpcr paral- 
klogrammum B D. ad figuram AICB , ut apgrcgatum cxponcntium potcrtatum ap- 
plicatx & Diamctri ad cxponcntcm potcftarisappJicatar, ut iu hoc cxcmplo vidcrccft, 
in quo potclUs appWcatx AB , cft cubns , cujiis cxponcns B. potcftas autcm diamctri 
cft quadratuin , cujus cxponcns j. Ergo de^t cflc" , ut jam dcmonllravimus , & pcr- 
pctuo conflabit , ut fumma 3. & 2. hoc cft 5. ad 3. cxponcntcm applicatx. 

In hypcrbolis autcm canon non minori tacilitatc invcnictur univcrlalis. Erit cnim 
(empcr in quacunquc hypcrbola , (i rccurras ad primam tiguram , parallclogrjmmum 
BG,ad figuram in infinitum protcnfam, RGED,ut diffcrcntjacxponcntium potcftatum 
appiicatx & diamctri adcxponcntcm potcilatis applicatz. Sitcnim , cxcmpli grarid , ut 
cubus HA .id cubum G A,ira qu.ndratum. G E,adquadratumHI, diifcrcntiacxpo- 
ncntiiun cubi Sc quadrati hxc cft. 3. dc 2. crit 1. Exponcns autcm quautitatis apphcatx « 
hoc cft quadmti , cft 2. Ergo in hoc cafu parallclogr.immum crir .id figuram, ut 1. ad 2. 

'Quod atrinctad ccntra gravitatis, & tangcntcs , tam hypcrboiarum, quam p.irabola- 
rum , uivcntio dudum cx noika mcthodo dc maximis & miaimis dcrivata , Gcometris 
rcccntioribus innotuit , hoc eft antc viginii , plus minus annos. Quod cclcbriorcs totius 
Gallix M.ithcm.uici non gr.ivabuntur fortafte cxtcris indicarc, nc hac dc rc in poftc- 
rum dubitcnt. 

Ex lupradidismirum.quantamopus tctragonifmicum confcquatur.iccenioncm. In- 
finitx cnim cxindc figurx curviscontcntx dc quibus nihil adhuc, ncc vctcribus, nccno- 
vis Gcomcrris in mcntcm vcnit , taciliimamfortiuntuiLquadraiuram. Qupd in qualdam 
. rcgulas brcvitcr contrahcmus. 

Sit curva, cujus proprictas dct xquationcm fcqucntcm B, quad. — A, quad, xqualc E , 
quad. (apparct autcm ftatim hanc curvam cffc circulum.^Ccrtum cft potdbtcm ignotam 
E, quad.pofll' rcduci pcr applicationcm icu parabolifmum ad latus. PoflUmus cnim fup-. 
poncrc E, quad. xquari B, in V,cum llt libcrum quantitatcm ignot.mi V,in notani B,du- 
^am xquarcquadr.itoE,cti.im ignoix.Hoc pofitoB,quad. A,— quad. xqu.ibiiurB,iii V. 
Homogcncum autcm B in V, cx tot quantitatibus homogcncis coniponi potcft , quot 
lunt in partc xquarioniscorrclativa, jifdcmquclignis hujutinodi homogcnca dcbcnt no- 
tari. Suppon.icur igitur B in V,xquari B in I B, in Y. Ex morc cnim Victxo, vocilcs (cm- 
pcr pro quantit.uibus ignotis (Iimimus. Ergo B, quad. — A, quad. xquatur B in I, — B in 
Y, xqucntur (ingula mcmbra partis unius (ingulis mcmbris partis alterius. Sit ncmpc B, 
quad. xqualcB, in I, Erg6dabiturI,xquaIisB, xqueturdcindc — AG,— B,in Y , hoc cft 
A quad. B in Y, crit cxtrcmuni punitum rcdx Yad parabolcnprimariam. Omnia igitur 
hihoc cafu ad qu.idratum rcduci poifunt : idcoque Ci omnia E , quad. ad rc^am lincam 
daram appliccs, fict folidum rcdilincum datum 6: cognitum. 

Proponaturdcindccurva.cujus, hxcfitxquatio A cub. -+ B, in A,quad.xqualcE,cub. 
£,cub. appliccturad planumdatum, &nt, vcrbigratia,xquaIcB, quad. in V.Qiiiaautcm 
rcwta V, cx pluribus quantitatrbus ignoris componi poteft. Sit A, cub. -+ B in A, quad. 
arqualc B, qu.id. in I h- B. qu.id. in Y. xqucntut (uigula intcr Icmcmbra, hoc cft A cub. 
acquctur B. quad in I, orietur indc parabolc fub cubo & latcrc. xquctur dcindc B in A, 
quad. Ibcundo mcmbro, B, quad. in Y, orietur indc parabolc fub quad. & latcrc , hoc cft 
primaria, quadrantur autcm fingulxcxhis p.nralx)lis. Ergo aggrcgatum E, cuborum .id 
rcdam datam applic.itorum producit plano-planuni quantitatibus c;u(iicm gradusrc- 
^ilincis commod^ xquandum. 

Si fint plura iniquationibus mcmbra, imo & lub plcrifquc utriufque quantitatis 
ignotxgradibus involuta , ad camdcm ut plurimum mcthodum rcdudkionum legitima- 
rum opc potcrunt aptari. 

£x his patct , fi in priorl xquationc inqua 0, quad. — Aquad. xquavimus E, quad 
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loco ipfius E, quad. ponamus B in V , poflc nos ^grcgatum omnium V . ^Jrcdam da 
tam apphcatarum confidcrarc tanquam pUnum. & quadrarc. Omncs anm V.n.hd ahud 
fimt quim omnia E quad. divilli pcr B rcdam datam. Itcm in fccunda arquationc omncs 
V.nihil ahud fimt qu4mK,mncs E cubi divifi pcr B.quadratum datum. Igitur um in pri- 
ma quim in fccunda figura omncs V, faciunt figuram xqualcm fpatio rca.lmco dato. 

Hoc autcm opus fit pcr iVnarrcfim, & cxpcd.tur, ut patct, pcr parabolas. 

Scdnonminusquadrationum tcraxcft^uspcrd.xrcfim quod pcc hypcrbolas^ut lo- 
Jas , aut parabolis mixtas , commodc paritcr cxpcditur. 

Proponatur , fi pUcct , curva ab iquatione fcqucnti oriunda. 

B,cub. cub. -+ BQ^ in A, -f A cub. cub. ^ g ^„3^. 

A quad. quadr. 

Ex ,am fuppofitis E quad. potcft fingi xqualc B in V. fivc ut tria hinc & indc mcm- 
bra (Int in utraquc partc xquationis. B in V,potcft xquari BmO,-fBinl,-+Jiinx 

Quo pcrado. • 
B cub. cub. -+ B cub. in A A cub. cub. xquabitur. 

A quad. quadr. 
B in O. I B in I -+ B in Y. Et xquando fingula 
mcmbra fmguhs B cub. cub. xquabitur B in O. 

Et omnibus in^^^^^u.duftis B , cub. cub. xquabitur A qu. qu. in B in O. Ec 
omn.bus abs B divifis B. quad. cub. xquabitur A qu. qua. .n O. qux cftxquat.oad 
unam ex hypcrbolis , ut patct. .Equ.ntioncs cnim hypcrbolarum conftimrivx conunc« 
cx una partc quantitatcm datam > cx aha vcro id quod fit lub potcftat.bus duarum 

quantitatum ignotarum. „ , . » • » 

Sccundum mcmbrum xquationis dat B Q^: in A. Sivc B. qu. cub.xqualc B .n I. 

A qu. qu. A cub. 

Et omnibus in A cub. duftis & abs B divifis , fit B qu. qu. xqualc A cub, in I. qux 
cft xquatio alterius hypcrboli 4 priorc divcrlx. Dcniquc tcrtium mcmbrum cft 
A cub. cub. 



A qu.i. qua. 

Hoc cft A, qu. xqualc B, in Y, qux cft xquat.o ad parabolcn. 

Patct itaquc in prxccdcnte xquationc omncs V. ad rcdam dat.im apphCatas xqua- 
ri fp.itio rcaihnco dato. Summa cnim duarum hypcrbolarum quadrat.omobnox.atum, 
& unius par.nboIx dant Ipatium xqualc rcdihnco vel quadrato dato. 

Nihil autcmvctatquominusfingubmcmbranumcratoris fcparatim dcnom.naton 
apphccmus., ut jam &aum cft. Eodem cnim rcs rccidir . quo fi intcgrum numcratorcm 
cx tribus mcmbris compofitum cidcmdcnominatori fcmel apphccmus. Ita cn.m fiii- 
gula xquationis mcmbrafingulis homogenei corrclatis poflunt commode comparan. 
" Propo.iatur ctiam B , qu. cub. in A, - B , cub. cub. JEqxnn E cub. 



A cub. 

Fingatur E cub. xquari B , qu. ii 

A cub. A Q^ 



A CUD. 

Fingatur E cub. xquariB , qu. in V, fivc proptcrduo mcmbra homogenci corrc- 
B.qua. in I, H- B, qu. in Y. Fiet B qu. cub. in A , fivc B qu. cu. xqualc B qu.m I. 
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& omnibus in A qu. dudis , & abs B.qu. divifis, fict B, cub. xqualc A, qu. in I. qux cft 
xquatto ad un.im dc hypcrbolis quadrondis. 

Ponatur dcindc (ccundam homogcnci membrum B, cub. arquafi B qu. in Y. 

Acub. 

Igitur omnibus in A,cub. duAis & abs, B,qu. divifis fict B, qu. qu. iquale A.cub. in Y, 
qux cH xqiidtio unius cx hypcrbohs quadrationi obnoxiis conftitutiva. Datur igitur rc- 
currcndo ad primam xquationcm in rcdihncis fiimma omnium E , cuborum in hdc 
Ipccic ad ccrtam rcdamdatam apphcatorum. 

Scd & ultcrius progrcdi , &opus tetragonifinicum promovcrc nihil vetat. 



A 




C 
P 












H 


' J 







Sit inquartj figura curva quxlibct, A B D N, cujus bafis H N , diameter H A, appli- 
catx ad diamctrum , C B , F D , 5c apphcatx ad baflm , B G , D E , & dccrclcant lcm- 
pcr apphcatx i bafc ad vcrticcm , uc hic , H N , cft ma jor T D, & F D , maior cft C B , 
&fic (cmpcr.Figura compofita cx quadratis H N, FD , C B , adre£tam AH ,appiicati$, 
hoc cft Iblidum liib C B , quadrato in C A", Sc fub FD , qu.idr.ito in F C , 6c liib N H , 
quadratoin H F, xquahs cft lcmpcr figurx fiib rcftanguhs BG,inGH ,DE, inEH, 
bis fumptis , & ad bafim H N , apphcatis ; hoc cft (bhdo fiib B G, ifl G H-, his in G H, 
& fiib D E , in E H , bis in E G , &c. utrimquc in infinirum. In rchquis autcm in infi- 
nltum prxftantibiis , cadem facihtatc fit rcdudio homogcncorum aiiHiiainctrum , ad 
homogcnca .id bafim. Qnx oblcr\'atio curvarum infinit.irum' haftcnus ignofatum-, 
dctcgit quadrationcm. . ^ 

, Omncs cnimcubi HN , FD , C B , ad rcclam AH , fimiliter apphcati , iquafc*?; 
lunt aggrcgato produ£korum cx B G , in G H , quadr.itum , & cx D E , in E H , qu.i- 
drarum ad rcftam H N, fimiiitcr ut fupra applic.itornm , &rcr finnptorum; hqc cft 
planoplanum fub CB , cubo in C A , & fub D F , cubo in F G , & fub H N , cubo in 
H F, xqujtur fumrtix planoplanorum cx B G , in G H , quadratum in H G , & cx DE, 
i n E H , quadratum in £ G , tcr fumptx. 

Aggrcgatum vcro quadrato quadratorum H N , FD , C B , ad rcftam A H , apph- 
catorum xquatur quadruplo fummx plano planorum fub B G , in G H , cubum, & 
fub D E , in E H , cubum ad rcclam H N , fimilitcr ut fupra applicatorum. 
Indc cmananr infinitx , utft.itum patcbit , quadr.iturx. 

Efto cnim, fi phcct , curva illa A B D N , cjus naturx , ut data bale H N , & diamc- 
tro H A , diamctcr data A H , vocctur in tcrminis analyticis B. Iplavcro HN, bafis 
data vocctur D. Qurhbct applicatoFD, vocctur E, & quxlibet H F , vocctur A i & 
fit , vcrbi gratia , xquatio curvi conftitutiva B, quad. — A qu. iquale E , qu.id. ( quod 
in circulo ita l'c habct : ) Cum crgo cx prxdi£ho thcorcm.ue univcrlali omnia E, qua* 
drata ,ad rcftam B, apphcita ad bafim H N , fivc ad D, applicatis , fint xqualia om- 
nibusproduflis cx H G , in G B , fint autem omnia E , quadr.ira iqualia.ad B , applica- 
ra Ipatio rc^lilinco curvo, ut fupcriusprobatum cft. Ergo omnia produfta cx H G , in 
G B , bis fumpra , & .id bafim D , applicata , contincnt fp.uium reftilincum datum. Er- 
go fumcndo dimidium , omnia produtla cx HG, inGB , ad bafim D , applicataj 
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fa" traan.„o pnoris cutvx ad,»v>m i tta conftanu att.fic.o . qua: cll noftta mctho- 
'"s:tTS;!b"<^uai, ad bafim appl.candis , H E . in E D ig.tut F D G- 
vc H E , »P'' P-^;^"''* r in E D , vocabitur E in A. Ponatur iUud produftum E in A, 

;,,fi F nu Erco lubrogando in locum A , ipfms novum 
'Za:^^"^. l^^^ - B . qu^aa. .n V . quad. .qualc H . ^ 

quad.nvc^a^hcr,mB.t^ad.^^^^^^^^ 

tut dabilut fumma o,t.nium V . .id ballm appl.caatum .■ hoc cft dabttur pUnum 
'si\tc:n5^V«tj;att^.'^^^^^^ 

Ac"b-^akE. crb.l.mn.aoLn,un, E.cubotum »""'"2^ i 'l^'' X 
;u;tbZ:.a.-<;uc^~^^^ 

lis V , Ergo B^iud . in V, ^Equabituc A. 

Si iRitur in lo(Li" A , fubrogcmus jam agnitum iUius valorcm B,quad. in V. 

° E quaJ. 

Et omnia juxt^ analyfcos prxccpta fcquamur, fict B , quad. cuh. in V- q^^d^i" E^^^ 
_ E cub cub. cub. arqualc B, cub. cub. in V, cub. qui cft 3.qu;itio novx H O P N air. 
Jc^tio^c^^^^^ i« cumomnuproduaaB qu..n V.ndbafim 

ppuStadcntur.ommbus pcr B. quadratum datum «^iv.hs dabuur ^jn™ 
«ium V, ad bafim D , applicatarum idcoquc quadratura figurx H O P N, & cft gcncralis 
ad omncs omnino cafus cxtcndenda in infinitum mcthodus. 

Notandurporro , &accurat^ advcrtcndum in tranaatiombus curvarum , quamm 
apph^«add»ar^^ bafim dccrcfcunt , al.am omnmo vum analyftxs mcun. 

dara, i praccdcnti diverfam. 
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Sit cnim in quint.i figura prior cuna 1 V C BT Y A , cujus di.itT»crcr A I , apph- 
catJc MV,NC, OB,PT, QJT , & cjus curvar ca (it ivitura , ut .ippiicarz vcrsus 
ba(ini M V , lcmpci dccrclcant , doncc ad b.i(im pcrvcni.int , ita ut M V , fit miiior 
quam NC. Rurdisautcm ita curvavcrlUs A , pcr tramitcm C B Y A , mflcd^tur, ut 
C N , fit m.ijor qu^m B O, B O , major quim P T , P T , major qudm Q^' , &c. ita ut 
omnium applicitarum m.ixima fit C N , fi in hoc ca(u quxramus tr.ihnationcm qua- 
dratorum M V , NC , .ad ba(im , ca non comparabinius produdis fub I R, in R V , ut 
liipra :quia jam cx thcorcmatc gcncrali (uppofitum clt omnia quadr.ita M V , NC, 
arquari produAis (ub V G , in G N ,cum C N , maxima .ipphcatarum polVit & dcbcat 
conddcrari ut ba(is rclpcdu curvar , cujus vcrtcx I. Quadr.na igitur M N , N C , in cut- 
vaquarum applicatx dccrclcunt vcrsus bjfim, comparabuntur in hoc calii produdlis 
G V , in G N , hoccft , utad tcrminos analyticos arquatio in hac figura pcrvcniat , fi 
M I , vcl R V , vocctur A , & ipfa M V , fivc R I , vocctur E , ipiaque C D , Gvc G R > 
quar du^x pcrtcrminum m.tximxappUcatarum , ipfi diamctro parallclac, dlarqualis : 
idcoque focilo cx noftris mcthodis invcnicnda ; rcdx data: Z , xquahs fupponatur, fiet 
produftum cx G V , in G N , atqualc produdlo cx Z , in E , — A in E : idcoque omnia 
quadr.ua M V , N C , ufquc ad maximam appUcatam comparabuntur produdis Z , in 
E — A in E , ad bafim 1 D, applicandis. Rcliqua vcro quadrata C N , B O , P T , com- 
parabuntur produfbis cx Y F , in F N , qux in tcrminis analyticis sequivalcbunt A in E, 
— Z inE. Qujbus ita ftabilitis fiicillime cx priorccurva nova vcrsus bafim dcriv.ibitur ; 
idcmquc in aliis omiiino applicatarum potcftatibus crit obicrvandum. 
" Ut autcm patcat novas cx noftra hac mcihodo cmergcrc quadraturas , dc quibus 
toondum reccntiorum quifquam cftaliquid fubodoratus. 

Proponatur prxccdcns curva , cujus xquatio B , quad. cub. in A — B , cub. cub 

' A cub. 

zqualc E , cubo. ^ 

Dantur omncs E , cubi in reftilincis , ut jam probatum cft. Quibus ad bafiS tranfla- 
iis , fict cx fupcriori mcthodo B,qu. in V,aqualcA, & ommbus lccunddii artcm 

L cju. 

novo ipfius A , valorcaccommodatis ,cvadct randcm nova xquatio qux d.ibit curvam 
ex partc bafis , cujus xqu.itio d.^bit E , cub. -+ V , cub. xqualc B in E , in V , qux dl 
curva Schotcnii , cujus conftrudioncm tradir in fcdionc 25. mifccllancarum , pag. 
4 93. Figura it.iquc curva A K O G D C H , qui apud illum authorcm dcUucatut cx lu- 
pcrioribus prxccptis qu.idrationcm fuam commodc nancifcetur. 

Notandum autcm de curvis in quibus aggrcg.itum potcft.itum applicat.irum datur, 
formari non folum curvasad bafim quadrationi obnoxi.is , (cd ctiam alias curvas ad 
diamctrum facili: quadrandas. Si cnim in 4. figura fupponatur xqu.itio curvx confti. 
tutiva , ut fupcrius diximus B , qu.id. — A , qu. crquale E , quad. non folum cx ca dcri- 
vabitur nova curva .id bafim , cujus xquatiocft B , qu. in E , qu. — E qu. qu.id. xqualc 
B , qu. in V , quad. Scd ctiam nova curva ad diamctrum xquando potcftatcm applicat.T: 
qux cft E , qu. produdo B , in V. D.ibuntur cnim omnia producta B , in V , ad diamc- 
trum applicita. Et omnibus pcr B, divifis, dabuntur omncs V,diamctro applicatx ; ideo- 
quc qu.idraturx curvi novx cx priori vcrsiis diamctrum oriundx,cujus xquatio crit B , 
qu. — A qu. xqualc B in V.Undc ftatim apparct novam illam curvam vcrsus diamc- 
trum cfTc parabolcn. Hujulmodi autcm tranfmutationum bcneficio non Iblum cx 
prioribus curvis oriuntur noux ; fcd itur nullo ncgotio ^ parabolis ad hypcrbolas, ^ ab 
hypcrbolis ad par.ibolas , ut cxpct icntii conftabit. 

Sicut autcm i curvis in quibus dantur poteftatcs applicatarum , fit prxccdcntis opc 
analyfcos tranflatio ad curvas, inquibus latcra applicatarum in rcdilincis dantur; Ita 
dc cur\is inquibus dantur latera applicatarum ,dcvcnitur facilc ad curvas,in quibus 
porcftatcs applicatarum dantut. Cujus rci exemplum cfto curva , cujus xquatio B, qui 
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in E, qu. — E , qu. qu. zqualc B , qu. in V, qu. in luc cnim iquationc, ut jam proba- 
tum cft, dantuc omncs V , Ponatuc V , xqualis cfle A , in E , & rubrog.indo in locum 

ipfius V, novum ipfi ailignatum valotcm , A in E , fict B , qu. in E , qu. — E , quad. 

B 

quad. xqualc A qu. in E, qu. & omnibus ab E , qu. divifis , rcmancbit B, qu. — E, qu. 
zquale A, qu, fivc B , qu. — A , qu. arqualcE, qu. Dabuntur igitur in h.ic nov4 cuTr 
v3 , quam apparct cflc circulum, omnia E, quadrat.i. 

Qucxl fi cx primacurvainqua danturlatcra applicararum , quarr.itur nova in qua 
dcntur cubi applicat.irum, c.idcm mcthodo utcndum.modopotcftatcsignoiarum con- 
ditionariasufurpcmus. Proponatur cnim curva quamlupcriiiscx aliadcduximus , &fic 
ilUus «quatio B , qu. cub. in V quad. in E , qu. — E , cub. cub. cub. xqu.ilc B , cub. 
cub. inV, cub. 

Prob.itumcft in illa dari .nggrcg.itum omnium V, hoc cft latcra applic.ir.irum. 
Ut itaquc cx ca nova curva dcrivctur in qua omncs cubi applicataruni dcntur, pona- 
tur V, xquari E , qu. in A, & in locum V, fubftituatuc novus iftc qucm ipfi 

b qu. 

aflignavimus v.ilor , fict tandcm opcrando fircundum prxccpta artis , xquatio in B, in 
A , qu. — A cub. & E , cub. qua* dabit curvam in qua omncs E, cub. cubos applica- 
tarum rcprxfirntantcs dabuntur. 

Ex hac autcm mcthodo non folum dantur & invcniuntur qu.idr.itioncs infinitx , 
nondum Gcomctris cognitx , fcd mukx ctiam paritcr infinita- dctcguntur curvx , 
quarum quadr.iturx fupponcndo fimpliciorcs qundraturas , ut circuli , ur hypcrbclx, 
ut aliacum cxpcdiuntur. Excmpli gratia , in xquationc circuH , in qua B, qu. — A , 
qu. xquatur E , qu. dantur quidcm in rcftilineis omncs applicatarum potcftarcs , qua- 
rum cxpoQcntcs fignantur numcro p.iri , ut omnia quadrata , omnia quadrato qua- 
drata, ^hncs cubo cubi , &c. Scd potcftatcs applic.itarum , quarum cxponcntcs fig- 
nantur^mcro impari , ut omncs E, cubi , omncs £, qu.id. cubi, dantur tantiun 
inrcdilincis fiipponcndoiplam circuli quadraturam , quod non cftopcrolum dcmon- 
ftrarc , & in praxim rcdigcrc, tam quam corollarium mcthodi prcccdcntes. 

Plcrumqucautcm ufuvcnit ut itcrandx , vcl bis , vcl ctiim Ixpius fint opcrationcs 
ad inquircndam curx propofitx dimcnfioncm. 

Proponatur, cxcmpli gratia, curva, cjus xquatio lcquens fpccicm dctcrminct B, cub* 
xqualis A , qu.id. in E , +- B , qua in E. 

Si dantur omncs E , crgo dantur omnia fiib rcda data , (B, vidclicct j in E , rc- 
ftangulaRcdangulumB , inE, invcrtcndo fupcnorcm , dcqua cgimus in principio 
diflcrtationis mcthodum , xqucturquadrato O, qu. ErgoO, quad. xquabitur E. Et 

i 

fubftitucndo in locum E , novum hunc ipfi aflfjgn.uum valorcm , fictB , qu. qu. xqua- 
ic A , Qu. in O , qu. B , qu. in O , qu. Et hxc fit prima opcratio , qux cft invcrla 
cjus quam initio hujus diflcrtationis prxmifimus , & qux novam curvam cxprimit, in 
qud inquircndum rcftat an dentur omnia O , quad. Rccurrendum igitur ad fccundam 
mcthodum, cujusbcncficiocxquadratisapplicatarum Lucra novxcurvx inquirimus.' 
Pon.itur B , in V , cx fupcriorcquam fccundo lococxhibuiuuis mcthodo xqu.iri A, 
o 

& fubftitucndo in locum A , ipfi jam afllgnatum cx noftra mcthodo valorcm fict B, q , 
qu— B, qu.inO , qu.xqualcB, qu. in V , qu.id. Et omnibus pcrB, quad. divifiscva- 
det tandcm B , qu. — O , qu. xqualc A, quad. qux xquatio dat circulum. Et in ca om- 
ncsV, dantur , fupponcndoquadraturam circuli. Rccurrcndo igitur .id priorcm cur- 
vam , in qua B , cub. ponitur xquari A, qu. in E, -f B , qu. in E , patet fp.uium .ib ca 
curva oriundum pcr quadraturam circuli poflc quadrari id qux^pcr duascurvas i 
priorc divccias analyfis noftra bccvitcr 5c facilc cxpcdivit. 
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Mathematica. 

Hic vcro omnia , & adinvcntioncm rcdarum curvis acqualium , & ad plcraquc 
alia non fatisiuclcnus indagataproblcmata inftrvircftatim cxpcricndo f>;<:«'w analylU 
dcprchcndct. 




Sit in foxta figura parabolc primaria A, B , C , cujus axis C B , applicata C D , a:qua 
lis axi C B , & rcfto latcri B V , fiantquc B P , P L , L G , fingulx a-qualcs axi C B, & 
ipfi fic dircdum ftimatur in curva quodvis punftum , ut F , & datis infinitis B X, P S, 
L O, ipli,C D, parallclis, ducatur F X S O K , parallcla axi occurrcns rcais P S, LO , 
in punclis S , & O , & fiat ut fumma rcaarum F X, X S , iiv6 ut tota F S, nd S O , 
ita SO.ad OK. Etfumptis fimiiitcr punaisD E , fiatut DR, ad RN, ita RN, 
ad NI, & ut EQ^ ad QM , ita Q\l , ad M H. Et intcllig.uur curva infinita 
pcr punfta G H1K|, &c. inccdcns , cujus afymptotos crit rcda infinita L O. Curva 
Iia-c G H 1 K cft ca cujus fpccics i fupcriori xquationc dctcrminatur , in qua B , cub. 
xquarur A , qu. in E , -+ B , quad. in E , Aio itaquc cx jam tradita opcrationum analy- 
tica ifcrationc , fpatium KIHGLMNO,in infinitum vcrsus punda K O , cxtcn- 
dcndum , xqualc cflc circulo, cujus diamctcr cft axis B C , Hanc vcro quxftioncm .ib 
crudito Gcomctra nobis propofitam , ita ftatim cxpcdivimus. 

Eadcm mcthodo fpatium i Dioclxa comprchcnfum quadravimus, vcl ad circuU 
qu.idraturam rcduximus. 

Scd clcgans inprimis opcrationum itcratio cvadit , cum .ib altioribus applicata- 
rum potcftatibus , ad dcprcftiorcs , vcl contra i dcprcffioribus .ad altiorcs analylis ip- 
fa tranfcurrit > cui mcchodo prxfcrtim dcbeatur inquifirio fummx applicatarum in 
quacumquc curva propofita , & multa alia problcmata tctragonifmici. Proponatur, 
vcrbi gratia , curva , cujus xqu.itioB , qu.» — A , qu. xqualc E , qu. quam ftatim appa- 
rct cffc circulum. Quxritur fumma cuborum .ipplicatarum , hoc cft fumma E , cubo- 
rum. Sid.inturomncsE, cubi. Ergopcr prxccdcntcs, fccundum poteftatis conditio- 
ncm, mcthodos, cx ca curva potcftalia ad bafim dcrivari , in qua dabitur fumma appli- 
catarum. Ponatur igitur cx methodo B , qu. in O , xquari A. Ergo fubftitucndo in lo- 

E , qu. 

cum A , jam airign.uum ipfi valorcm , fict cx mcthodo B , qu. in E , qu. qu. - E , cub. 

G4 
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cub. xqualc B , qu. qu. in O , qii. qui cft xquatio curvx , in qua omncs O , dantur cx 
fuppolitionc quam tccimus in prim^ curva , dari onincs E , cubos. Cum igitur in hac 
nova curva omncs O , dcntur , ex ca dcrivctur tcrtia , in qua quirantur quadrata appli- 
catarum , non vcro cubi , ut in priorc curva jam fuppo(itum cft. Fingatur igitur cx no- 
(Ira quac in quadratis, ut ;am fupra diximus, uiurpaturmcthoduE, in V, zqua- 

B 

ri O. Ergo B , qu. in E , qu. 'qu. — E , cub. cub. xquabitur B , qu. in E , qu. in V , 
quad. Et omnibus abs E , qu. divilis fict B , qu. in E , q. — E , qu. qu. xqualc B , qu. in 
V , quad. Et in hac curvaomncs E , quadrati dantur. Si igitur ex hac curva quxramus 
aliam in qua omncs applicatx dcntur , ponatur , li placct , E , quad. xquulc B , in Y. 
•Ergo in ultim.i hac iquationc B , in Y — Y qu.id. xqu.ibitur V , qu. Et cum in fupcrio- 
rc dcntur omnes E , qu. dabuntur in ifta omnia rcdangula B , in Y , idcoquc omncs Y. 
Cum crgo omncs Y , dcntur in hac ultima curva , qux cft circulus ut patct. Igitur ca 
tantum conditionc dantur , (i fupponas dari circuU quadraturam. Rcgrcdicndo igituc 
ab hac ultima , in qua dcfinit noftra analyfis , curva , ad priorcm , patct omncs apphca- 
tarum ad circulum cubos dari, fiipponcndo circuh quadraturam. Idcm dc quadratocu- 
bis , dc quadratoquadratocubis ,& cxteris in infinitum gradus imparis potcftatibusdc- 
monftrarccft inpromptu. Scd multiphcatur numcrus curvarum , prout altiorcft,dc 
qua inquirimus , potcftas. Neccftdiflicihs abanalyfiad<ynthcfim,6cad vcrum qua- 
drandx figurx calculum rcgrcflus. 

Sxpius autcm contingit , & miraculi inftar cft pcr plurim.is numcro curv.is incc- 
dendum & cxpatiandum cftc analyftx , ut ,ad fimpliccm xquationis locafis propofitx 
dimcnfioncm pcrvcniatur. 

Proponatiu:, excmphcausa B' in A — B* xquariE, qu. 

Cum fiipponaturdari quadratufa figurx cx hacxquationcoriundx>dabuntur om- 
ncs A. Ergo omncs B , in A , qux fi xqucs quadrato ignoto O , qu. dabuntur omnes 

Oq ' . B" in Oqu.-B'* , ^ 
O , qu. & A , xquabitur -B-i*leoquc fict xqu. mtcr & E , q- « 

hac nov.\curva, alia mcthodo, dc qu3 totics cgimus, deducetur tcrtia, inqua quia 

B in V, 

dmtur omncs O , quadrati , ponatur q xquari E , crgo fict xquatio intcr 



^"'in Oq-B'* ^ „ ^ , ^ , 

Et V,quadr. undc dcducctar quarta curva, in qua dabuntur omncs 

O, idcoquc omncs V. Si dantur omncs V.Ergocx prima mcthodo dantur omnia fiib 
B,in V, tcdangula. fit B , in V , xqualcY, quadr.uo : idcoquc Y quad. xquabitur V , 

fict xquatio intcr B in O qu. — B Y* undcorictur quinta curva in qua da- 

buntur omncs Y , quadr. Ex illo fiaUta mcthodo dcducatur alia curva , & fiar 
B in I , xqualis O. 
Y"~ 

Omnibus (ccundum prxccpta analyfcos f)cra£lis fict B * in Y * in I , quad. — B * in 
Y' xqualc I undcorictur lcxta curva, inqua dabuntur omncsl, idcoquc omncsl. 
Ex ei contr.iria quam ;am fxpius inculcavimus mcthodo, quxratur alia curva in 

1 in A , 

qua dcntur qu.idrata applicatarum , & fit g — xqualis Y , ( nihil cnim vctat dcfi:- 

du vocalium , ad priorcs fupra ufurpatas rccurrcrc , ) fict B , qu. in A * — A * xqua- 

le 
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lc B, qu.in I*, undc orictur curva (cptun.i, inquaomnial, quadrar.idabuntur. Rc- 
ducantur adlatcra, nota & fxpius itcrata liipcriiis mcthodo , & fiat I , quadratum 
arqualc B , in E. Ergo omnia B , in E , dabunrur. Et indc dcducctur odava curva , in 
qua B qu. in A * — A * SEquabitur B * in E qu. in caquc dabuntut omncs E ; idco- 
qucomncs A. Ex c.\ dcducatur alia curva, inqua dcntur quadrata applicitarum , & 
cx mcthodoponatur A in O , arquari E,. Ergo B. qu. io A* — A* arqu.ibitur B , qu. in 

A qu.in O qu. Et omnibus abs A qu. divifis, fict xquario intcr B qu. inAq. — 
A*. Et B q. in O q..in qua omnia A , qu. d.ibuntur, Et crit nona curva ab ca jcquationc 
dctcrminata. Gum igitur in ca omnia A quadrata dcntur , dcducatur cx ca alia tandcm 
curva , in qua dcntur latcra , & lit A qu. xqu.ilc B in V , fict B in V — V quad. 
arqualc O , qu. qui ultima jcquahtas dabit dcciinam curvam , in qua omncs V dabun- 
tur. At hxc ultima(iurva,cftcircillus, utpatct,&m ea omncsV,non dantur , nili 
fuppodtacirculi quadr.ituri. Ergo rccurrcndo .id primam curui propofitac conftitutio- 
ncm,dabiturilliusqu.idratura , fupponcndo ipLim ultimx iftius curvx, fivc circuli 
qu.idraturam. Bcncficioigitur dcccm curvarum intcrfc divcrCuum ad notitiam prio- 
ris pcrvcnimus. 




H 
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NOVVS SECVNDARVM 

ET VLTERIORIS ORDINIS RADICVM 
IN ANALYTICIS USUS. 

E D U C T I O lecundarum , & ulrcrioris ordinis radicum , ad primas , 
..jua: maximi cft in Algcbricis momcnti , unicam pro ftindamcnto agnofcit 
duplicara: arqualitaris analogiam , camquc, quoticsopus fucrit, itcrandam 
progrcflus iplc quiftionis oltcndit- 
Proponatur A ,cubus E f cubo xquari Z , folido. Itcm B , in A , -+ 
E q. -f D, in E , xquari N, quad. ut (ccunda radix devolvatur ad primam. Hxclun- 
to prxccpta. 

Qua-cumquc h. fecunda radicc adficicntur homogcnca in unam xquationis partcm 
tranlcunro, ut in fupcriori cxcmplo , cum Ac. -+ Ec. zquctur Z ,rol. Ergo Z, S. 
— Ac. arquabitur Ec. 

Simihtcr cum B in A, Eq. D ,in , zquctur N q. Ergo N q. — B , in A , 
atquabitur E q, -+ D , in E. 

In urraquc igirur xquationc homogaica ab £ , Hvc ab fccunda radicc adfi:da , unam 
xquarionis partcm conftituunt. , 

Si igitur duplicata cjufmodi xqualitas ad analogiam rcvocetur , crir ut 
Z ,S, — A c.ad Ec. 
Ita N q , — B, in A, ad Eq, -*-D,inE. 

Cum itaquc&£tum fubcxtrcmis comparabirur fado lub mediis , tanquam ipH xqua- 
lc , omnia homogenea divifionem admittcnt pcr E , fivc pcr Iccundam radiccm , ut pa- 
tct : quia fccundus ic quartus tcrminus ab£, adficiuntur. 

Erit ncmpc -i ZS,inEq, — Ac,inEq, -+ ZS,inD inE,— Ac, inDinE, 
xqualc N q , in E c, — B in A , in E c. 

Omnino dividantur totics pcr E, doncc aliquodcx homogcneis adfcdione fub£> 
omnis liberctur. 

Erit ZS , inE, — A c, in E , h- Z S, in D,— A c , in D. 
xqualc N q , in E q , — B in A , in E q. 

Qup pcrafto , nova hxc xquatio , uno ad minus gradu dcprcflior crit ( quad. fccun- 
dam radicem ) qu^m clatior cx duabus primum propofitis. 

Patct ncmpecl.itiorem cx duabusprimiim propofiris aflfici fub cuboE, Iftius vcro 
nullam abs E , adfcdioncm cxccdcrc E q. 

Ncc ramcn fic quicfccndum , fcd ireranda duplicarx xqualiraris analogia , doncc 
adfcdio fccundx radicis fiat tantum fub laterc , ut k fymetria omnis evancfcat. 

Prxparctur iraquc ulrima hxc xquario juxta modum prxlcriptum , & homogcnca 
fub E , quomodocumque affedta unam zquationis parccm faciant. 
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ErititaqucZ S , inD — Ac in D , xqualc Nq,inEq, — B,in A,inEq, — ZS, 
in E A c, in E. 

Sed cx duabus prinium propofitis , qujc dcprcfllor cft , exhibct "xquationem (cqucn- 
tcm ut diximus. 

Nq,-B, inA. * 
xqualc Eq, H-D,inE. 

Rcvocctur rurfum ad analogiam duplicata ifta xqualitas. 

Erit itaquc 

ZS,inD,-Ac,in D, ad 

N q , in E q , - B , in A , in E q , — Z S, in E -+ A c, in E. 
utNq , — B , in A , ad 
E q , -4- D , in E. 

Cum itjquc fadum fub cxtrcmis xquabitur fafto fiib mcdiis , tamquam ipfi zqualc , 
omnia homogcnca potcrunt dividi pcr E , ut fupra dcmonftratum cft. Erit ncmpe 
Z S, inD, in Eq , -+ Z S,inl3q, inE,- Ac,inD, in E q, — Ac, in Dq,inE. 
«qualc 

N qq , in E q , — N q , — in B ,*in A , in E q , — N q, in Z S , in E -h N q , in A c , in E ,• 
— B,'in A, inNq , inEq, -h B q, in A q , in E q , B ,in Z S, in A,inE,— B, in 
A q q , inE. 

Et omnibus abs E, divifis , fict tandcm Z S, inD , in E, h- Z S, in D q , — A c, in D, 
inE — AcinDq. , • 
xqualc 

N qq ,*in E — Nq , in B , in A — in E — Nq, in Z S, h- Nq , in A c — B , in A , in 
N q , in E , -f B q , in A q ^ in E , -+ B , in Z S , in A — B in A qq. 

Quo pcraclo, nova hic xquatio unius adhuc gradus dcpreflioncm ( quoad fccun- 
dam radiccm ) lucrata cft , ut hic patct. Cum cnim homogcnca fub E , adfcda in unam 
xquationis partcm tranlicrint. 

FietZ &,inDq, ~ Ac inDq -+ Nq, in ZS- N q,inAc-B in Z S, in A -+ B 
inAqq. 

xqualcN qq,inE-Nq , inB , in A , in E - B , in A , in N q , in E, -+ Bq, in Aq, in 
E — Z S , in D , in E , -f A c, in D , in E. 

Nequc ulrcrius progrcdiendum , cum jam fecunda radix fub latcrc tantufft appa- . 
rcat i ideoquc folo apphcationis beneficio ipfius E , rclatio ad primam radiccm maui- 
fcilabitur. Vt hic, 

Z S, in D q, - Ac in D q, +- N q, in Z S, — N q, in Ac — B , in Z S, in A -f B, in A qq. 

N qq — N q , in B , in A N q , in B, in A -4- B q , in A q", — Z S , in D -+ A c, m D. 
a:qu.ibitur E , quo tendcnduni crat. 

Ut igitur dux primum propofitx radiccs in unam tranfcant , refumatur cx duabus 
prioribus xquationibus quam volueris : dcprcflior tamcn idonca magis , ne altiiis iC- 
ccndat xquatio. 

Cum itaquc in una cx xquationibus primum propofitis B , in A -f E q -+ D, in E, 
xquctur N.q , loco ipfius E , fubrogetur jam agnitus ^us valor pcr rclationem , vel ad 
tcrminos cognitos vcl ad priorcm radicem , qux in cxcmplo propofito cft A. Et rurfum 
fiib hac nova fpcdc ordinctur xquatio > manifcftum cft cvanuiflc omnino lecundam 
radicem,& In xquationcm ab omni afymmcttia iiberam itumcflc, mcthodumquc 
cfle gcncralcra. Si cnim plurcs duobus tcrminis proponantur incogniti , mcthodus 
itcrata tertias. Si opus fucrjt, radiccs ad piimas & iccundas j dcindc fccun.das ad primas, 
&c. codcm prorlus artificio reducct. 
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A P P E N D I X 

. Ad fuperiorcm mcfhodum. 

5 UPERIORI mcthododcbctur pcrfcAa & abroluta ar>mmctriarun% 
2 in Algcbricis expurgatio. Ncque enim fymmctrica climatifmus Vi&txa , 
7 qua: unicum ha£icnus ad aCymmctrias fuit rcmcdium ,cflkax (atis & ^iif^ 
K iicicns invcnta cft. 

Proponatur quippc latus cubicum ( B , in A qu»— A cub. h- lat. quad. 
(Ac\,-+ 2. in A ) -+ latus quad. quad. D, cub. in A — A, qu. qu.) latus qua(^ (G, in 
A , — A q , ) xquari rc^a: N. 

Qua rationc ab alynimctriis hujufmodi extricabit fc & guxn^ionem fiiam Analyda 
Vicrxus ? An non potius dum crc/cet labor, crelcct ditlicultas > Et tandcm fatigatus & 
dclu(us novum ab analyricc lumcn cxpofcct } 

Hoc (aneluculcntcr fuperior mcthodus fubminiftrat : Vnicum cxcmplum , idquc 
brcvifllmum , adjungimus. Reclufo enim fcmcl fundamcnto , cartcra apcrtiiruiic ma- 
nifcftantur. 

Proponatur lat. cub. ( j. in A qu. — A , cub.; -+ L, cub.(Ac h- B q, in A) iqiiari D. 

Itaprimum ordinctur zquatio, ut unica cx a^ymmctriis unam ilhus partcm fliciat. 

Fiar^cmpc D — lat. cub. ( Ac -f B q, in A ) xquahs lat. cub. ( 2. in A q — A cnb. ) 

Hoc pcrado omnes tcrmini afymmetri k fccundis & uitcrioribus , fi opus fucrit , 
radicibus dcnomincntur , exccptoeo , qucm unicum in unam zquationis partcm reie- 
cimus. 

Fingatur, verbi gratia, lat.cub. Acub. -+ Bq , in A )cfleE. 
Hac cnim via ad cam quam injungit fupcrior mcthodus , duplicitx xqualitatis ana- 
logiam dcvcnicmus. 

Erir ncmpc P — E , xquaHs lat. cub. ( 2. in A q, — Ac,) & omnibus in cubum dudis. 
D, cubus r+ D, in E qu. ter — D q , in E , tcr — E c. xquobitur 2. in A q — Ac. 

Scd cxhypothcfi E , cubus xquatur A , cubo -+ B , qu. in A. 

Ergo oritur duplicata xqualitas , & in utraque ( juxta methodum)tcrmini abs fccun- 
da radicc adfc£bi , in unam xquafionis parrcm funt conjicicndi. Erit ncmpc. 

2.in A q — Ac— Dc, xqualis D , in E q , tcr — D q , in E, ter — Ec. 

Item A , cub. -+ B* in A, xqua/is E , cub. ■ 

Itcrctur totics opcratio , doncc fccunda radix ad primam revocctur. Qnpper.iAo , 
loco ipfius E , novas ipfius valor ufurpctur , & fub hac nova fpccic quxvis cx prioribus 
xqualitatibus ordinctur, omnia condabunt. 

Ncc inutiha adjungo, aut moror in fupcrfluis. Quisenim non vidct fingulos termr- 
nos afymmctros poflc cadcmrationc , fi non fufticiant fccundx radiccs , tcrtiis , quar- 
tls , &c. in infinitum inUgniri ? Quo cafu quartam , five ultimam radicem tamquam Cc- 
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cundam confidcrabis. Rcliquas vcro tantifj>cr , vel pro primis , vcl pro tcrmijiis cog- 
nitis habcbis , don^c ulrima illa omnino cvanucrir , (ivc ad primas , iccundas & tcrtias 
rcduda fticrint. Simili prorrusartificiotertiasrcduccsadfccundas& primas , ac dcni- 
quc fccund.\s ad primas , ut jam facpius inculcavimus. 

Nullacllergo afymmctriaquamnon cogatcxularc hxcmcrhodus , cujus uCas pra:- 
fcrtim cximius , imo & necelTarius innumcrofa potellatum rclblutionc. Statim cnim 
ncmpcatquc afymmctrix evanucrint*, non dccrit Victacum in arithmcticis quatilioni- 
bus .irtificium : & fi vcris cxplicari numeris quxdio non polTit , proximx , quantumvis 
libucrit , (iippctcnt Iblurioncs. Cum tamcn proximas vcris folutioncs , uuUo pado , 
quandiu duravcrint alymmctrix , confcqui pofTis. 

Scd & ulterins inquircnti obtulit lc mira ad locorum fupcrficialium plcuam 3c pcr-^ 
firftam notitiam cxindc dcrivanda mcthodus , qux 8c ijs problcmatis inlcr vit , ip quibus 
dantur ab inirio plura quam requirar ipfa problematis conftrucndi dcrcrminatio. 

Quod ut clarii^s intclligas , funt quzdam problcmata qux unicam tantum agno(cunt 
pofitioncm ign^tam , qux vocari poflunt dcterminara , ad dificrcntiam intcr ipla & 
problcmata localia conOitucndam. Sunt alia quzdam qux duas pditioncs ignotas har 
bcni, & ad unicam rant^m numquam polTuncrcduci ;ca problcmata fimt Ioc.ilia. In 
prioribus illi.sunicum tantiim pun^um inquirimus > m illis lincam. Scd <i problcma 
propofitum trcs ignotas polinoncs admirt.u, problcma hujufmodi nonj.im punclum 
dumt.ixat , autlincam tantum , fcd intcgram fupcrficicm quxftioni idoncam invcftigat: 
indcquc oriuntur loci ad fupcrficicm ,&c. in rcliquis. 

Sicut autcm in prioribus data ipla futficiunt ad dctcrminationcm quxftionis , ita in 
lccun Jis unum datum dccft ad dctcrminationcm > in tcrtiis vcrb duo tantum data detcr- 
miiutioiKm poflunt complcrc. Ar conrr^ porcft ficri ut qucmadmodum in his cafibus 
dataaut fuflici.int aut dcfint ; ita inplcrifquc aliisdata ipla fupcrfiua fint Sc abundcnt. 
Excmplo rcs fict cvidcns. 

1- ---C 

In rcfta A C , data , d.uur i cftangnlum A B C. Datur ctiam diffcrcntia quadratorum 
A B , & B C. 

In hoc cafu plura patct pffcrsi data quim dctcrminatio , idcoquc folutio ipfius 
quxftionis cxpolcat. '-.^ 

Frcqucntifllmus tamcn ho(Sgfm pcoblcmarnm , inphyficis prxfertim & apud anifices 
cft ufus , caqucomnia pcr ipi^ ncm fimpHccm bcncticio noftrx methodi expc- 
diuntur ; nequc regurrcndum aii ^jiii.utJonaji radicum , licct xquationcs ad quafvis po- 
tcftatcs afccndant. ' . . ' ' 

Proponatur , vcrbi graria in ^ ' ~+ B , qu. in A , xquari i. 

qu. in D. 

Item ctiam ( cum cx hypothcfi quxftio fupponatur cflc abundans : has cnim quxftio- 
nes abundantcs , licut localcsdcficicntcs appcllare confucvimus ) G , fol. in A — A q q , 
xquari B , qu. in N , pl.Duplicata hxc xqualitas ad analogiam rcvocctur , & cx prxfcrip- 
ta mcthodo confidcrctur unica noftra radix ignota , qux in hoc cxcmplo cft A , ficut in 
prxccdcntibus fccundam , aut ultcrioris ordinis radiccm confidcravimus , & totics jux- 
ta mcthodum itcrcturopcratio , doncc awltcclio fub A , pcr (impliccm applicationcm 
pofTir cxpcdiri ,(ivcnonram ad prim.is radiccs , quim ad tcrmiiios omnino notos rc- 
duci. Patcbit folutio problcmatis fimpliciftima , ncc aiialyft^m deinccps zquationcs 
quadraricx ,&c. rcmorabunrur. 

Lubct & coronidis loco , famofi illius problcmatis .* 

Datiscllipfi &pundD extra ipfius planum , fupcrficicm conicam , cujus vcrtex fit 
punftum datum , & ba(is cllip(is data , ita plano fccarc , ut fcdio fit circuius. 
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Solutioncm quae huic mcthodo dcbctur , irtdicarc, camquc fimpliciinmam. 

E6 dcducunt quxftioncm Gcomctri , ut lumptis quinquc punitlis ad Ubitum in cl- 
lipfi , & jundis rcdis a vcrticc conica; lupcrficici ad puncla illa pcr juntlas quinquc rc- 
ftascirculum dclcnbant. Invcniuntquc problcma hoc ptk£to ciTc Iblidum. Scd cum pun- 
ftain cUipfi fint infinita , fi loco qumquc punftorum fumantur fcx , fict problcma 
abundans , & orictur ncccflario duplicata xquahtas , qux tandcm ignotam quantjtatcm 
pcr (impliccm applicationcm patcfacict. • 

Eadcm rationc fi dctur quxcumquc linca curva in plano , aut ctiam fupcrficics loca- 
lis.cujufcumquc tandcm gradus fint,invcnicntur diamctri & axcs figurarum 5 imo Sc in 
fupcrficic locali cxhibcbuntur omncs omnino curvx loci fuperficialis conftitutivx,&c. 

Exponatur, vcrbi gr.uia , fupcrficics conica ,cu;ux vcrtcx fit pundum datum, ba- 
fis vcro , parabolc aut dlipfis cubfca , aut quadratoquadratica , aut ulterioris in infini- 
tum gradus. 

Potcft hujufmodi fupcrficics conica , bencficio iftius mcthodi ita fccari , ut in ca cx- 
hibeatur quxlibct curva , qux ex conftitutionc figurx in ca fupcrficic pStcft dclctibi, & 
problcmatis Iblutio fcmpcr cv.idct fimpliciflima. 

Nihil addimus dc tangentibus curvarum , & plcrifquc aliis hujus racthotii ufibus : 
ficnt quippcobvii, ncc fcdulam uidagatoris analytici mcditationcm cffugicnt. 
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METHODU S 

Ad difquirendam maximam & minimam. 

MNIS dcinvcntione maximac & minimx doarina , duabus pofitioni- 
bus ignotismmtuur, & hacunica prxccptioncj rtatuatur quilibct quiitio- 
nis tcrmmus cflTc A, fi^ c planum, fivc lohdum , aut longitudo , prout pro- 
pofito /atishcn par cft , & mvcnta maxima aut minima m tcrminis fub A , 
gradu ut hbct inuohitis j Ponarur rurfus idcm qui prius cffc tcrminus A , 
-+ E , itrrumquc mvcniatur maxima auc minima in tcrmin.s lub A & E , gradibus ut 
hbct cocfficcnnbus. Adxqucntur, utloquitur Diophantus. duo homot;cnS maxima: 
aut mm.mi xqu.iha & dcmpt.scommunibus (quo pcraaohomogcnc^omniacxpartc 
altcrutra ( ab E , vcl ipfius gr.idibus afficiuntur ) apphccntur omnia ad E. vcl ad clatio- 

rcm.pftusgradum,donccaIiquodcxhoraogcncis,cxpattc utravis afFedionc fubE. 
omnino hbcrctur. " * 

Ehdantur dcindc utrimquc homogcnca fub E, aut ipfius gradibus quomodohbct in- 
voluta & rd.qua acqucntur. Aut fi cx u.,4 partc niliil fupctcll arquc.itur lanc , quod co- 
dciiircc.d.t,ncgaraadfir.iiatis. Rcfblutio ukimx iftius iquahtatis dabit valorcm A 
quacognita, maxinraaut minima cxrcpctitisprions rcfolutionis vcftigiis innotcfcct! 
Excmplum fjbi/cimus 

Sit rcfta AC. ita dividcnda in E , ut tcdang.A E C , fit maximum 5 Rcda A C, di- 



E 

— » — 



ponatur pat altcra B , ciTc A , crgo rcliqua crit B, - A , & rc£bng. fub fcgmcntis crit 
B , m A , - A quod dcbct ^mcniri maximum. Ponarur rurfus pars altcra ipfius B 
cflc A , E . crgo rchqua crit B , - , A - E. & rcftang. Sub. fcgmcntis crit B, in A,' 
-, A -f B , in E , E m A, - E, quod dcbct adacquati fupcriori rcftang. B , in A 
- A , dcmptis com.nunibus B , in E . adiquabitur A , in E' -f E * , & omnibus pcc 
E d.vifis B , .idxquab.tur ^ A h- E , clidatur E , B , ^cquabitur *A, igitur B , b.fariam 
dt d.v.dcnda , ad iolutioncm propof.ti, ncc potcft gcncralior dari mcthodus. 

De Tangentibus linearum curvarum. 

AD fupcriorcm mcthodum inventioncm Tangcntium ad data punfta in hncii 
quibulcumquc curvis rcducimus. 
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Sit dat?, vcrbi grntia.Parabolc B D N , cujus vcrrcx D , diamctcr D C, & pun<ftum in 
ca datum B , ad quod duccnda cft rccla B E , t.mgcns parabolcn , & in pundlo E , cum 
diamctro coiicurrcns , crgo lUnicndo quodlibct pundum O I , in rcda B £ , & ab co 
duccndo ordinatam O I , $ pundoautcm B,ordinatam BC nujorcrit proportio 
C D , ad D I , quim quadrati B C , ad quadratum O I , quia punftum O , cft cxtra 
parabolcn , Icd proptcr fimilitudincm triangulorum , ut B C , quad. ad O I , qiud. ita 
C E , quad. ad I E , quad. Major igitur crit proportio CD ad D I , quam quadrati 
C £ ad quad. 1 E , Cum autcm pundum B dctur , datur applicata B C, crgo pundum 
C datur ctiam C D , Sit igitur C D , acqualis D , datar. Ponatur C E , cHc A , ponatur 
C I cfle E, crgo D, aui D E habcbit majorcm rationcm, quim A' ad A' E* — A , 
in E.Etduccndo intcr lcmcdias <3ccxtrcmasD inA* -+ D in E' - D in A in E , 
majuscrit quclm D , in A*— A* inE , Adarqucntur igitur ju)y:a ftipcriorcm mctho- 
dum, dcmptis itaquc communibus D, in E* — E) , in A in E adxquabitur — A* in 
E,aut quodidcm cft, D in E * , -+ A' in E , adxquabitur D in A in E , Omnia 
dividantur pcr E, crgo D in E -*• A* adiquabirur D in A , clidatur D in E, 
crgo A* iquabitur D in A', idcoquc A arquabitur D, crgo CE , probavimus du- 
plam iplius C D, quod quidcm ita lc habct. 

Ncc unquam fallk mcrhodus , imb ad plcrafquc quacftioncs pulchcrrimas potcft cx- 
tcndi , cjus cnim bcncficio ccntra gravitatis in figur is lincis curvis & rcftis comprchcn- 
(is , & in Iblidis invcnimus , & multa alia , dc quibus fortaflc alias , fi otium fuppcrat. 
Dcquadraturis (patiorum fubfincis curvis & rcftis contcntorum, imo & de proportto- 
nc folidorum abcisortorum adconos cjufdcm balls & altitudinis , iusc cum Domi- 
nodc Roberval cgimus. 
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Mathemacica 6$ 

Centrum gravitatis , parabolici conoidis , 
cx eadem methodo. 



A 




ES T O parabolicus Conois C B A V,cu)us axis I A, bafis, circulus circa diamctrum 
C I V,qua:ricur cciurum gravitatis pcrpccua & conllanti , qua maximamA mini- 
mam & tangcmcs lincarum curvarum invclUgavimus mcrhodo,ut novis cxempUs & 
novo ufu , coquc illuftri , patcat taili cos qm tiillcre methodum cxilluiiant. 

Ut polfit parari analylis , axis 1 A , dicatur B , porutur ccntrum gravitatis cflc O 
& rcdam A O , ignotani, dici A , lccctur axis I A , quovis plano ut B N , & ponatui; 
I N , cITc E , ergo N A , crit B - E , conftat in hac figura & limilibus ( parabolis aut pa- 
rabolicis ) ccntra graviratum in portionibus ablalils , pcr paraildas bafi in cadcm 
proportionc dividcrc axes ( quod inparabola ab Archimcdc dcmonftrarum porrigi- 
tur , non dilfimili ratiocmio ad parabolas omncs , & parabolicos conoidcs , ut patct ) 
ergo ccncrum gravitatis portionis cujus axis N A, baiis Icmidiamctcr BN , uadivi- 
dct A N , in punfto , vcrbi gratia , E , ut ratio N A , ad A E , lit cadcm rationi 1 A , 
ad A O , crit igitur in notis ut B , ad A , ita B — E , ad portioncm axis A E , qux id- 
circo acquabitur B in A — A in E , & ipla O E , qua: cft intcrvallum intcr duo ccntra 

B 

gravitatis arquabitur A in E ,ponatur portionis rcliqux CB R V , ccntrura gravitatis 

B 

cITc M , quod ncccflario dcbct cflc inter puncta N , & intra figuram pcr pct. 9. Archi- 
mcd. dc atquipond. cum rigiura C B R V , fit in caldcra parrcs cavas , lcd ut portio 
G B R V , ad porrioncm B A R , ita cft E O , ad O M , cum O , fit ccntrum gravitatis 
totius figura C A V , & pun£ta E , & M , fint ccntra gravitatis partium , Portio autcm 
C A V , ad portioncm B A R , cft in noftro conoidc Archimcdaeo ur quadracum 1 A , 
ad quadrarum N A, hoccft in notis ut B' ad B* E* -B in E • , crgo dividendo por- 
tio C B R V , eft ad portioncm B A R , ur B in E" — E* B in E ' , dcmonftrauimus au- 
tcm ut portio C BR V , ad portioncm B A R , ita cflc O E , ad O M , erit igitur in 
notis ut B in E* - ad B\-f E* h- E' E B , in E" ita O E, fivc A in E, ad O M , quac pro- 

B ^ 

indc applicabitur B * in A in E' -+ Ain E ' - B in A , in 

B*ln E B in~P 

Cum autcm pun<5tum M, ex dcmonftratis , fit intcr punitaN, Scl, crco rcfl:a 

k 
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66 Varia Opera 

O M , crit minor rcfta OI, rcaaautcm O I , in notis cft B- A , dcdufta cft igitur qux- 
ftio ad mctliodum , & ada:quanda B - A cum B' in A, in E, --h A inE * -Bin Ain'£'. 

■ ^"B* inE'-BmE*' 

Ef omnibus duclis in dcnominatorcm & abs E divifis adarquabuntur * B ' — B ' in 
» A — B' inE — B in A in E,&B* in A -+ E' - B in A in *E, quandoquidcm ni- 
hiicft utrimque communc clidantur homogcnca omnia ab E , adfc^id , 6c xqucntur 
rehqua , fict ' B ' — B ' in * A arquaUs B' in A , idcoquc ' A xquabitur 'B. Erit igitur 
1 A , ad A O , ut 3. ad a. & A O , ad O I , ut 2, ad I, quod crat invcnicndum. Non dif- 
fimih mcthodo in quibuflibct parabohs in infinitum , &paraboUcis conoidibus invc- 
niuntur ccntra gravitatum. 

Qucmadmodum autcm , vcrbi gratia , in noftro conoidc pafaboUco circa appUca- 
tam axi convcrfo indaganda fint ccntra gravitatis , non vacat in prarfcns judicarc, fuf- 
ficit apcruiflc mc in hoc noftroconoidc ccntrum gravitatis dividcrc axcm in porrio- 
ncs qux icrvant proportioncm ii. ad. 51. 

Ad eamdem methodum. 

e" 

VOLO mcamcthodo fccarc Uncam A C datam ad punaum B, ita ut foUdum 
contcntum fub quadrato A B , &; linca B C iit maxunum omnium lolidorum 
«odem modo dcfcriptorum lccando lincam A C , in quovis alio pun^lo. 

Ponamus in notis Algcbricis lincam A C, vocari B , & Uncam A B, incognitam A , 
B C , crit B - A 5 oporrct igitur foUdum A ' in B - A , fatisfaccrc quaclHoni. 

Sumamus itcrum ioco A , A -f E, folidum quod fiet cx quad. A -h- E, & cx B E A, 
critB in A*, -+ B in E* BinAin*E - A' -Ain'E*- AMn 'E. 

Id comparo primo folido A' in B- A' , tamquam eflcnt atquaUa, licet rcvcr4 
acquaUanon fint,& hujufmodicomparationcm vocaviadxquaUratcm,ut loquitur Dio- 
phantus, ficcnim intcrprctari polVum grarcamvoccm «ftpif«»»' qua iUe utitur, deindc 
4 duobus foUdisdcmo quod iiscftcommunc fcilicctB*, in A- A',quopcraao nihU 
cx unJ partc fupcrcft , & fupcrcft cx alia B in E ' B in A in 'E - AMn ' E * - A' in 
'E - E ',Comparanda funt crgo homogcnca notata figno -+ cum ijs qui notantur fig- 
no-,&itcrarc comp.irationcm adxqualitatcm oportct interB in E -t- B,in A,in 
' E , cx unS partc , & A , in ' E * -+ A' in ' E E ' cx altcra totum dividamus pcr E. 
Comparatio adaquaUtas , crit inter B , in E B , in ' A , & A , in ' E -+ ' A * E*. 

Hac divilionc pcrada fi omnia liomogcnca dividi poflunt pcr E , itcranda crit divi- 
fioper E, donec rcpcriatur aliquod cx homogencis quod hujufmodi divifioncm non 
admirtat, id cft, ut Victacis vcrbisuur, quod non atficiatur ab E , (cdquiain cxcm- 
plo propofito compcrimus diviiioncm itcrari non poflc , liic ftandum cft. Dcindc 
utrimque deleo homogcnca , qua: afliciuntur ab E , liipcrcft ex una parte B , in * A, & 
ex alia ' A ' , intcr qux non ampUus faccrc oportct xquarioncs , uf antca , comparat io- 
i>es fi£las & adxqualitates , fcd vcram acquationcm. Dividamus totum pcr A , crgo ' B , 
erit jcqualc ' A , & B , crit ad A , ut 3 .id 2. Rcdeamus .id noftram quxftionem , & di vi- 
damus A C , punfto B , ita ut A C , fit .id A B , ut 3 ad i dico foli Jum quadrari A B , 
in B C , eflc maxiraum omnium qux dcfcribi poflunt in cadcm linca C , in qualibct 
alia fcftione. 
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Ut patcat hujus mcthodi ccrtitudo , dcfumam cxcmplum c libro Apolloni) dc dctcr- 
minata (cftionc, qui ut rcffcrt Pappus initio fcptimi libri, difiicilcsdacrminationcs ha- 
bcbat, & cam qux (cquitur difficillimam cflc cxilHmo , quam ut ut invcntam liipponit 
Pappus lcptimo libro, ncc cnim iUam veram cflc dcmonllrat , led ut vcram fupponcns, 
alias indc confequcntias dcducit. rtoc loco Pappus vocat minimam proportioncra 
fntfm^tr ^ if^ix'"* minimam & (ingularcm j ideo lcilic6t , quia fi proponatur quxftio 
circi magnitudincs datas duobus fcmpcr locis fatisfit quxflioni > fcd in minimo aut ma- 
ximo tcrmino unicus cft qui (atisfaciat Iocus,idcirco Pappus vocat minimam & lingula- 
rcm , id cft unicam quiftioncm omnium qux proponi poflunt minimam. Commandi- 
nus hoc loco dubitat,quid pcv(ji»r*)r}r intcUigat Pappus,& vcritatcm quam modo cxpUcui 
ignoravitilcd cccc propoiitioncm. Sit rcftadata OMlD,Sc in ca quatuor punda OMID, 



I 1 1 1 i 

O M N I I> 

data, di vidcnda cft portio M I , in pun^o N , Ita ut rcaanguli O N D , fit ad rcdangu- 
lum M N I , proportio minor , quam proportio cujuflibct rcftanguli paris O N D , ad 
quodvis aliud par M N I , fupponamus in notis lincam O M , datam vocari B , 
Uncam D M , datam Z , & M I , datam G , fingamus nunc M N, quod quxrimus vocari 
A , crgo rcftangulunx O N D , in notis B , in Z - B , in A -h- Z , in A - A * & 
rciftangulum M N I , crit G , in A - A*, oportet igwuc proportioncm B, in Z - B -+ Z, 
in A- A* ad G , m A - A' cflc minimam omnium qux ficri poflunt qualibet alia di- 
vifionc linex M I, fumamus itcrum loco A, A -+ E , & habebimus proportioncm B , 
in Z-B,inA-B,inE -+ Z,inA-H- ZinE- A* - E* - A , in *E ,ad G , in A G, 
in E - A* - E* - A , in *E, quamprimx comparare pcr adxqualitatcm oportcbit , id cft 
multiplicircprimumtcrminum perquartum cx una parrc , & fccundum pcr tcrtium 
cxalia,«Sc fimul hxcduoprodudacomparare,produftumB, inZ-B , inA Z , in 
A - A* qui prior cft tcrminus pcr G , in A , -+ G , in E - A* - E'- A , in *E , qui cft 
ultanus tcrminus, facit B, in Z , in G , in A - G , in B , in A* G , in Z , m A'- G, in 
A' -t- B m Z in G m E - B in A in G in E Z in A in G in E - A* in G in E - B in Z 
inA*-+ BmA'-ZinA» A*-BinZ,inE* -h B in Ain E* - Z in AinE*-4. A* 
in E'- B in Z in A in * E B in A* in*E - Z in A* in *E - Z in A* in 'E -•■ A' in 'E. 

Produdlum autcm G in A - A* fecundi tcrmini pcr B in Z - B in A - B in E -+ 
Z in A Z in E - A* - E* - A in *E tcrtium tcrminum facit B in Z in G in A - G iu 
BinA* -G inB in Ain E -4- G in Zin A' 13 in Z in A inE-Gin A'-G in Ain 
E*-G in A' in*E -B inZ in A* h- Bin A'«h- B in A\inE -ZinA' - Zin A' la 
E -4. A* A*inE' -H A'in*E. • 

Comparo hxc duo produda pcr adxqualitatcm , dcmamus quod ipfis conimunc cft 
&rcfiduumdividamuspcrE, fupcrcritcxunaparte BinZinG-A* inG-Bin Z in 
E -4- Bin AmE-Zin AinE-BinZin*A- Zin*A* -Bin 'A%& cxahaG inA 
in E - G in ' A' B in A* - Z in A*. 

Dcleamus omnia homogcnca intcr qux iterum rcpcriturE , fupcrcrit, 

B in Z in G - A* in G - B in Z in ' A - Z in ' A' -+ B in * A* iqualc. 

-Gin*A* -4- BinA*-ZinA*. \ 
Et tranfponcndo. 

-B in A'-f Zin A*-Gin A* BinZin*Acrit xqualcB inZinG. 

Iftius xquationis refolutionc rcperiemus valorcm lincx A , id eft valorcm M N , & 
confcqucnterpunft.N &invenicmus veritatcm propofitionisPappiqui docctad rcpc- 
ricndum pun^tum N , oportcrc faccrc ut rcftangulum O N D ad rcdangulum O I D , 
ita quadratum M N ad quadratum N I, xquationis cnim rcfolutip nos ad camdcm con- 
ftruckioncm dcducif. 

I a 
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Ut tandcm tangcntibus applicctur hxc mcthodus fic proccdcrc poflum . 

Sit, vcrbi gratia , Ellipfis Z D N , cujus axis lit Z N , & ccntrum R , fumamus pun- 
ftum ut D , in c;us circumtcrcntia k quo ducamus lincam D M qua: tangat EUipfim , 
ducamus prxtcrca appiicatam D O , & fupponamus notis Algcbricis O Z datam vocari 
B6cO Ndatam vouri G, iingamus O M quam qua:rimus incognitam vocari Aj intd- 
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ligimus autcm pcr O M portioncm Axis contcntam intcr pundum V Tumptum ad libi- 
tum, intcr punftum O & concurlum tangcntis. 

Qiipniam D M tangit Ellipfim fi ducamus lincam I E V parallclam D O per punfbum 
V fumptum ad libitum intcr O & N , ccrtum cft Iinc4 1 E V lecari tangcntcm D N , & 
EUipfim quoquc urin punilis E &! , & quiaiinca DM tangic Ellipfim omnia pun£la 
prxtcr D crunt cxtra ElUpfim , crgo lincalV ,crit majorlincaE V. Erit igitur major 
proportio quadrati D O ad quadratum E V quam quad. D O ad quad. I V , fcd ut quad. 
D O ad quad. E V ita propricratc EUipfis rc<aang. Z O N cfl ad rcdang. Z V N , & ut 
quad. D O ad quad. 1 V ita quad. O M ad quad. V M , major cft igitur proporrio rc- 
^ang. Z O N ad rcdang. Z V N quarn quad. O M ad quad, V M. Fingamus fumpram 
adUbitum xqualcm E , rcctang. Z O N critB in G, rcftang. Z V N critBin G — B in 
E-^. GinE -E* quad. O M crit A' quad. V M A' -+ E'-Ain'E. 

Erit igitur major proportic^ in G adB inG— B in E -f G in E — E* quam A' ad 
A* — E* — Ain'E. Et confcqucntcr fi multiplicctur prior tcrminus pcr ultimum & 
fccunduspcr tcrtium B in G in A* -+ B in G in E* — B in G in A in *E, produdlum fci- 
iicct prioris icrmini pcr ultimum, crit majus B in G in A* — B inE in A* -+ G in E in 
A*-A'inE'. 

Oportct igitur juxta mcam mcthodum compararc harc duo produftapcr adiqualita- 
tcmidcmamus quod iis communc cft&dividamus rcfiduum pcr E , fupcrcrit cx unk 
partc, 

B in G in E — B in G in * A , & ex alia, 

— B in A* G in A* — A' in E. Dcleamus homog. qua: aliquid habcnt lincac E , fupc- 
Tcrit cx una partc, 

-Bin'A,&cxaIia-Bin A' -+ G in A\ 

Quosduosterminos juxta mcthodum arquarc oportct & tranfponendo tcrminos ut 
pardt, invcnicmusBinA — G in A ,xqualc Bin *G. Vidcshanc rcfolutioncm cam- 
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dcm cflc cum Apolloniaru , nam mca conftrudionc ad rcpcricndam tangenrcm opor- 
tettaecrcutB -GadG ita'Bad A ,idcftutZO - O N ad O N, ita'Z Oad O N,lbd 
ApoUoniana oportct taccrc ut Z O ad O N , ita Z M ad M N. Dua: autcm illx con- 
lirudioncs ut patct in idcm rccidunt • plurn podcm alia cxcmpla addcrc, tum primi 
tum fccundicafus mcac mcthodi, fcd hacc fufficiunt, &cam cllc gcncralcm acnum- 
quam falkrc fuis probant Dcmonltrationcm rcgula; non adjicio ncc plcrolquc alios 
ulus qui illius pcrfcdioncm confirmarc poflcnt , ncc invcntioncm ccntrorura • 
gravitatis afymptot«n quorum excmplum mifi dodifluno D. de Kobcrval. 

Ad eamdem Mcdiodum. 

DOftrinam tangcntium antcccdit ;amdudum tradira Methodus de invcntionc 
maximx & mininijc , cujus bcneficio tcrminantur quxllioncs omncs diori- 
fticx , & fimofa illa problcmata qux apud Pappum in Pracf. lib. 7. dithcilcs dc- 
tcrminationcs habcre dicuntur , CiciUmn; dctcrmmantur. 

Lincx curv2c,in quibus tangcntcs , inquirimus , proprictatcs fuas fpccificas 
vcl pcr lincas rcdas tantiim abfolvunt , vclpcr curvas,rcdis aut alijs curvis quo* 
modolibct implicatas. 

Priori cafui jam fatisfaftum cfl prxccpto , quod quia concifum nimis , difficilc 
£ifti , fcd tamcn liifl^iciens tandcm repcrtum clh 

Confidcramus nempe in plano cujuflibct curvi rcdlas duas pofitione datas, qua- 
rum altera diametcr , n libcat ,alteirj applicata nuncupctur. Dcindc jam inventam 
tangcntcm fupponcntes ad datum in curva pundum , proprictatcm fpccificam cur- 
vac , non in curva ampliias , fcd in invcnicqda tangcnte , pcr xqualitatcm confi- 
dcramus , & clifis , quac monet doftrina dc maxima & minima , iiomogencis fit 
demum xqualitas , qux punftum concurfus tangentis cum diametro dcterminat , 
idcoque iplam t.ingcntcm. 

Exemplis, qui olim multiplicia dcdimus , addatur , H phcct , tangcns ciffoidis, 
cujus Diocles traditur invcntor. 
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Ello circulus duabus diamctris A G , B I , normalitcr fcftis , & fit cilTois 
IH G , in qua liimpro quolibct pundo, ut H , ducenda cll k pundo H , tangcns 
ad ciflbidcm,fit fadum,&dufta tangcns H F , fccct rcftam C G , in F, ponatur 
te€ti DF , cfTc A, & fumpto quolibct pundo intcr D , & F,ut E , ponatur rcda 
DE clTc E. Cum igitur cx proprictatc fpccifica cilToidis rc£ka MD, lit ad DG, 
ut DG,ad DH, fiat jam in tcrminis analyticis pcr adxqualitatcm , ut NE, ad 
£ G,ita £ G , ad portioncm rcdx EN, quae intcrcipitur intcr pundtum E, & 
tangcntcm , & cft E O , 

Vocctur A D , dita Z. 

D G , data N. 

D H , data R. 

D F , quxfita , ut diximus , A , 

D E , fumpta ad libitum E. ^ 
Ergo £ G , vocabitur N— E. 
EO,vocabitur RjnA—RinE. 

A 

E N , vocabitur latus ZinN — Zin E -f NinE — E*. 
Cum igirur ex prxcepto proprietas (pccifica debeat confiderari , non amplius 
in curva , fedin tangcnte , idcoquc facicndum fit ut N E , ad £ G , ita E G ^ ad E O , 
qua: applicatur tangcnti rcrgoin tcrminis analyticis facicndum uc 

Latus Z in N — Z in E -+ N inE — E 

Ad N-E. 

Ita N - E. 

Ad R inA-RinE. 

A 

£r quadracis fingulis terminis ad vitandam aiymmctriam fict ut ' 
Z in N - Z in E H- N in E - E\ 
Ad N% '-+£•.- Nin*E. 
Ita -f £'. 

Ad R* A * -H. R ' E ' - R' A ' E. 

Ducantur fingula homogcnca in A*, & dcindc quod fitfub cxtremis, adarque- 
tur cx prxceptis artis , ci quod fit a medio » clifis dcindc fupcrfluis , ut monct mc- 
thodus ,tandcmorictur a-qualitas intcr ^ 
Z ' A N A , cx una partc , & Z ' N , cx altcra. 

Conft^ructur igitur tangcns hoc pado. Producatur fcmidiameter circuli datiAad 
pundum V , & fiat A V rcda acquaiis A C, vcCtx , Redangulum A D G ad rcdam 
V D, applicctur, &faciat latitudincm D F, junfta rcfta F H , tangct cifl^oidcm. 

Indiccmus ctiam modum agcndi in Conchoide Nicomcdia , lcd indiccmus tan- 
tum , nc proclivior cvadat fcrmo. 

Eftoconchois Nicomcdasa,ut conftruitur apudPappum& Eutocium figura fcqucns. 
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Polus cft pundiim I , recla K G , cft .ifymptotos curva , rcda I H E , pcrpcndi - 
cuhiris ad alymptoton. Pundum N datum in curva , ad quaiii ab co pundo du- 
ccnda tangcnsB A concurrcns cum lEin pundoA, litfa^ura ut fupra , ducatur 
N C , parallcla K G ,cx proprictatc ipccifica curvx,recijLN a:qualis rcdx H £. 
Sumatur quodlibct punftum intcr & E , ut D 4 quo rcdac C N parallcla ducatur 
D B ,occurrcns tangcnti in punftoB. Q^iia igitur proprictas fpcccifica dcbct con- 
fidcrari in tangcntc> jungatur B G , occurrens tcCtx K G , in M , & cx pr^ccptis ar- 
tis rc£ta M B adzquctur rcdx H £,orictur tandcm quxHta a:qualitas,quod ut prodcat, 
C A , ut fupra vocctur A 
CD,lit E 
E N data lit Z 
£t rcliquar dat£ fuis nominibus dcfigncntur. 

Invcniciur facillim^rcda MB, in tcrminis analyticis , qui fi adarquctur , ut di- 
.€tum rcdz H £ , folvctur quxllio. 

Hxc dc priore cafu vidcntur fufficcrc» Licct cnim praxcs infinitx fuppctant , 
qux prolixitatcs cvitant > ex his tamcn nuUo ncgotio dcduci poflunt. 

Sccundo cafui, quem ditficilem iudicabat D. DcsCartes, cui niiul difficilc , ele- 
gantiflima, & non infubtili mcthodo fit latis. 

Quamdiu rcdistantum lineis homogcnca implicabuntur, qtixrantur ip(a & dc- 
figncnturper prxcedentem fbrraulam, Im6& vitandx afymmctrii caufa aliquando, 
fi hbucrit , applicatx adtangcntcs cx fuperiorc mcthodo invcntas , pro applicatisad 
iplas curvas fumantur , & dcmiftn , quod operx prctium cft , portioncs tangentium 
;am invcntarum pro portionibus curvx ipfis fubjaccntis iumantur , fic proced^t zqua' 
litas , ut fupra monuimus , propolito nullo negotio iatisfiet. 

Exemplum in curva Cycloide D. De Robcrval aflTignamus. 



Sit curva H R I C , cujus vcrtcx C ,axisEF,& delcripto (cmicirculo COMf , 
fiimatur pundum quodlibet in curva,utR, a quo cft duccnda tangcns RB, du- 
catur k pun£io R rcda R M D , pcrpcndicularis in C D F , qux fccct fcmicirculum 
in M. Ea igitMr curvx proprictas fpecifica cft , ut re^la R D , fit xqualis portioni 
circuli A M , 6c applicatx D M ; Ducatur in pundo M , cx prxccdentc mcthodo 
tangcns M A , ad circulum , ( cadcm ncmpc proccdcrent fi curva C O M cflct al- 
terius naturx ) Fonatur ^Aum quod quxritur , & fit tcCti D B quxfita , xqualis 
A , D A invcnta ex conftru£lionc xqualis B> 
M A itidcm inventa vocctur 
M D data vocetur R , 
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R D voccriir Z 

C M porrio circumfcrcntiac data fit N 

D E rcila utcumquc adumpta fit E, 
Et a pundo E ducatur E O V 1 N parallcla tcAx R M D , . 

Fiat ut A ad A — E , ita Z ad Z A — Z E qux idcirco iquabitur rcCtx N I 
O V E ; ■ A — 

Igitur rc£la Z A — Z E dcbct iquari proptcr proprictatcm fpccificam curvjc qux 

A 

in tangcntc confidcranda cft , rcftx O E , uni aim curA'aCO. Curva autcm CO 
zquatur curvx C M— curvi M O. Ergo rcda Z A — Z E dcbct zquari tcCtz O E, 

a" 

& curvx C M — curva M O. Ut autem hi tcrmini ad tcrminos analyticos rcdu- 
cantur, pro rcfti OE , ad vitandam afymmctriam, cx Tupcriorc caurione (Umatur 
TcCtd E V , applicata tangcnti ; & pro curva M O , lumatur portio tangcntis M V -, 
cui ip(a M O adjacct : ad invcnicndim autcm E V , in tcrminis analyiicis fict ur B 
adB— E, itaRadRB— RE qux idcirco xquabitur ipfi E V. 

B 

Ad invcnicndam dcindc M V, fict ut B , ad D , ita £ ad D E, qux idcirco proptcr 

"b" 

triangulornm fimiUtudincm,ut fiipra,xquabitur M V: Curva autcmCM, vocata 
cft N , igitur in tcrminis analyticis fict xqualitas intcr Z A — Z E cx una partc 

A 

Et RB -R E -+ N - D E , cx altcra; 

""b ; ; b" 

Ducantur omnia in B A , 

ZBA-ZBE |RBE-RAE-* BNA-DAE, 
Cum autcm cx proprictatc curvx Z ^ R -+ N crgo 
ZBA l R BA -fBNA, 

Idcoquc ablatis communibus , rcliqua comparcntur, 
Ncmpc Z B E , cum R A E -+ D A E, 

Fiat divifio pcr E. Et quia nullum cft hoc cafii homogcncum fiipcrffuum , nalla 
ficri dcbct chfio. Igitur 

Z B I R A -+ D A- Et fict uc 
R -f D,adB, itaZ,adA. 

Ad conftrucndum igitur problcma , fi fiat ut aggrcgatum rcdarum M A M D 
adrc£tamD A,ita RD,ad DB. Junfta B R rangct curvam C R. Qu^ia vcro ut 
fiimma rcdlarum M A , MD , ad D A ,ita M D , nd D C , ut &cilc cft dcmonftrarc. 
Idco tacicndum crit ut M D ad D C , ita R D , ad D B , five ut clcgantior cvadat 
conftrudio juntflx reftx M C , duccnda erit parallcla R B. 

Eadcm mcthodo fpecics omncs illius curvx tangcntcs fuas nanciiccntur. 

Conftrudioncm gcncralcm olim dc^^imus. 

Qupniam vcro quxfitum cft dc tangcntc quadratarix , fivc quadratricis Dino- 
ftrati , ita conftruimus ex prxccptis prxccdcntibus. 




Diqitized by Cioocflc 



Machematlca. 73 

Sit quadrans clrculi AIB , qundrataria A M C , in quaad datuni pundum M, du> 
ccnda clltangcns. Junda M I, ccntrol , intcrvallo I M quadrans Z M D, dclcriba- 
tur , & duda pcrpcndiculari M N , fiat ut 1 M ad M N , ita portio quadrantis M D, 
ad rcd.im N O , juncb M O, tangct quadratariam > hic futiiciant. 

Quia tamcn iicpius curvatura mutatur , ut in Conchoide NicomcSaea , qux pcrti- 
net ad priorem cafum , &in omnibus Ipccicbus curva: Domini Dc Robcrval, pri- 
ma cxccpti qua: pcrtinct ad iccundum , ut pcrfc^lc curva poffit dclincari , invcfti- 
ganda funtcx artc punda inflcxionum , in quibus curvatura cx convcxafit concava, 
vcl contra, Cui ncgotio clcgantcr infcrvit dodrina dc m»ximis Sc minitnis. 
Hoc prxmiflb lcmmatc gcncrali. 

Erto in lcqucnti figura curva AH F G, cujus curvatura in pundoH, vcrbi gratia,mu- 
tctur 5 Ducatur tangens H B , applicata H C,anguJus H B C , crit minimus omnium 
quos tangentcs cum axc A CD , fivc infi-a , fivc fupra pundlum H,cfficiunt, ut facUc 
cl\ dcmonfttarc Sumatur enim fupra H , pun£lum , punclum M, tangens occur- 
rct axi intcr A & B , ut in N , igitur angulus ad N major crit angulo ad B. Suni- 
hter (i infira pundum H , fumatur pundum F punftum D , in quo concurrit tan- 
gensFD,cum axccrit infcrius punfto B, & tangcns D F,occurret tangcntiBH» 
ad partcs F& H. Igitur angulus ad D, crit major angulo ad B.Cafus omncs non 
perlcquimur , fcd modum tantum invcftigandi indicamus , cum curvarum forma- 
rum infinitas fpccics exliibcant. Ut igitur verbi gratii^ in cxpolito diagrammatc 
punftum Hjinvcniarur, qujeratur primum cx fiiprriorc mcthodoad pundum quodlibet 
Curuacutcumquc fumptumproprictast.-ingcntis. Hac invcnta quxratur pcr do^lrinam 
dc maximis & minimis pundum H, i'quo ducendo perpcndicuUrcm H C,& tangcntcA 
H B , rcda H C , ad C B , habcat minimam proportioncm. Ea cnim tationc anguius 
ad B crit minimus. Dicopundum H , itainvcntum cflc initium mutationis in curva- 
tura. 

Ex pracdida mcthodo dc maximis & minimis dcrivantur artificio fingulari invcntio- 
ncs ccntrorum gravitatis , ut aliiis indicavi. 

Scd & coronidislocopofluntcti.u-n&datacurvainveniri ipfius afymptoti qux in 
curvis infinitis mir.iscxhibcnt propriciatcs. Scd hxc fi libucrit , fiifiiis aliquando cx- 
plicabimus «Sc dcmonftrabimus. • 
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DECONTACTIBUS 

S P H R I C I S. 

P O L L O N 1 1 Pcrgxi dcxflrinam -^l WtfSt rcftituit clcgantcr Apollonius 
Gallus aut fub illius nominis larvi Francitcus illc Victa FontcnaEcnfis cu- 
;us miraein Mathcmaticislucubrationcs vctcri gcomctrii fcliccs priftitc- 
rc fuppctias. Vcriam qui materiam hanc contaftuum qui hafienus fubfti- 
tit in planis , ultcriijs promovcrit , & ad fphxrica problcmata cvcherc fic 
autus , adhuc, quod fciam, ^titit ncmo ; pnclara tamcn indc problemata dcduci & ad 
clcgantcm fublimiorum problcmatum conftrudioncm fecillimc dcrivari patcbit ftatim. 
Quacrcnda itaquc fphxra qua pcr data punftn rrAnlcat aut fphxras Sc data plana contin- 
gat. Quindccim problcmatis totura ncgotium ablblvctur. 

PROBLEMAI. 

Datis quataor punftis fphmm invenire qux pcr 

daca tranfeac. 

DEntur quatuor pun£b N O M F, per qux Sphxradcfcribcnda cft fumptis ad libi- 
tum tribusN O M , circa triangulum N O M ,quod in unocflc plano conftat cx 
clcmcntisidcfaibatur circolus N A 6 M, qucm & magnitudine & pofitionc dari pcrf- 
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picuuni cft, cQe autcm circulum N A O M, in fupcrficicinvcnicndx Splizra: patct, cx 
co quod ff Sphxra piano lccctur l"e£lioncm dato circulum , at pcr tria pundta N M O, 
Unicus tantum circulus dcfcribi potclt , qucm jam conftruximus , cum igitur tria pun- 
fla N O M (ini in fupcrficic Sphxrx quxfitx, ergoplanum trianguii N O M, Sphxram 
quxfitam lccat fccundum circulum N A O M , qucm idco in fupcrficic Sphxrx cflc 
condudimus. Sit ipfius ccntrum C , i quo ad pianum circuli cxcitctur pcrpcndicularis 
C E B , patet in ccdlaC B , cfic ccntrum Sphxrx quxfitx ,k punfto F, in rcibm C B , 
dcmittatut pcrpcndicularis FB, quam & pofitionc & magnitudinc dari pcrfpicuum 
cft,4punc1o Cducatur CAD, ipfi FB, parallcla, crit igitur angulus BCArc- 
^us , lcd & rcfta B C , cft perpcndicularis ad planum circuli. Ergo rcCtx A C D , cft in 
plano circuli, & datur pofitionc , dantur itaqi^c punfta A D , in quibus cum circulo 
concurrit, ponatur jam tadium cflc , & ccntrum invenicndx Sphxrx cflTc E , quod qui- 
dcm in re^la C B, rcpcriri |.im diximus cx Thcodofio jundx rcdx F E, A E, E D, crunt 
acqualcs , cum tria puufta ncmpc F, cx hyporhcfi & A , & D , cx dcmonftratis fint in 
fupcrhcic fphxrica, at trcs rcftx Ft ,'A E , E D, iUnt in codcm plano, cum cnim rcilx 
F B , A C D, fint parallclx, crunt in codcm plano , fcd & rcfta C B , idcoquc trcs F E , 
A E , DE ; fi igitur circa tria punfta data A F D , dcfcribatur circulus^jusccntrum E, 
crit in rcda C B , ac proindc & Sphxrx quxfitx ccntrum & Sphxta i^|^non iatcbunt. 

PROBLEMA n. 

Datis tribus pun£tis plano invenire fphseram 
qu3e pcr data punda tranfeat, 5c planum datum 

contingat. 

DEnturtria pun£faNO M ,pcr qux circulus dcfcripms M E O N, crit ad fuperff- 
cicm ^phxricam quxfitam cx jam demonftratis , & in cxcitati ad planum circuli 
rcftalB A , invcniccur ccntrum Sphxrx quam quxrimusi concurrat rcita 1 B A, cum 




plano datoinpunfloA ,dabiturigitur punftumA , pofitionc k ccntro circuli NE O 
M , dcmittatur pcrpcndicularis in planum datum I D , dabirur igitur pundum D , idco- 
quc & rcdb A D , pofitionc Sc magnitudine , & paritcr tc(\z I D , & I A , dabitur igi- 
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tur planum trianguli A D I pofitionc,datur autcm & pLinum circuli MON , pod» 
tione ,crgo communis illorum planorum lcftio FI E , dabitur politione , ideoque 
dabuntur pundaE&F, in circulo. Sit fadum 6c ccntrum fphxrae quxdtx pundlum 
B. lunganturrcdx BE,BF, &rcftxID, parallcla ducatur BC.cum triangulum 
A D I , & rcfta E 1 F , (int in eodcm plano , crgo rcdx E B , B F , B C , crunt in codcm 
plano , icd tcOtx I D , cil pcrpcndicularisad planum datum, crgo rcfta B C, ipfi parallc- 
la , c(l etiam pcrpendicularis ad planum datum > cum igitur fphxra dcfcribenda planum 
A D , datum contingcrc dcbcat, ergo ab ipfius ccntro demiifa in planum pcrpcndicularis 
B C , dabit punftum contadus C , xcCtx igitur B C , B E , B F , crunt xqualcs & proba- 
tum cft cas cflc in codcm plano po(itionc dato , in quo & reda A D. E6 itaquc dcdu- 
£tac(lqux(lio ut datisduobus punclis EaSc F, &rcdli AD, incodcm plano, quxratuc 
circulusqui pcr dataduopun^atran(cat& rcdlamdatam contingat , cui problemati 
Citisfccit Apoilonius Gallus , dabitur igitur ccntrum fphzrxB , &omma conilabunt. 

PROBLEM A* III. 

. Datis tr^us pundtis & fphxra invenire Sphasram 
quse per datapun£la tranfeat & fphseram 
datam contingat. 

DEntur tria punfta M, N, O, & fphxra I G, datur circulus M O N , in fphxra qux- 
(ita, ad planum circuli cre£b pcrpcndicularis F C B , ut fupra contincbit ccntrum 
Iphxfx quam quxriinus,i ccntrol ,fphxrx datx dcmittatur in rcdam FB, pcrpcn- 
dicularis I B ,qux dabitur podtionc & magnitudinc, ^ centro F , ipfi paralicla ducatuc 
E D, qux erit cx ;am dcmonftratis in plano circuli , 6c dabuntur punda E & D-, fit ft- 
ftum, & ccntrum fphxrx quxfitscC, crgo tc£tx I C , C E , C D , crunt iikcodcm pla- 
no quod &datuni eft, cum dcntur punda I, E,D. Contaftus autcmduatum fphxrarum 
cft in rcfta ipfarum centraconnc£lcnte,crgo tangetfphxra quxfita fphxram datam in 
punfto G , rcaa igitur I C , fupcrabit rcftas C E , C D , radio I G , ccntro I, intcrvallo ' 
radij fphxrici dati defcribatur circulus in plano dato reftarum I C , C E , E D, tranfibit 
igitur perp^ndum G , & circulus illc pofitionc & magnitudine dabitur fed & punfta E 
& D in codcm plano. E6 itaque deduda eft quxftio ut ex AppoIIonio Gallo quxratur 
mcthodusquadatisduobus pundlis & citculo in codcm plano> invcniatur ciiculuj 
qui pcr data duo punda tranfcat Sc circulum datum contingat. 
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PROBLEMA IV. 

Datis quatuor planis invenire fphacram qux data 
quatuor plana contingat. 

DEntur quatuor plana AH, AB,.BC, H G quac i fphxra quxfitl contingi 
oportcat. 

Sint duo plana A F, F D qux ab cadcm fphxri contingantur , bifccctur ipforura 
inclinatio pcr planum B F H C, patct ccntrum fphxrx qux duo plana A F, F D contingil 
cflc in plano bifecantc , ut vidcatur inutilc in rc tam procUvi diutius immorari , fi pla-. 





• 

na AF , F D , elTent parallcla fphtrac, centmm cflct in plano Ipfis parallclo, & intcrvaU 
lum ipforum bifecantc, hoc pofito proptcr plana CB,BA , pofitionc data quod 
ncmpc darorum C B , B A , planorum inclinationcm datam bifccat. Scd proptcr duo 
plana B A , A H , cft idcm centrum fphxrx quxfitx ad aliud planum pofitionc datum ; 
crgocommunis fc£kio duorumpHmorumpofitioncdatorum, quotttmaltaum incli» 
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nationcni planorum C B, B A , altcrum inclinationcm planorum B A , A H , bilc^ , 
dabit rcftam pofitionc datam,in qui invcnicndz (phstrx ccntrum crit. Sit illa rcda F E , 
(cd proptcr duo plana A H , H G , cft ctiam ccntrum fphxrae quxlitat ad almd pbnum 
pofitionc datuni cujusconcurfus cum rc£la F E , pofitionc dati dabit pundum D,quod 
patct cflc iphxro: quxfitz ccntrum , & rcliqua conHabunt. 

'PROBLEMA V. 

Datis tribus planis & pun6to invenire fphseram 
quse per pun6tum datum tranfeat &plana 

data contingat. 

Slnt data tria plana AB,BC,CD, & pundumH, quxrcnda fphxra qux data 
triaplanacontingcnstranfeat pcr punftum H. Sit &ftum ; tria plana data cx prxcc- 
dentis propofitionis ratiocmio dibunt 'rc£lam pofitione datam qux fcdcs crit ccntri 
ipteeria quxfiti. Sic illa G£ ,in quam apundo dato H demicutur papcndicularis 




H I , qux & pofitionc & magniludinc dabitur, producatur ad F , ut fit I F , xqualis I H , 
dabitur pundum F , cum autcm fphxrxquxfitxcentrum fit in rcfta G E , ad quam du- 
ftacft pcrpcndicularis H F t^riam fcfta in I , cujus unum excxtrcmis H cft ad fupcr- 
ficicm fphxricam cx hypothcfi , crit & altcrius cxtremum F, ctiam ad Iphiricam fupcr- 
ficicm. Imo & circulus centroI,interualloIH, dcfcriptus in planorcfto adrcaam GE 
crit ad fupcrficiem fphxrx ; datur autcm illc circulus pofirionc & magnitudinc , dato 
autcmcirculofphxricopofitionc&magnitudine&aliquoplanout AB. Datur cx 
cili propofitionis fecundx hujus confcaario fphxra ad cujus fupcrficicm fit circulus 
datus & qux planum datum contingat , dcdufta cft itaquc quxftio ad lccundam hujus , 
nccrchqua latebunc. 
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PROBLEMA. VL 

Datis tribus planis , & fpha^ra , invenire fphxram 
quae datam fpha^ram & plana data contingat. 

DEntur tria plana E D , D B , B C , Sc fphxra R M , conftrucnda cft fphxra qujc 
datamfphxram & tria pariter plana contingat. Sitfaftum & fphxra £RCH, 
&tisfaciat propofito fphxramncmpc inpundloR. 





G 









Et plana in punAis E , A , C , contingcns, fptixrx , E R C H , cenf rum fit O , jundx 
R O , EO , A O , C O , crunt xqualcs , fcd & rcOa O R , tranfibit per datx fphxrx 
ccntrum M , & rcftx E O , O A , O C , crunt pcrpcndicularcs adplana dataD E , D B, 
B C. Fiant rcftx O M , xqualcs rcdx O V , O G , O I , & pcr punfta V G I intelli- 
gantur duci plana V P , G H , 1 N, datis E D , D B , B C , parallcla , cum rcfta O R , 
xqualis fit O E , & ablata O M , ablatx O V , crit rcliqua R M , rcliqux V E, «qualis, 
datur autcm magnitudine R M, cumfit radius fphxrx datx ; datur igitur & VE mag- 
nitudinc; cum autcm OE, fit perpcndicularis ad planum D E, crit ctiam pcrpcnd. ad pla- 
num PV, planoD E, garallclum, rcda igitur VE, crit intcrvallum planorum D E,6c PV, 
fcd datur V E raagnitudinc cx demonftratis , crgodatur planorum D E , P V, intcrval- 
lum ; funt autcm parallcla hxc duo plana , & datur D E pofitionc cx hypothcG > datur 
igitur&P V, pofitionc. SimiUtcr probabitur plana G H, I N,dari pofitionc & rcftas 
OV,OG,OI,ad ipfa cffc pcrpcndicularcs & xqualcs rcftx O M , fphxra igitur ccn- 
tro O, intcrvallo O M, defcripta plana P V , G H , 1 N , pofitionc data oontingit. Da- 
tur autcm pun£lum M , cum fit ccntrum fphxrx datx. E6 itaquc dcdudla cft quxftio 
ut d.itis tribus planis P V, G H ,lN,&pun£^o M.inveniatur fphxraquxpcr datum 
pundum M ,tranfcat & data plana P V , G H , 1 N , contingat, hoc cft dcducitur qux- 
ftio ad prxccdcntem , ncc abfimili in (cqucntibus artificio cum nulla in datis punita rc- 
pcrientur , fed fphxrx tantum aut plana, in locum unius cx fphxris punAum datui^ 
fubftituctiu:. 
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^ PROBLEMA VIL 

Datis duobus punftis &: duobus planis invenire 
Sphxram qux pcr data punda tranfeat 
& plana data contingat. 

DEntur duo plana A B , B C , & duo punfta H M . quircnda fphxra qur pcr pun- 
ila H & M tranfcat & pUna A B, B C, contingat. J ungatur rcfta H M, & bifccctur 



B 




in I, punftum I, dabitur, pcr punftum I,trajiciatur planum ad rcdlam HM, rcdum, cum 
Spharrica fupcrficics punda H, M,contincat,ccrtum cft ccntrum Spharrx cflc in plano ad 
rcdam H M, normali,& pcrjpunftum I, tranfcuntc, datur autcm hoc planum pofitionc 
cum rcda HM, & punftum I. Sint data pofitionc, crgoccntrum fphatrx propter punda 
H & M, cft ad planum datum. Scd & proptcr plana A B , B C , ut ;am fupcriusdcmon- 
ftravimus, cft ad aliud planum datum, crgo cft ad rcdam pofitionc datam , fit illa G E , 
in quam dcmifla ab uno cx punftis datis M, refta M F, dabitut pofitionc & inagnitudi- 
nc & continuata ih D , ut fit F D , xquaHs M F , crit pundum D jdatum & ex (upcrius 
dcmonftratis crit ctiam ad fphxricam fupcrficicm, daniur itaque tria punda HMD, 
pcr qux fphxra quxfita tranfit , datur ctiam planum A B , quod ab cadcm fphxra con- 
tingi dcbct ; dcduda cft itaquc quxftio ad problcma fccundum hujus. 

Priufquam progrcdiamur ultcrius , prxmittcnda Icmmata quawiam fiiciUima. 

LEMMA L 

SIT circulus B C D , cxtra qucm fumpto quolibct pundo E , trajiciatur pcr ccntrum 
rcOa E D , O B , ducatur quxlibct E C B , patet cx clcmentis rcaangulum A E C , 
acquari reftangulo B ED. Sit jam fphxracirca ccntrum O, cujus maximus circulus 
lit AC D B , fi ab codcm punfto E pcr quodhbet punftum fuperficici lph.Tricx trajicia- 
tur rcai E C A , doncc fphxrx cx altcra partc occurrat , rcaangulum A E C , crit fimi- 
litcrxqualc rcctmgulo B ED , fi cnim intclligatiir circa rcftam immobilcm BD E , 

conuati 
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convcrti,& circulus & rcda E C A , fimul non immutabuntur rc£bc E C , & E A , cum 
punda C , & A, circulos delcribant ad axcm rcdos , ncc idcirco rcdlangulum A £ C j 
crit itaquc in quocumquc plano a^qualc rcdanguio F £ D. 




Slnt duo circuli in codcm plano ADE , H L O , pcr ccntra ipforum trajiciatur rcfta 
A C M P , & fiat ut radius A C ad radium H M, ita rcfta C P , ad rcaam M P , & 4 
pundto P , ducatur ad libitum rcfta P O L E D , ambos circulos fccans in pun£lis 
OELD; dcmonftravit ApoUonius Gallus rcdangula AP GPH cflc arqualia 
& ipfbrum cuilibet zquari rcftangula D P O , E P L. In fphxricis idcm quoquc vcrum 
cffc fcqucntium problcmatum intcrcft , patct autcm cx co quod fi circa axcm A P 
immobilcm tam circuli duo quam rcfta P O L E D, codcm tcmporc convcrtantur, noii 
immutabuntur ic€tx PO,PL,PE,PD, proptcr allatam in fupcriori lcmmatc latio- 
ncm ncc idcirco rcftangula , & in quocumquc plano conftabit propofitum. 



A 











c 






M j 


or 


Q, 




P 
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LEMMA III. 

C Int dux rphxrac datx YN , X M pcr quarum ccntra trajiciatur rcfta R Y N X M 
V,& fiat utradiusYN ad radiumXM , ita rca:a Y V , ad rc£tam V X, i punfto 
V ducatur in quolibct plano rcda V T S , & Gt rcftangulum S V T xqualc redlangulo 
R V M , fi dcfcribatur Iphxra quacvis qui pcr pundaT S , tranfcat & unam ex duabus 
datis contingat , altcram quoquc contingct. Sit cnim fphzra O T S , pcr pundla T 5c S 
dcfcripta & fphxram M X , in punfto O , contingcns, aio fphxram Y N, ctiam i fphx- 
ra O T S contadam iri, ptoducatur rcfta V O, doncc fphacrac O T S,occurrat in C^c- 




ftangulum igitur QV O ex ptimo lcmmatc cft xqualc S V T , fcd rc^lngulum SVl 
cx conftruftionc cft xqualc rcdangulo R V M , cui cx fccundo lcmmatc cft xqualc rc- 
ftangulum l\xh V O , & rcdl pcr punfta V & O ad fupcrficicm (phxricam fphxrx Y N, 
produdli , crgo pun^um Q^ft ad fupcrficicm fphxTx Y N , communc igitur cft & fu- 
pcrficici fphxrx Y N , & fuperficici fphxrx O T S. Aio has duas fphxras in pundo 
codcm Q^fccontingcrc, ducatur enim h. punfto V , quxlibct rcdia in quoUbct plano 
fphxrx OTS, & fit vcrbi gratia VZ, qux produ^ fccct fphxras trcs in pundtis ZDHK 
P B , rcdangulum ZVB in fphxra OTS, pcr primum & fccundum lcmma cft 
xqualc D V P rcdangulo, fphxris duabus X M , & Y N , tcrminato. Scd D V , cft ma- 
jor rcfta V Z , cum cnim fphxri O T S , tangatcxterius fphxram X M in punfto O , 
rcfta fccans fphxram O T S , prius ipfi occurrct quam fphxrx X M. Cum ergo pro- 
batum fit rcftangulum D V P , xquari rcftangulo Z V B , & rc£la Z V, fit minor rcda 
D V,ergo rcCli PV crit minor rcdi BV,punftu igitur B cxtra fphxram Y N cadct.Simili 
ratiocinio condudctur omnia punfta fphxrx ambicntis cxtcrius cadcrc, prxtcr pun- 
ftum Q^tangit igitur fphxra O T S , fphxram Y N quod crat dcmonftrandum , ncc 
abfimiUs aut difficilioc inconta^ibus intcrioribus, & inomnibuscafibusdcmonftratio. 

LEMM A IV. 

SI T planum A C , & Iphxra D G F , cujus ccntrum O , per ccntrum O , ducatur 
F O D B pcrpendicularisad planum & «ipundlo F ducatur rcfta quxvis ad planum 
Iphxram fccans in G , & planum in A. Aio rcftahgulum A F G , xquari rcdangulo B 
F D, nam fccctur fphxra ad planum datum, pcr planum trianguli A B F , 5c fiat circulus 
GFD in fphxra.inplanoautcni rcda ABC, cuiu rcdta FB, fit pcrpendicularis ad 
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planum A C , crit ctiam pcrpcndicularis ad rc£hm A C, habcns igitur circulum DGF, 
& rcOam AC in codcmplano, & rcdam FDB pcr ccntrum circuli tranlcuntcm ad 
A C pcrpcndicularcm jungaturG D, anguUadG , &adB,funt reOi, crgo quadrila- 
tcrum A B D G , cft in circulo,idcoquc rcOangulum A F G xqualc cft tcftangulo BFD, 
quodctiarainquavisaUafph«rx feaioncfimUitcr dcmonftrabiwr. 

LEMMA V. 

SIT planumABD,& fpha:ra E GF^cujusccntrum O, pcr ccntrum O trajiciatur 
rcOa F O E C pcrpcndicuUris ad planunl , & in quovis alio punfto ducatur rcda F 
H I Ctquc rcaangulum 1 E H xqualc rcftangulo C F E. Si pcr punfta I H , dcfcribatur 




fphxraqux planum AC contingat, cadcm fphira tangct fphxram EGF, intclli- 
gatur conftrui fphxra I H B, qux pcrpunaalSc H, tranficns tangat planum AC,in 
punao B I, aio fphxram E G F contingi i fphira 1 H B, jungatur rcfta F B & rcdlangu- 
lo C F E, fiat xqualc rcftangulum B F N, punftum N , pcr prxccdcntcm ct it ad fupcrfi- 
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cicm fplixrx E G F , fcd & rcd.mgulum C FE , cx conllruftionc cft xqualc rcftangu- 
lo I F H , rcdangula igitur I F H , B F N , Cunc scqualia } idcoquc punclum N , cll 
criam ad lupcrficicm 1'phxrx I BH. ProbanJum jam (phrram E G F , a iphacra I BH, in 
pun£lo N conringi , quod quidcm facilc cft, i punAo cnim F , pcr quodlibct pundum 
fphxrx E G F', ducatur rcda F R , qux iphzram IBH,inH & P,& planum A C in 
K lccct, reftangulum K F R cx prxccdcntc Icmmatc zquatur rcdUngulo C F E , cut cx 
conftruftionc xquatur rcdlangulum D F H , idcoquc P F H rcdangula , igitur K F R, 
& P F H (xint zqualia , lcd rcda K F cft major rcda F P , quia fphzra I B H , tangit 
planum A C in B , crgo rcda F R cft minor rcda F H , pundum igitur R cft extra 
IphzramlBH. Idcm dcquocumquc alio punclo in quovis plano fphxrz EGF, cx 
urraquc pundi N partc probabitur i manifclhuu itaquc Iphzram £ G F, 4 fphzra I B 
H , in pundoN contingi. 

Hxc icmmata licct llnt facilia,pulchcrrima tamcn funt , tcrrium przfcrtim & quin- 
rum,tn tcrtio quippc infinitz funt fphxrz quz pcr punAn T & S tranfcuntcs Iphzram 
X M , contingunt , fcd omncs illz in infinitum tangcnc quoquc cxdcmonftratis fphz- 
ram Y N , in quinto autcm Icmmarc infinitz liint iphxrx quz per punda I & H tran- 
fcuntcs planum A C contingunt , fcd omncs illz paritcr in infinitumfplizcam £ G F, 
cx dcmonftratis contingcnc. 

His fuppofitisrciiquaprobkiiata taciiicxcqueraur. 

TROBLEMA VIII. 

Datis duobus pun6tis plano & fphm invcnire 
fpha;ram qux pcr data pun6la tranfeat & 
fphxram ac planum datum contingat. 

SI T dacum planum A B C , fphzra D F E , & punfta H M , pcr ccntrum fphzrz 
datz O in planum A B C , datum dcmiccacur pcrpcndicularis E O D B , junga- 
lur H E , & rcftangulo B E D , fiac zqualc rcdangulum H E G > dabitur itaquc puo- 
ftum G jdacis tribuspundUs H,G & M , & plano A B C ,quzratur fphzra pcr 2. pro- 
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blcma hujus , qux pcr data tria punda tranlcat & planum A B C datum contingat. 
Sphxra illalatis&cictpropolito,tr«rifitqiuppcpcrdara duo pun£ta H & M , & pla- 
num A B C tangit cx Conftruaionc , lcd 5c Iphxram D F E contingit , cx quinto lcm- 
tuiK >Bam cum icaangulum H £ G , cequaur rc^angulo B ED , omnis Ipharra <|ux 
^crdauduoH&Gpunaa ttanficns planum ABCTaTTgir> tjrttartiim <j«ot}«t OEF 



Datis duobus pundis & duabus fphaeris invenire 
fphacram quac per data duo punfta tranfcac 
& fpha^ras datas contingat. 



S 



Intdatidusefphxrx AB, DE , & punaadata,>I& M , trajiciatur tc£taA¥,pcr 
ccntra Iphstrarum datarum,& ut radius A B ad radium D E : ita fiat rcfta B F, ad FE^ 




dabitur punaum F , fiat rcftangulo N F A , xqualc rc£langiilum H F G , dabitur pun- 
€t\xm G. Jam datis tribus M , G ", H . pufi^s ^ (pha«A T> N , quxratur fphzra qux 
pcrdatatria pundia tranlcat & fphxram D N datamcontingat, cui problcraati fatif- 
fiicict tcrtium problcraa hujus ,contingct quoquc fphrram cx lcmmatc idcoqnc 
^^ro5>ofito fatisfecict. 
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PROBLEMA X. 

Dato pun£lo , duobus planis , & fphxra invenire 
fphxram, qux per datum pundum tranfeat & 
fphmm, ac data duo plana contingat. 



s 



Int duo plana A B , B D , fpharra E G F , punftum H , pcr punftum O centrum 
Iphziz dacx in quodlibcc cx planis dcmictacur pccpcndkularis C£Or,& cc^hngulo 



B 






" b D ; 














• 






B 

o 1 



C F E , fict acqualc rcOangulum H E I , datis duobus punftis H , & I , & duobus planis 
A B , B D. Quacratur pcr lcptimum problcma hujus fphacra quac pcr daca duo punda 
tranfcat&duoplanadataconiingat, contingct quoquc cx quinto Icmmatc fphjcram 
& propofito fatis&cict. * 

PROB LEM A Xr. 

Datopundlo, plano,& duabus fphacris invenire 
fphxram cpx per datum pundlum tranfeat& 
planum, ac fphmsduas datas contingat. 

DEducctur ftatim quxftio fimili prxccdcntibus ratiocinio ad problcma oaavum, 
datis duobus punftis , pbno & fphxrd , idquc bcncficio lcmmatis quinti. Qupd 
filibcat utilcmmatctcrtio dcduccturqusftioparitcr ad idcm problcma alio mcdio& 
alii conftrudionc. 
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P R O BL E M A. XII. 

Dato pun6to & tribus fphacris , invenire fphmm 
quac per datum pundtum tranfeat & fphxras 

datas contingat. 



H 



Uic quoquc figuram non afTignamus.ftatim quippc bcncficio lcmmatis j. dcducc- 
cur quzlUo ad problcma 1 X. datis duobus pundis , duabus fphxris , &c. 

PROBLEMA Xin. 



Datis duobus planis & duabus fphaeris, invenire 
fphxram quae data plana & fphaeras contingat. 




SIT faaum. Sicrgorphacricxfupcrficieiinvcnta! imagincmur aliam cjufdcm ccn- 
rri fupcrficicm parallclam quac a quxfita diftct pcr radium minoris cx Iphxris, tan- 
gcthxcnovafupcrficics fphxrica plana quxadatis diftabunt pcr intcrvaUum c)ulacm 
radij minoriscx fphxris, tangct quoquc fphxram cujus radius diftabit a radio majoris 
fphxrx datx pcr idcm radij minoris intcrvallum.quxquc crit majori fphxrx conccntri- 
ca , dabuur crgo , dabuntur & duo plana datis parallcla & pcr radium minoris cx fphx- 
ris ab ipfis diftantia, tranfibit & hxcnova fupcrficics Iphxrica pcr ccntrum minoris cx 
fphxris datis, quod quidcm datum cft, pari igitur quo ufi jam fumus in Problcmarc V I. 

artificiodcducctutquiftioadproblcma X. datopundo, duobusplanis&fphira in- 
vcnirc &c. 
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PROBLEMA XIV. 

•Datis tribus fpha:ris & plano invenire fphmm 
cpx fphaeras & planum datum contingat. 

Slmiliqui ufi fumus via in praEcedcntc & VI. Problcmatc dcducctifl: quxftio ad 
Problcma XI. dato pundo, plano & duabus Iphxris&c. 

PROBLEMA XV. 

Datis quatuor fphaeris invenire fphxram quac 

datas contingat. 




SIT fa£Vum, &quSu(uscft mcthodo Apollonius Gallus ut problcma dc tribos 
circulis ad problcma dc punfto & duobus circulis dcduccrct , cadcm & fimili prx- 
ccdcntibus famofiim hoc & nobilc problcma ad xii. datis tribus (phxris & punfto 
dcduccmus. Conftabit cx omni partc propofitum , & illuftrc acccdct ApoUonio Gal* 
lo complcmcntum. 

Cafiis varios,detcrminationcs,& minuta ncglcximus , nc in immcnfum exacf- 
ccrct fphxrlcusdc contaftibus traftatus. 
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LINEARUM 

CUR VARUM 

CUM LIN E I S RECTIS 

comparationc 

VISSERTATIO GEOMETKlCA. 

O N D U M , quod fciam , lineam ci)rvam puri Gcomctricam 
xcQtx datx Gcomctrac adzquarunt. Quod cnim 4 fubtili illo 
Mathcmatico Anglo nupcr invcnrum & demonftratum cft cy- 
cloidcm nempc priniariam diamctri circuli iplhm gcncrantis 
cflc quadruplam , hoc fiiam cx rcntentii dodiftimorum Geo- 
mctrarum vidctur habcre hmitationem , i; quippe hanc eflclc- 
pcm & ordincm naturx pronuntiant ut non fuiat invcniri rc- 
£lam curvae xqualcm,quin prius fuppofita fucrit alia rc£la altcri 
curv£ xqualis. Qnod quidem in excmplo cycloidis ab ipiis allato ita lc habcrc dcprc- 
hcnaiint,ncc nos dilfitcmur, cum conftct dcfcriptioncm cycloidis indigcrc xquaU- 
tatealterius curvi cum rcfti , hoc cft circumferentiz circali cydoidcm gcnerantis 
cum rcfta qux cft bafis ipnuscycloidis. Scdquam vera fit hic , quam ftatuunt , lcx 
natura: , & quam periculofum ab uno aut altero expcrimento ftatim ad axiomaprope- 
rarc, infri patcbit. Nos enim curvam vcre Geomctricam & ad cujus conftrudioncm 
nulla tahs altcrius curvac cum rcfti xqualitas prarccfllflc fupponatur, rcftx datixqua- 
lcm cflc dcmonttrabimus r & paucis , quantum ficri potcrit, totum ncgotium abfolvc* 
mus. 

PROPOSITIO PRIMA. 

SI T in f igura prima curva quxv is A H M G in eafdem partes curva, cxcmpU cau-* 
sd , una cx paraboUs infinitis in qui tangcntcs extra curvam cum bafc A F & axc 
F G concurranr , & fumatur in hujufmodi curvi quodvis punitum H pcr quod duca- 
tur t.ingcns I H K , in qua fumptis cx utraque parte pundlis K & 1 dcmittantur perpen- 
dicuiarcs 1 B ,K D in bafim A F quae fcccnt curvam in punftis R & M. Aio poriio- 

M 
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ncm tangcntisHI portionc curvac R H cflcminorcm , portioncm autcmejufclcm tan- 
gcntis H K portionc curvx H M clVc majorcm 5 Cum cnim cx hypothcfi tangcns K I 
occurrat bafi A F cxtra curvam , crgo angulus C H I qui fit ab intcrfcftionc pcrpcndi- 
cularis in bafcm H C , & tangcn^is H 1 crit minor rcdo , idcoquc a puncko H demifla 
pcrpcndicularis in rcdam K Icadct in punftum V fupra pun&a B R 1. Patct itaque rc« 
ftam H V minorcm cflc rcCti H I , itcmrcftam H 1 minorcm cflc rcfti quac pun^a 
H 5t R conjungit ; crgo a fortiori rc£la H I minor crit portionc curvs H R <\\ix rcdam 
ab H R ad R duclam /Ubtcndit» quod primo loco fuit dcmonflrandum. Aio jam por- 
tioncm K H portioue currac H M ciTc inajorcm> i pun£to K ducatur ad eandcm cucvam 



Tiptrt 




A B G D i P 



tangcnsKN&danittatur pcrpendicularisNE. Ex pracdcmionftratfs ^robatum cft rc- 
ftamKN efl"c minorcm portionc curvx N M : Sedcx Archimcdc Tumma tangcntium 
H K ,K N cft major tota portionc curva: H N. Ergo portio tangcntis H K portionc 
curvac H M , major crit. Quod fccundo loco fiiit oflcndcndum. Ndc movcat tangcn- 
tcm a pundoK ultra pun^tum G,aIiquando occurrcrc curvi. Hoccnim cafuaUud pun- 
Ctum intcrK&M fumi potcrit,&omnia ad pracccdentcm dcmonn:r.itloncm aptari. Indc 
fcquitur fi k punftis K & I ducantur pcrpcndiculares ad axcm curvam ifi punftts O & P 
fccantcs , hoc cafu tangcntcm H 1 curvi H O cflc majorcm , tangcntcm vcro H K cur- 
va H P cflcminorcm. Si cnim imaginemur inverti figuram ita ut axis in locum b^fcos, 
bafis in locum axis transfcratur , non folum fimilis in hoc cafu , fcd cadem omnino crit 
dcmonftratio. 

Patct autem cx ipsK oonftruftionc , fi reftx B C & C D fint xqualcs portioncs tan- 
gcntis H 1 & H K cflc iccm intcr lc xqualcs , quod tamen fummopcrc notandum. 

PROPOSITIO II. 

AD dimcnfioncm nncarum curvarum non utimur infcriptis & ctrcumfcriptis mo- 
rc Archimcdeo , fcd circumfcriptis tantiimcx portionibus tangentium com- 
pofitis , duas cnim fcrics tangcntium cxhibcmus quarum una major cftcurvi, altcra 
minor :dcmonftrationcm autcm multd fadliorcm & clcgantiorcm pcr circumlcriptas 
folas cvadetc Analyftx cxpcricntuc 

Poflibilc igitur.ut vulc mcthodus Archimcdea, pronuntiamus cuilibet excurvis/am 
prcdiAis ct rcumfcriberc duas figuras ex rc^is conftantcs quarum una (upcrct cur- 
vam intctvallo quovis dato mtnorc^lccra autcm fupcretur i cur^ a intcrvallo etiam dato 
minorc. 
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Exponatur curva aliqua cxprxdiais in2, Figura. Sccetur bafis A F in quodlibct 
portioucs acqualcs ,AB,BC,CD,DE,EFrFG,&a punftis B , C, D , E, F , cri- 
gautur perpcndiculares B CV,DZ, ER, FM, qui occurrant curva; in pun- 
ftis P , T , Y , N , O , Ducantur itcm tangcntcs A Q^, P V , T Z , Y R , N M , O I. Ex 
prima propofitionc patct tangcntcm A portionc curva: A P cflc majorcm : itcm 
tangcntcm P V , portionc curvx P Tcflc ma;orcm & ficdc rcliquis, tandcmquc ctiam 
ultimam O I pcrtionccurva: O H cflc majorcm. Ergo figura conftans cx omnibus 
iltis tangcntium A Q^P V,TZ,YR,NM,OI, portionibus curva iplamajor crit. 




s. 



A B 



At cxponatur cadem curva in 3. Figura cujus b.ifis AG in ciindcm portionum 
arqualium numcrum dividatur in punftis B , C, D, E, F. k punftis B , C , D , E , F ui ^J*'*'* 
fupri crigantur pcrpcndicularcs B R , C Q^ D O , E L, FI qua: occurraiit curvx in j.qutm 
pun6tisS,P ,N,M,K, i punfto autcm 5 in hac tertia figura , ducaturtangcns ST , 
occurrcns pcrpcndiculari AT, dcindc h. punftis PN,M,K, H ducantut tangcntcs bri te' 
PR,NQ,MO,KL,HI occurrcntcs pcrpcndicularibus B S , C P , D N , EM, FK, 
in pundtis R , Q^O , L , I. Ex prima propofitionc patct tangcntcm S T portionc cur- ^"^*'' 
VI A S cflc minorcra , itcm tangcntcm P R portionc curvx P S cflc minorcm & fic 
dcinccps , tandcmquc ultimam I H quie parallcla cft bafi , porrionccurvx K H cflc mi- 
norcm. Ergo figura conftans cx omnibus iftis tangcntium S T, PR, N Q^M 0,KL, 
H 1 portionibus cucva ipfa minor crit. , 

Cum autcm cx corollario propofitionis primx partcs tangcntium ab codcm pun£lo 
curvx utrinquc produdarum & porrionibus bafis hinc indc a:qualibus oppofitarum 
fint intcr fe xqualcs : patct , cum z. & j. Figura: curvac fupponantur arqualcs aut cadcm 
potius , Ucct vitanda: confufionis caufa duas figuras dcfcripfcrimus , tangentcm S T 
tcrtix figurx xqualcm cflc tangcnti PV fccundar figurx,cum cnim pundum S in tcrtia* 
figura idem oranino iit cum pundlo P fccudx figuri & portioncs bafis AB,BC in utraq; 
figurafint intcrfciqualcs ; portioncstangcntium cx utraquc parrc ipfis oppofitarum 
jicmpc rcfta S T in j. figura & rcda P V in 2. intcr fc iqualcs crunr. Probabitur fimi- 
litcr tangcntcm P R 3. figuri iqualcm cflc tangcnti TZ a. &ficdc cactcris. Quo 
pcra£lo conftabit primam tantum 2. figuri &ultimam^. nulli cx poruonibus figuri 
contr.iri.T iquales cfle. Exccflus igitur quo figura fccunda fupcrat tcrtiam cft idem 
quo tangcns A Q2. figurx fuperat tangcntcm I H 3. figurx. Scd refta I H propter pa- 
ralldas scquarur portioni bufis F G fivc A B , fupponuntur cnini omncs balis porriones 
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aequalcs in utraqnc figura , crgo figura Iccunda cx tangcntibus curva raajoribus compo- 
iirafupcrat 6guram tcrtiaaicxtangcntibuscurva minoribus conipofitani co ipfo quo 
in2. figuratangcns A QJupcrat portioncm bafis A B , ipli oppofitam intcrvallo. 

Si igitur vclimus duas figuras curva: circumlcribcrc , altcram majorcm curva , al- 
tcram vcro minorcm , qu« (einviccmcxccdantintervallominorc quocumquc dato, 
facillima crit conlUudio: Cum cnim cx mcihodo tangcntium jam cognita dctur tan- 
gens ad pundum A , dabitur angulus ^ » ^^'^ angulus Q_B A cft rcftus , crgo datur 
rriangulum B , Ipccie ,datur itaquc ratio rcfta: A A B, Cavcndum itaquc eft 
ut divifio bafis ita inftituatur ut diftcrcntia rc^larum A QJc A B fit minor quacumquc 
rcfta data, Qupd ita aflcquemur fi quxramus duas redas in data rationc qua: fe inviccm 
cxccdant rccta data qux fit minor ca qux data cft. Hoc autcm problcma cft facilc,& cu- 
randum dcindc ut portio quxlibct bafis A B non fit major minorc duarum qux didlo 
problcmati iatis£iciunt. 

Cum igitur hac rationc invcnerimus duas figuras curvx circumfcriptas, alteram ma* 
;orcm , altcram minorcm dicla curv^ qux lc inviccm cxccdunt intcrvallominorc quo- 
cumquc dato , a tbrtiori major cx circumfcriptis fuper.ibit curvam intervallo adhuc mi- 
nore , & miJior ex circumfcriptis fupcrabitur i curva intcrvallo adhuc minorc. 

Patct itaquc cx noftra hac mcthodo pcr duplicem circumfcriptionem commodum 
prxbcri aditum admcthodum Archimcdcam cum agitur dc dimcnfione lincarum cur- 
varum . Qupd (cmcl monuilTc & dcmonftralVc fiiflicict. 

Hispofitisfccur^pronuntio inveniri poflc cur^'am vctb Gcomctricam datx rcdbc 
xqualcm. Eavero cft unacx infinitis parabolis, quas oUm fpeculati fumus jillancm- 
pc in qua cubi applicatarum ad axcm fuiu mtcr fe utquadrata portionum axis , de quo 
ne dubitcnt Gcomctrx ita brcvitcr dcmonftro. 

P R OPOS I TI o iir. 

C 1 T in 4. Figura p.vabolc quam jam jndicavimus M I V A cujus vcrtex A , axis 
*^A N , & in qua fumpto quovis punfto I & duftis perpcndicularibus fcu appficatis ad 
axcm rcftis M N , I F , cubus rcitx M N fit ad cubum tcCtx I F , ut quadratum rc£lx N 
A ad quadratum redx F A , idquc (cmper contingat probandum cft curvam M I A 
rcdxdatxxqualcmcflc. Fiatutquadratumaxis AN, ad quadratum applicarx N M , 
ita redh N M ad rcdlam A D ipli A N pcrpcndicularcm. Patct re£tam A D efle reaum 
diclx parabolx latus ; hoc eft iblidum fub AD in quadratum rcCtx A N xquari cubo ap- 
plicatx N M , item fumpto quovis alio punfto ut 1 , folidum fub A D in quadratum A 
Fxquari cubo applicatx 1 F, quod non egct demonftrationc , in fecifibus enim non im- 
moramur : ducatur tangcns ad pundum 1 , & fit illa lOE qux cum axc AN in pundo E 
concurrat. Ex mcthodo tangcntium ccyiftat rc£lam F A , rcdx A E cflTc dupbm , idco- 
que redam F E ad reftam A F eflc ut j. ad 2. quadratum vcro rcftx E F cflc ad quadra- 
lum tcCtx A F ut 9. ad 4.. k rc«aa A D ablcindatur nona ipfius pars C D & reliqua CA 
bifccctur in B , crit igiturD A ad AB ut 9. ad 4. fivc ut quadratum E F ad quadratum 
A F. Solidum itaquc fub A D in quadratum A F xquale crit folido fub quadrato F E 
1n rcdam A B. Scd folidum fub A D in quadratum A F cft xqualc cubo redx I F , crgo 
folidum fub rcfta A B in quadratum E F cft xquale eidcm cubo tcCtx 1 F ; cft ergo ut 
quadratum E F ad quadratum I F ita rcfta 1 F ad rcdam A B, &Jcomponendo fumma 
quadratorum E F &FI , hoc eft unicum quadratum tangcntis I E cft ad quadratum 
I F, ut fumma rcdarum 1 F & A B ad A B. 

Siautcm ducatur a punclo 1 pcrpendicularis ad bafim rcftalH & aliaquxvis pcr- 
pcndicularis G QV O occurrens applicatx 1 F in Qj^ curvx in V & tangenti m O , 
proptcr fimilitudincm triangulorum erit ut 1 0 ad 1 Q^ive ipfi xqualcm H G, ita tan- 
gcns I £ ad applicatam I F , & ut quadratum I O ad quadratum H G ita quadratum I £ 
ad quadiatum 1 F. 
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Ut autcm quadratum I E ad quadratum I F, ita fiimma icCtx I F & A B ad rcOam A B. 
ErgoquadratumlOadquadratumH Gerit fcmper ut rumma rcftarum l £ & AB 
adrcdamAB: Quod dcmonftrarc oportuit. 




Indc fcquitur fi rcaac M N ponatur in dirc^lum rc^a N X tcdx A B «q^alis , cflc 
fcmper ut quadratum tangcntis I O adquadratum rcfti H G , vcl ut quadratum tan- 
gentis I Y cx aitera partc ad quadratum rcda: oppofitx R. H , utrobiquc cpim proptcr 
parallclas cadcm cft ratio.ita rcdam H X ad rcdam N X. Rcdla cnim H X xqualis crt 
fUmmx rcdarum 1 F, & A B,& rcfta N X cft xqualis A B. Hoc autcm patct cx conftru- 
ftionc, rcda cnim H Nproptcr parallclas xqualis cft rccl< 1 F , & rcUquaN X, Cida cft 
srqualis rcdz A B. 

PROPOSITIO IV, 

EXponatur in 5. Figura noftra hxc parabola A X E cujus fit ca , ut diximi;s , natu- 
ra ut cubi applicatarum fint intcr fc in rationc quadratorum portionum axis : Sit 
cjus axis A I.bafis aut fcmibafis E I cx datis axc A I & applicata I E invcnitur , ut fupc- 
rius diximus , reftum latus A D > a quo abfcifla non4 ipfius partc C D , & rcliqua A C 
biferiam divifi in B , fccctur bafis E I in quotlibct libucrit portioncs scqualcs E t , F G , 
G H , H 1 & i pundis F, G, H cxcitcntur pcrpcndicularcs F X , G Y, H Z curva: occur- 
rentes in pundis X,Y,Z.AdpunaaautcmE,X,Y,Z,ducantur tangcntcs ER,XS,\T,ZV, 
occurrentcs pcrpcndicularibus FX, GY,H Z ,IA produftis.in punftis R,S,T,V. Ponatur 
rc^jc EI in dircdu refta IK acquaUs rcftx AB,Patct cx prxccdcntc propofitione & ipfius 
corollario quadratum tangcntis Z V ad quadratum re^x H I cflc ut rcdam H K , ad rc- 
ftam KI . Similitcr ut quadratum tangciitis Y T ad quadratum icCtx G H ita rcftam G 
K ad rcdam K I > itcm quadratum tangcntis X S ad quadratum rc^bc F G ut redam E 
K ad rc£lam K I ; dcniquc ut quadratum tangcntis E R ad quadratum rcftx E F ita rc- 
ftam E K ad rcdiam I K : His pofitis i pundo K cxcitctur K L pcrpcn dicularis ad rc- 
OtMn E K , & fiat rcda K L xqualis xcCtx K I five A B : IntcUigatur jam per pundium 
K tanquam verticcm ,axcm autemKE , delcribi parabolc fioiplcx /ivc Archimcdca 
cujus rcftum latus fit K L , & fit illa parabola K M Qjd quam cxcitcntur pcrpcndjcu- 
brcs E Q^FP ,G O , H N ,1M qux erunt ,ut patet applicarx parabolx & in dirc- 
ftum pofiix pcrpendicuLuribus F X , G Y &c. Quadratum tangcntisZV ut jam diximus 
cft ad quadratum rc£tx H 1 ut rcda H K ad reilam I K. 

M 3 



94 Varia Opera 

Sed ut rc£t.i H K ad rcftam I K ita fingulis in rcdam K L duf^is rcftangulum fub 
H K in K L ad rc^langulum fub I K in K L > rcftangulum verb lub H K in K L cx na- 
tura parabola: Archimcdcx xquatur quadrato applicatac H N , & rcdangulum iub 1 K , 
in K L xquatur quadrato rcftx K L , cum rcdx I K , K L Cicli fucrint xqualcs : Erit 
igiturutquadratumHNadquadratum K L ita quadratum tangcntis Z U ad quadra- 
tum TcAx H I , idcoquc ut rcda H N ad K L ita tangcns Z U ad rcdam H I. Sunilitcc 
ptobabimuscflcuttangcntcm YTadrcftam G H ita applicatam GO ad KL : Item 
ut tangcntcm X S ad rc£lam F G ita applicatam F P ad K L , dcniquc ut tangcntcm ER, 
ad rcdam E F ita cflc applicatam E Ojad K L. Cum igitur fit ut tangcns Z U ad rcc- 
tam H 1 ira applicata HN ad K L ,rcaangulum fub.cxtrcmis xquabitur rcftangulo fub 
mcdijs , idcoquc rcdtangulum fub N H in HI xquabitur redtangulo fub K L in tangcn- 
tcm Z U. Smiilitcr rcdlangulum fub O G in G H xquabitur rcdangulo lubKL in 
tangentcm YT, itcm rcftangulum fub P F inF G xquabitur rcftangulo fub K L in 
tangentcm X S , dcniquc rcftangulum fiib E Qm E F xquabitur rcft.uigulo fub K L in 
tangcnrcmER: Quidautcm pluribus in rc proclivi & jam ad mcthodum Archimc- 
deam fponrc fua vcrgcntc immoramur ? Pcr infcriptas cnim & circumfcriptas in lcg- 
mcnto parabolico figuras, reftangula omnia QE F ,PFG, OGH,NHI fcgmcn- 
tum ipfum parabolicum EQ_M Idcfignabunt. Omncs autcm tangcntcs ER, X S Y T, 
Z U periteratam fccundum noftrx prxccpta mcthodi circumlcriptioncm curvam ip- 
fam E X Y Z A ctiam dcfignabimt ; crgo fcgmcntum parabolicum E QM 1 xquaruc 
rcdangulo fub K L in curvam E X A. Datur autcm in rcftilincis fcgmcnium parabo- 
licum E QJA I , quadravit cnim parabolam Archimcdcs idcoquc iplius fegmcnta. Er- 
go rcftangulum liib KL in curvam E X A ctiamdatur : datur autcm rcfta K L. Ergo 
daturcurvaEX A&ipfi alia rcda poteft conftitui xqualis, quod crat dcmonftran- 
dum. 

Si quibufdam tamen hxc dcmonftratio brcvitatc nimia laborarc ridcatur , eam 
intcgram infiftendo vcftigiis Archimedeis non gravamur fcparatim adjungerc , ut 
cam lcgant & cxamincnt qui fupcriora non fufliccrc cxiftimabunt. Probandum eft fc- 
gmentum parabolicum E QM I rcftangulo fub dati K L in curyam E X A xquale 
cfll*. Fiat cx Archimcdc fcgmcntum illud parabolicum E I iqualc rcftangulo 
fubdita rcda KL in datam rcftam b. Si probaverimus rc£lam Bxqualem eflc curvx 
E X Aconftabit propofitum. Aio itaquc rc£lam b curvx £ X A eflc xqualcm. Si enim 
xqtialis non eft , crit vcl major vcl minor. Sit primo rcdla b major qu;^m curva E X A 
6c fit carum cxccfl*us , fi ficri poflit rcfta a. Ex propofitionc fccunda hujus pofliimus 
curux E X A circumfcribcrc figuram ex portionibus tangcntium compolitam qux fu- 
peretcurvam intcrvallominorerefta A. Fiat igitur illa circumfcriprio & in figura fc- 
parata.quam ctiam quintam Romano charaftere notauimus,circumlcripra illa conftet 
cx portionibus tangentium ER , X S , Y T , Z V , circumlcripta illa cx prxdemonftra- 
tis cft major curva E X A. Sed & refta b pofita eft major cadcm curva. Cum crgo 
circumlcripta fuperct curvaiT» minori intervallo quam rc£la B fupcrat candem cur- 
vam : Ergo circumfcripta minor cft rcfta b. Rcdangulum itaquc fub refta K L in 
circumlcriptam cft minus reftangulo fub K L in rcdam b. At rcftangulum fub K L 
in B fadlum cft xqualc fcgmcnto parabolico E QM 1 : Ergo redlangulum fub K L , in 
circumfcriptam cft minusdi^o fcgmcnto parabolico E Q^_M I. Probavimus autcm 
rc£bngulum fub K L in portioncm tangentis E R xquari rcdangulo fub QE in E F , 
itcm rcftangulum fub K L in X S iquari reftangulo fub P F inF G , itcm reftangu- 
lum fub K LinYT xquari rcftangulo fub O G in G H , dcniquc rcftangulum fub 
K L in Z y xquari rc£langulo fub N H in H I , crgo rcdangulum llib K L in rotam 
circumfcriptam cft iquale fummx rcclangulorum fub QE in E F , fub P F in F G . fub 
O G in G H &fub N H , in H L Si autcm in rcftas F P , G O , H N , I M , qux fcn- 
fim dccrcfcuntquo propiusaccedunt ad vcrticem patabolx , continuatas dcmittantui; 



Digitized by Go' 



Matliematlca. 



95 



pcrpcndicuLires fcu parallclac bafi , i pundis P , O , N rcclx Qj- , P e , O a , N 
Patct rcdanguluin QE F r xqualc cflc rcftangUlo iub QE in E t ,itcm rc^langulum 
d F , iquari rc£langulo lub P F in F G , rcaaivgulum a O arquari rcdangulo fub O G 
in G H , deniquc rcdangiilum ♦ H aequari rcftangulo fub N H in H I. Ergo redangu- 
lumfub KL incircumfcriptam cft a-qualc 
rcdangulis © E, o F, a G, ♦ H. Scd probavi- 
mus rcdangulum fub K L in circumfcti- 
ptamcflc minus fcgmcnto parabolico EQ^ 
M I , crgo fumma rcdangulorum r E , e F , 
A G , ♦ H crit minor diCto regmcnto para- 
bolico E Q^M I, quod cll abrurdum , illa 
cnim rcctangula conilituunt figuram cx rc- 
ftangulis compofitam , & Icgmcnto para- 
bolico , ut patct , circumlcriptam , idcoquc 
iplb lcgmcnto majorcm. RcAa itaque b 
non ctl major curvi E X A. Scd ncquc 
minorem ciTc probabimus. Sit cnim rc^a b 
minor curva E X A, fi ficri potcft , & curva 
fiipcrct rcdam b intcrvallo a. Circumfcri- 
baturinfigur^ feparata ( qiiam ctiam quin- 
tam charaftcrc gracco notavimus ) figura 
conftans cx portionibus tangcntium curvi 
E X A minorum > icd quam tamcn ipia cur- 
va fupcrct intcrvallo minorc ipib a.* Et fic 
illafiguraconftans cx portionibus tangcn- 
tiumXR , YS, ZT, AV; Cum itaquc 
curva fit major b intcrvalloA , & eadcm 
curva fupcrct circumfcriptam intcrvallo mi- 
noreipfoA , crgocircumicripta crit major 
rcfti B, idcbque rcclangulum fub K L in 
circumicriptam crit majus lcgmento para- 
bolico E C^JA l. Scd rcdangulum fub K 
L in circumicriptam acquatur.cx praedcmon- 
ftratis, rcftangulis fub P F , in F E, fub O G , 
inGF,iub NHlnHG&fub M I in 1 H. 
Eftcnimut XRadFEitaF PadKL ,idcb- 
qucrcdangulum fub KL in X R arquarui: 
rcftangulo lub P F in F E & ficdc reliquis. Cum igitur rc^langulum fub K L Ih til*- 
cumicriptam (it majus fcgmcnto parabolico E QM 1 , ergo lUmrtVa reftangulbt-urrt 
ilibPFinFE, fubOG in G F, fub N H in G H & iub M 1 in Hl cft major dift<i 
(cgmcnto parabolico , icdomnia illa ircftangula duclis pcrptndicularibus lcu bafi pst- 
rallclis rcclis Pr, O0,Na,M+ quac omncs cadcnt m applicaras intra parabblam » 
prourcnim applicara: magis dil\ant i verticccbmagis lcmpcr augcntur , crUnt aequalii 
reftangulis PE,OF,NG,MH. Ergo lumma omnium illorum rcdlanguiorlfrii P E, 
OF, N G , MH , critmajor icgmento parabolico. Qupd cft abiurdum. Re£l;ari^u)a 
cnim illa PE , O F,N G, M Hcomponunt figurarn cx rcftanguli^ compolitam 6c 
ipfi lcgmcntoparabolico infcriptam , idcbquc ipfo minorcm. Rcdaitaquc h hon clt 
mitK>rcurvi E X A. Cum jgitur nccfit major, nec minor , cfit ipfi cUrvc cqualis. 
Qnpd prolixius , utomnis rcmovcatur fcrupulusi fuit dcmonftrandum. 

£x jam dcmonftratis patctcadcm facilitatc dcmonftrari poflb lcgihcnturri paraboli- 
cum quodvis E Q^ F k priore ablciflum , rc£kangulo lub data K L iu curv.im E X 
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xqualc cfll- ; Ideoquc fi dctur in ba(i quodvis pun£kum ut F , cum ex Archimedc fcg- 
mcntum paraboUcum E F in reaiiineis dctur , darietiam & rccbngulum lub K L 
data in portioncm curvae E X > datur autcm rctla K L , crgo <Sc curva E X. Daro itaquc 
quovis punfto inb.i fe ut F , dari portioncm curvi ipli oppolitam & reftam poflc 
aflignari huic iqualem manifcftum cft. 

Ncc movcat ad rcftam illam curvx EXA xqualcm invcniendam, conftruendam 
Videri parabolam fimpUccm ,quocafuproblcmafoUdum cvadcrct. Ciimcnim fuppo- 
natur ad vcritatem tantum inquircndam 6c dcmonftrationcm ritc conficiendam pa- 
raboIxilUusdcfcriptio; nihil vctat quominus calculum ipfum diflimulata illa ima- 
ginaria parabolz dcfcriptionc , pcr rcftas & circulos & cxpcdiamus & cxhibcamus. 
Is autcm calculus , nai Mor , taUs cft. Efto in figuri fcxta , curva pataboUca D A C 




cjusnaturacutcubiapplicatarumDB&NMfinrintcr fcutquadrata portionum axis 
B A & A M , dentur autcm altitudo A B & femibafis B D , aut tota D B C Aio da 
ri rcOam curvx D A C arqualcm Cquod |am probatum cft ) in calculo ver^ Gcomc- 
trico. Sit rcftumiftiusparabolxlarusrcaa A O , quam datam cflt cx daris axc & ao. 
plicata cx fupra diftis conftat , i rcdla A O aufcratur nona ipfius pars E O rcliqua vc 

r'' uVt^»*'^^^''"''''^' pon.iturK X xqualis fci applicatat 

lemibali DB. Supcr refta Y Xtanquam diamctro dcfcribntur fcmicirculus YTX & 
rcfti YK bifeaa inpunfto R cxcitetur pcrpcndicularis R T femicirculum fcans in 
T, Rcaa: RT fiatxqualis rcda R V & fupcrrefta VXtanquam diamctro dcfcriba- 
tur icmicirculus V QJCad cu/us circumfcrcntiam i pundo R cxcitcrur pcrpcndicula^ 
ris R Supcr rcais T R , R Qdefcribantur fcniicirculi T P R R G Q& iplh ap 
pUccntur rcftx T P , R G qux (ingulx fint ipfi R Y xqualcs. Juna,s autem rcftis R P 
Q^G : Aio rationem curvx paraboUcx D A C ad bafim D B C cfl-e eamdem qux cft 
dupli quadrati rcar Q^ ad triplum quadratum rcftx R P idcoquc cflc datam Fiat 
itaquc ut triplum quadratum rcax R P ad duplum quadratum rcftx QG ita rcfta D C 

ad 
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ad rcftnm I H. Rcfta illa I H aux data cft cx conftruftionc , zqualis crit curvx parabo- 
licar DAC. Qupd (i cum pcxKdcrttc dcmonftracione non tonvcniat , ab ipracrit cmcn- 
dandum. 

Si hxc non fufficiant addbtinendum i Gcomctrisut noflra hxc cutva parabolica 
intcr admitanda Gcomctrix collocctur, illud fortaflTc ab ipfis qux mox lcqucntur impc- 
trabunt. Quid cnim mirabilius qudm cx una hac curv3 dcrivari & Ibrmari alias nu- 
mcro infinitas non Iblum ab ips4 fcd inter fc (pccic diffcrctitcs qux tamcn Hngulx 
rcclis datis xqualcs clTc demonftrentur ? PropoHtio gcncralis hxc cft. 

Sit in 7. Figura , curva aoftra paraboiica C M A cujus altitudo A B , fcmibafis C B 




Sc ab ca cxirvk formentur alix in infinitum hac ratione ut dudis pcrpcndicularibus ad 
bafim rcdisDM.N L,EK, IH utcumquc, fccantibus curvam in pundis M, K , 
novacurva CNIG ex hac priorc formanda fit cjus naturx ut rcfta DNfit fcmpcr 
zqualis portioni prioris curvx ncmpc C M ipfam refpicienti > itcm refta E 1 fit 
aqu.ilis potrioni prioris curvx C M K , & fic in omnibus alijs quibuflibct pcrpcndi- 
cularibus. Hxc nova curva C N I G crit divcrlx a priorc fpecici. Formctur paritcr 
ab ips4 , tertia curva C L H F in qua rcdx D L , E H fint lirmper xquales portioni- 
bus curvis CN&CNI fccundx curvx. £t a tcrtii pari rationcformetur 4. a quar- 
ta quinta ,a quintafcxta& eo progrcdiamur in infinitum ordinc. Aio omncs ifl:as 
c^rvjs CNIG, CLHF & rcliquas in infinitilhi pcrindc ac primam parabolicam 
C M K A rcftis datis xquales cffe. • 

Notandumautem iftasomnes in infinitumcurvas cffc pure Gcomctricas , ncc in 
iUis itaquc adlegcm illam & ordinem naturx dc quibus initio hujus difrcrtationis lo- 
cuti fumus rccurrcndum. Licct cnim rcdx D N & £ I curvis C M & C M K fup- 
ponantur xqualcs , cxdcm tamcnipix non tam fuppofitx funt quam cx prxdidis de- 
monftratx cflc paritcr redis xqualcs. Dato quippc quolibct pundo D , cum cx prxcc- 
dentibus dctur rcfta xquaiis portioni curvx C M ; crgo tc€U D N qux curvx C M 
ex doilftrudionc ponitur xquaiis ^ ut rc^a vcr^ data non ut xqualis curvx confidcrari 
debct , & fic dc rcliquis. Curva igitur fupri defcripta C N 1 G vcrc Gcomctrica eft , 
quani poftquam iqualcm cfle tcdx datx dcmonftraverimus fcqucrur tcrtiara curvam 
ab cS formandam ncmpc C L H F eCCc quoquc purc Geomctricam & fic omncsaIi.is in 
infinitum. 

Dcmonftratio diflicilis non erit G prius prxmifcrimus gcncralcm qux huic opcri om- 
oino infcrvit propofitioncm. 

N ' 
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PROPOSITIO VI. 



Sto in Fig.8. quaclibctcurva cjuldcm cum pracccdcntibus natur* ONR, cujus vcr- 
cx O , axis vd applkata O V I, cadon cnim lcmpcr cft dcmonllratio , & ab ci 



riptra 

s. 




QZ 



formcturaliacurvaOAEcujuseafitproprictas ot applicatac fint xquales portionibus 
abrciflis a priorc curva , cxcmpli gratia, applicata VA fit jcqualis curvx O N , applicata 
lEfit xqualiscurvx O R,&fic dcrcliquis : Addatumpunaum in nova hic curva du- 
cctur tangens hoc pa£to : Sit datum punftum E, ducatur appiicata E I , fccans priorcm 
curvam in R, ducatur rcfta RC tangcns in dido pundo R priorcm curvam & occurrcns 
axiin pundloC,fiatut RC ad CI,itarcda lEadrcdam IB, &iuDgatur EB. Aio 
rcftam E B tangcrc novam curvam E AO in punfto E. Sumpto cnim quovis pun&o 
Inaxcut V,&du£taapplicata VNA qusc fccct priorcmcurvam inN, tangcntcm RC 
inS, (ecundam curvam in A , rc<aam vcrb EB inY, fi probavcrimus rcdam V Y 
fcmper cflc majorcm applicati VA, rc6b E B non fccabit novam curvam a partc vcrti- 
cis. Hoc autcmCiciUimiprobamus. Rcfta VAcftacquahs cim a: ON fivc differcntie 
intercurvas OR,NR: Atrcda RS cft minor curvi R N pcr confcftarium primz 
propofitionis,crgo diffcrcntia intcr curvam O R & rcdam RS cft major difFcrcntia intcr 
camdcm curu.im O R , & curvam R N > fcd curva V Y cft acquaiis diftcrcntia: intcr cur- 
vam O R & rcdlam R S ut mox probabimuscrgo rcfta VY occurrcns rcftae E B, crit ma- 
jorrcdi V A occurrcntc curvae OAE, undc patct omnia pundla rcdac EB vcrsus 
vcrticcm cflc cxtra curuam ; idcoquc rcda E B curvam ab ca partc non fccabit. Imo 
ncc interius. Sumatur cnim quodvis pun£tum utH a quo ducatur apphcata H Z fe- 
cans priorcm curvam in D,tangcntcm R C produdim in F , fccundam curvam in Z, & 
rcdam E B produdam in C^Si probcmus rcilam H Q in quocumque cafu majorcm 
cflTe rcfti H Z , patcbit omnia punib rcStx E B ctiam inferiiis fumpta cxtra curvam jai; 
ccre , undc patcbit diftam rcftam E B tangcrc fccundam curvam in dido pundo E. Rc« 
dta H Z cft xquahscx conftrudionccurvi O D , hoc cft fumma: curvarum O R, R D> 
Cumautcm rcdta R F fit portio tangcntis RE intcriusfumpta crit cx confcdario pritt> 
mx hujus rcfta R Fmajor curva R D, idcoquc fumma curvx O R & icGtx R F crir ms^ 
jor liimma, cjufdcmcurvx O R & curux R D ; fumma autcm curvx O R & rcftx R F 
cft xqualis, ut mox probabimus, rcdtx H QUumma vero curvarum O R,R D cft xqu.i- 
lisrcdxHZcx conftrudionc , crgo reda H Qj«'mpcr & in omni cifu major cnt ap- 
plicata H Z. Idcoquc rcda E B in dido pundo E tangct fccundam curvam. Probanduni 
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autcm rcIiqUlmus diffcf cntiam curva: O R & rc^ix R S f quari vcdx V Y, ducatur rcdta 
E M parallcla axi & occurrat rcftx V Y produax in M. Exconrtruttionc cft ut E I ad 
1 B, ita R C ad C I, fcd ut E I ad I B, ita YV ad V B , & ita Y M , ad M E , ut autcm R C 
ad C I , ita RSad V I, crgo ut YM ad M E, ita R S ad V I , Sunt autcm rcda: M E , 
V I iqualcs proptcr parallclas , crgo rcCtx Y M , R S crunt orquaics. Sunt autcm 
arqualcs etiam rcdx El, VM , crgo difFcrcntia inicr redkas tl, & MY crit rc- 
fta V Y. Scd rcft.i E I cx conllrudionc iqiiatur curvx O R.crgodifFcrcntia intct cur- 
vam O R & rcftam M Y (ivc ipdarqualcm RS arquabitur rctXx YV. Qupd primo 
crat probandum. Ncc diiTimiiiratiocinioproccdctdcmonftrauo infri applicatam E 1, 
dufta cnim rcd4 E P paralicli axi , probabimus rcftam QJ» aequalcm clVc rcaac R F. 
Eft cnim ut E 1 ad I B lioc cft Q_H ad H B, hoc cft, QP ad P E, ita rcda R C ad C l,boc 
cft , R F ad I H. Sunt autcm acqualcs P E , 1 H , crgo& rcAx Q_P , R F. Rcda autcm 
H Q squatur rcdis H P , P Q^quarum prior H P iquaiur rcciiE 1 E fivc curvi O R, 
poftcrior autcm QP acquatur cx dcmonftratis rc^bc R F. Ergo llimma curua O R & 
rcdlac R F eft xqualis redx H Q_quod fccundo loco tiiit probandum. Patct itaquc 
rcdam E B in punclo E fecundam curvam tangcrc. Quod crat dcmonftpndum . 

Sit jam in g. Fig. curva noftra parabolica G K A cujusaltitudo A E , lcmibafis G E, 
rcilumUtus A D , cixj^s nonapars , ut lupri fit C D & rcda A G bilariam fccciur in 
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B: A priori hac curva formctur alla vcrsuspundum G quxfit GNSoccurrens axi 
prioris in S , & novx hujus curvx proprictas hic fit, ut fumpto quovis pund^o ut F , 
& crcdd perpcndiculari F K N occurrcnteduabus curvis in K & N , rcfta FN fit (cm- 
pcr xqualis curvx prioris portioni G K. Ducatur parallda bafi K M , & ad idem pun- 
dkum Kducaturreda TK H tangens priorcai & occurrcns axiinT & bafi in H. Per 
punclumvcroN in fccunda curviducaturtangVns RNXI occurrcns bafi inl, & i 
punftisquibuflibct in ca cx utraque partc fumptis utR & X dcmittantur in bafim pcr- 
pcndicularcs X Y& RV. Ex prxccdcntibus patct quadratum tangentis KT in priorc 
curva ad quadratum FE, fivc quadratum KL ad quadratum F V, cflc fcmpcf ut rc£lam 
FE una cum rcda ABad ipfam AB. Scd ut quadratum K T ad quadratum F E fivc ad 
quadratumK M, ita quadtatum KH ad quadmtum H F proptcr parallclas.crgo quadra- 
tumKH cftad quadratumH Fut rcfta FE uni aim AB ad AB. Ut autem qua- 
dratum K H , ad quadratum H F,ita cx prxccdcmc propofitionc quadratum reftac F N 
ad quadratum rcikxFI. ( Cum enim cxtcra latcracx vi illius propofitionis fint pro- 
poitionalia , crunt ptoportionaUa & quadrata. ) Ergo quadratum NFad quadratum 
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F I eft ut rcAa F E unS cum Alfe ad A B , <Sc componcndo quadr.ita duo N F & F 1 fi- 
vc unicum quadratum N 1 crit ad quadratum F 1 ut F E uni cum A B bis ad A B. Scd 
ucquadratum N lad quadratum FI, ira quadratum RN ad quadratum rcdx FVcx 
unapartc,& itaquadraiura rcdtc N X adquadratum rcdtx F Y ex altcra. Ergo fump- 
toquovis pundo in fccunda haccurva uc N , clt fcmpcr utquadratum portionis taa- 
gcntis ad illudpunftumduAx cx altcrutra partc ad quadraium portionis bafis ipfi op- 
pofitx , ira fumma rcCtx F E mii cum A B bisad A B. Si igirur bafi G E ponatur in 
dirc"£tum rcda E O rcfta: A Bdupla, & ad pundlum O crigatur pcrpcndicularis O P 
ipii A B xqualis , crit fcmpcr ut quadratum portionis N R in hac lccundd curvi ad 
quadratum portionis bafis F V , vcl ut quadratum portionis tangcntis N X ad quadra- 
tum pofcionfs bafis F Y , ita rc£ta F O ad rcftam O P. . i 

His ita fc habcntibus , p.itct cxterasin infinitum curvas modo qucin fupra indi- 
cavimus dcfcribcndascius clVc natura: , ut in 3. v. g. quadr.itum portionis tangcntis ad 
quadratiam portionis bafisipfi oppofit» , fitutportio bafis FE initiam fumcns^pan- 
^o F in quod cadic pcrpcndicularis i pando contaftus-mbalim dcmilti , una cum rc- 
fti A B ter fuoipt^ ad ipfam A B. Inquairti curvd crit ut quadratum portionis rangcn- 
tis ad qu.idratiim porrionis bafis ipfi oppofitx ut reda F E una cum A B qu.itcr fump- 
taad ipfam A B. Et fic dcfdiquis in infinitum. Eadcmcnim lempcr dcmonftratio» 
ut cvidcns cft , in omnibus calibus locum habet. 

Ncc difficilis hoc luppofito ad thcorema gcncrale crit aditus. 

PROPOSITIO VII. 

ESto in Fig. 10. curva noftra parabolica E A, cu/us axis A I , fcmibafis I E. ab 
ca tbrmccur fccunda cur\'a £ X Y Z e cujus ea fit natura , ut fupci diximus , ut 




qusvis appUcata F X fit acqualis portioni prioris curvx ab appliata illa , «feu mavis 
vocarc pcrdcndicularcm , ablciflx. Dividatur bafis in quothbct partcs xquales EF , 
F G , G H , H I Sc ducantur k punftis F , G , H , pcrpcndicularcs fccantes novam hanc 
fecundam curvam inpunftis X, Y, Z. Sit prioriscurvx rc^lum latus AD, i quo 
abfcindatur nonapars C D , & rcliqua A C bifecctur in B. Rc^ftx A B bis fumptx fiat 
xqualis re£ta I Kqux fitin dircftumbafi ,& ad punftum K crigatur perpendicularis 
KLxqualisrcdxAB. Per pun^iun K & axcm K £ iatcUigatur ddcribi par^boia nm« 
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plcx fiv^ Archimcdta cujiis rcaum latus KL & lif illa parabola K M O Q. A pundis 
E , F , G , H , 1 ducantur pcrpcndicularcs ad axcm 6c occurrcntcs huic parabolx in 
pundis P , O , N , M , £x coroliario pficcdcntis cum curva E X t» fit Iccunda 
curva a pnorc dcrivata fcu tbrmara ci rationc quam jam (xpius cxplicuimus ; (cqui* 
tur fumptoin caquolibct punfto utY, & dufta portionc tangcntis Y T cflc ut qua- 
dratum Y T ad quadratum G H,ita rcdam K G ad rciiilam K L : lcd ut rcfta G K ad rc- 
ftam K L, ir.i (ingulis in rcftam K L duftis rcctangulum G K L ad quadratum K L .- £x 
naturaautcm parabolx llmplicisrcdangulum G K Lxquatur quadratoapplicatx G Oj" 
crgo quadratum YT cH ad quadratum GH ut quadratum G O^d quadratum KL, idco- 
quc ut rcdta YT ad rcdam G H ita rcda G O ad rcdam K L .- rcdangulum itaquc fiib cx- 
trcniis arquatur rcdiangulo (ub mcdiis, rcflangulum crgo fub G O, in G H xquatur rc-^ 
£tangulo (ub K L in Y T. Sl igitur ducantur alix tangcntcs E R, X S & Z V occurrcntcs 
pcrpcn Jicularibus in pundis R, S, V probabitur limilitcr rcftangulum fub QE in E F 
xquari rcdangulo (bb K L m £ R , itcm rc£baogulum (ub P F in E G xquari rcdangulo 
fub K L in X S6c (icdc rciiquis m infinitum , undc tandcm pcr abdudipncm ad mctho- 
dum Archimcdcam pan quod in 4. propofitionc hujus indicavimus artificio,conficic- 
tur & concludcrur (cgmcntum parabolicum E QJA 1 iquari rcdangulo (ub KL in 
lccundam curvam E X Q (icut & (ingula (cgmcnta parabolica ,E F , vcrbi grati^, 
rcftangulo (ub K L in portioncm curvx E X , vcl fegracntum E Q_p G redangulo('ub 
K L in porrioncm curvx E X Y & fic in infinitum. Dantur autcm in rcdilincis hxc 
omnia lcgmcnta parabolica cx vi quadraturx parabolx ab Archimcdc dcmonftratx ; 3c 
datur ctiam reda K L. Ergo dantur tam tota fccundacurva EX d ,quim ipliuspor- 
tioncs E X , E Y &c. pcr rcftas pcrpcndicularcs ad pundla F G data abiciflx. 

Ad tcrtix curvx cum rcda data zqualitatcm , fimilis fict conftrudio , nifi quod 
rcda I K ponctur rripla rcEtx A B. In 4. cvavi eadem I K ponctur quadrupla tectx 
A U. Ettandcm gcncralis intcr orancs iiias in infinitum curvas a priorc dcrivandas ita 
Aatuctur ratio : crunt ncmpc fingulx intcr fc ut fcgmcnta parabolica cjuidcm parabo- 
Ix, & cjufdcm altitudinis qux i vcrticc parabolx diflabunc pci rcdum latus tocics 
fumptum quot crunt in ordine curvx intcr fc comparandx. 

Exempli g. fit in 11. Fig. curva noftra parabolica E M A. Cujus axis A F, (cmibafis 
E F , rec"tum l.itus A D , ;i quo dempta nona parte C D , rcliqua A C bifccctur in B. 
Et 4prima illacurvd formctur fccunda E O S cjus naturx ut fumpco quolibct pundo 
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in bafc N rcfta N O pcrpcndicularis ad bafim & occurrcns curvis in M & O , lit iqua- 
lis porrioni prioris curvac E M. i fccunda formctur tcrtia E V R in qua rc^ta N V lit 
«quatis portiont fccunda: curvi E O. Itcm a tcrtia E V R tbrmctut quarta E X L,in 
qua rcfta N X fit acqualis portioni tcrtiac curvx E V. Exponatur lcparatim paraboU 

I limplcx fivc Archimcdca cujusaxis infinitus G K QJf , vertcx G , rcdum latus G H 
acqualc rc{\x A B. Quacritur ratio verbi gratia 4. curvx E XL ad primam £ M A. 
Quiapriorex iftis cft^.ordinc, abaxcabldndenda eft G Y quadrupla rcfti latcris G 

' H , dcindc poncnda ipti in dircftum rcda Y earqualis /cmibaft E F & duccnda; appU- 
catxrcdaEYT, sa. Quia vcro poftcrior exduabus comparandis cft prmia ordmc , 
abfcindcnda cftab axc rcfta G K rcfto latcri femcltantum a-qualis , deindc ip(i poncn- 
da in dircdum rcfta K Qjcmibafi ctiam E F acqualis & duccndsc applicatae K 1 , QJ*. 
Erit cx dcmonftratis & cinone gencrali ab illis dcdudo,ut fcgmcntum parabolicum Y 
T A e ad fcgmcntum paraboiicum K I P Qj,ita quarta curva E X L ad primam EM A. 
Sedratiofcgmcntorumparabolicorum intcrfe data eft cx ArchLmedc, ergo ratio 
curvarum intcr fc data crit ; data cft autcm prima cx dcmonftratis , datur igitur & 
quarta,& ipfi rcdsc datx aequalisaftlgnari potcftSc pcrpccua illa ratio remota , fi h- 
bcat , parabola ad phrafim Gcomctricam opc rcguli tantum & circini accommodari. 
Qupd autemde totisjamprobatum & incanoncm dcdu£lum eft , idcm dc portioni- 
bus illarum curvarum intcr fc comparandis contingcrc bencficio fcgmcntorum para- 
bohcorum portioncs femibafis ipfis curvarum portionibus oppofitas pro altitudinc 
habcntium quis non vidct ? 

Nihil autem nec dc folidis cxdi£lis in infimtum curvis , conficicndis , ncc dc fupcr- 
ficicbus ipforum curvis , ncc dc ccntris gravitatum aut liiiearum iftarum , autdido- 
rum folidorum , aut fupcrficicrum curvarum adjungimus ,cum methodi hac dc rc gc- 
ncrales 4 fummis& infignibus Gcomctris jam vulgatarifta omnia poft cognitam fpeci- 
ficamcurvxdatx proprictatcm ignorari non finant , licet in multis cafibus propriam 
ab unoquoquc adjungi opcri induftriam non inutilc futurum exiftimemus. , 
Scd antcquam manum dc tabula toUam fuccurtit cxaminanda fequcns propo» 

fitio. 

Sit in Figura 12. curva noftra parabolica C O A , cujus vertex A , axis A B , (cmi- 
bafis C B. Ab ea fbrmentur aliz curvx infinitx modo quem jam cxpUcuimus , non cx 
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partcbafisutfupri,fcd cx partc vcrticis. Sint iUi curvacaprima cffingcndae AIF, 
AGE&c ininfinitumciconditioncutfuraptoquovispunaoinaxe D & dufta ad 
axem pcrpcodiculari D 0 1 G fccantc curvas in punikis O , I, G , rcfta D 1 fic ia 
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Tccunda curva fcmpcr xqualis portioni primx cuc\x A O, itcm rcila D G in tcrtia cur- 
vadcfcmpcr xqualis portioni {ccundaecurvz AI, 6iCic in infinicum. Hujulmodiom- 
ncs curvae non (bluni fpccic inter lc & a pnnia A O C , dirfcrcnc lcd etum abijfi 
quas cx partc bafis fupra ctiinximus. Quxritur crgo an curvx illx omncs A I F , A G £ 
&c. Hc in infinicumcHingcndx ,dacisrcdis , an vero alijscurvisnntxqualcs ^lnqui- 
rant illud Gcomctrx , & miraculuxn augcri cxpcncntur. 

San^ fi mcthodi quibus utuncur ad dimcnlioncm curvarum, (int gcncralcs & fuf- 
ficicntcs,quod ipfisatfirmantibus indubium rcvocarc non aufim , primo ftatim ob- 
tucu rcm fedam habcbunt , & d laborc rupcrfluo Gcomctram )am fetigatum libcra- 
bunc. i [^^fj. 

Si quid aucem in fupcrioribos dcinonurationibus concifum niaais invcncrinc, id atjt 
fupplcanc , rogo , auc condoncnc. 
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. APPENDIX 

AD DlSSERTATIOISiEM 

DE LINEARUM CURVARUM 

cum lineis xed:is comparatione. 

Ft u/tima quam in "Dtjfertatione frofofuimiis quitHioni 
fatitfiat , preemittenda yidentur profofttionetfequentef. 

-4- 

PROPOSITIO PRIMA. \ 



INT infigura primS dux curvx A IF , j quarum axcs A 
E ,37 (int intcr acquales, Ducaimir aiittm ad axes appiicatx 
quotlibct quxinutraquc figura atjuali a vcrticc intcrvallo di- 
ftcnt. Sint cxcmpli gratii applicatx prioris B M, C I , D H , E F ; 
poftcrioris vcto applicatjD fint 4 t, 51,6 9 , 7 8, & (it rcda A B qua: 
dcfignat intcrvalluiii applicata: B M i vcrticc, a-quaJis rcda 4} qux 
dcfignat intcrvallum ctiam applicatx^ t ivcrticc. Sit paritcrCA 
xqualis 5 3. Itcm D A xqualis 63 , dcniquc E A , quod jam iuppo- 
fucramus ,xqualis yj. Si fingulx cx applicatis fint fcmpcr ad ablciftas pcr tangcntcs ab 
axc , in rationc corrclatarum , hoceft fi dudis tangci#ibus ad pun£la F , H , I , M , cx 
una partc , & ad punda 8 , 9, Z , T , cx aitcra lcmpcr contingat ut applicata F E , vcrbi 
gratia, fit ad rcdam K E quam tangcns F K abfcindit ab axe , in cadcm rationc , qux 
eft applicatx 8 7 ad redam 7 2 quam tangcns 82 ab axc paritcr abfcindit. Itcm applica- 
ta D H lit ad abfciftam ab axc pcr tangcntcm qux ducitur ad pundum H ut applicata 
69 ad abfcilTam ab axc pcr tangcntcm ad pun£tum 9. duclam & fic dc rcliquis. Aio 
duas iftas curvas A F, 3 z 8. cfle intcr fc xqualcs , imo & fimiics idcoquc cafdcm , & 
applicaus unius figurx applicatis altcrius qux k vcrticc xqualitcr diftant cflc pariter 
xqualcs. Dudis cnim ad pundta H, I, ut in prima figurS portionibus tangcntium HO. 
I N , M R , qux occurrant applicatis in puntflis O, N ,R. Itcm dudis portionibus tan- 
gcntium in fccunda figura 9 V , Z Y ,T X qux occurrant applicatis in pundis V,Y,X: 
cx fuppofitionc ut F E ad£ K in prima figura , itacft 87 ad 7 2 in fccunda : lcd anguli 
ad pun^^a E & 7 funt rcfti , crgo triangula F E K , 8 72 funt limilia : ui crgo F K ad 
K E , ita 8 2 ad 72. Sed ut F K ad K E produdd applicata D H ad pundum G ) rc- 
ftaFGad rcdam D E , & ut 82 ad^z ita ( produda applicata69 ad pundum P ) rc£ta 
1 Pad 67. Ergo ut rcdla F G ad rcdam D E , ita rcftaS P ad 67. Suntautcm rcftx DE, 

67 
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67 , acquales ,cum f c^x £ A & 73 , itcm rcftx D A & 6} fint intcr fc acqualcs : crgo Sc 
portioncs tangcntium FG , 8 P crunt intcr lc xqualcs. Similitcr probabimus porno- 
ncm tangcntis H O xqualcm cflc portioni tangcntis 9 V , item portioncm tangcniis 
INxqualcm cflc portioni tangcntis Z Y , dcniquc portioncm tangcntis MR xqua- 
lcm cflc portioni tangcntisT X. Cum crgo lerics tangcntium in primi figur4 fit 
cqualis fcrici tangcntium in fccundi per abdii^lioncm ad impoflibile more Archimc-» 
deo facile concluditur curvam A I F, curvx j Z 8 xqualem cflc , quod primo I0G9 
probandum , imo & paritcr concluditur portiones curvx corrclatas cire intcr fcxqua-* 
les , portioncni ncmpc F H portioni 8? , portioncm curvx H 1 portioni 9 Z , & fic dc 
reliquis. Supereil probandum applicatas paritcr unius figucx applicatis altcrius cflc 
xquales. Cum ex fuppofitionc appLcatx (int lcmpcr ad ablciflos ab axe per tangentes 
in eadcni utrobiquc rationc , crgo anguli G F E , P 8 7 qui fiunc ab intcrlcdkionc tan- 
gentium & applicatarum crunt iiitcr fc xqualcs : Itcm anguli O H D , & V 9 6 : Itcm 
anguli N I C , & Y Z 5 : Demquc anguli RM B , & X T 4. Cum ergo portioncs om- 
ncs prioris curvx F H , H 1 , 1 M , M A, fint xquales poruonibus polkrioris 8 9 , 9Z« 
ZT,T3 fingulx fingulis , imo & carumdcm portionum lit eadcm utrobique incli- 
lutio ( inclinationcm cnim curvarum mctiuntur tangcntcs qux in utraque figuri 
xqualcs fcmpcr , ut probavimus , conficiunt angulos ) ergocucvx AMIHF,3 TZ 
98, non foliim funtintcr lcxqualcs, Icd etiamfimilcs- Undi fi inteiligantr alteraal- 
ccri fupcrponi , congruent omnmo , idebque non (biiim axes fed applicatas xqualcs 
aut caldcm potius habcbunt. Qiipd fccundo loco fiut dcmouftrandum. 

PROPOSITIO II. 

Stnt dux in (ecundi figuri parabolx cjufdcm naturz A O D , X 1 G , quarumaxcs 
(int A C , X F , fcmibafcs D C , G F , & fit vcrbi gratia ut cubus D C ad cubum ^''^^* 
applicatx B O , ita quadratum C A ad quadrarum B A : & fimiliter ut cubus G F ad 
cubum applicatx I Y , ita quadratumF X ad quadratmn I X. ( Liccc cnim propofitio 
fit gcncralis a parabold nollri non dilccdimus ) fit autcm ut axis uniusad fcmiba- 
lcm , itactiam axis altetius ad femibaicm ncmpe utaxis C A ad lcmibafcm D C , ita 
axis XFad fcmibalcm G F. Aioduashafccparabolas cflc interfc in ratione axium> 
vcl fcmibaiium , hoc cft curvam AO D efle ad curvam X I G ut cft axis A C ad axcm 
X F , vcl ut fcmibafis CDad (cmibafirm G F. Hx quippe dux rationcs cx fuppofi- j 
tionc func eanlcm. Demonflratio efl in promptu. Sccctur enim utcrque axis in quot- 
libct parres xqualcs , duas untum ad vitandam confufionem & prohxitatem aflumc- 
mus. Sccctur ergo bi£iriam axis A C , in B , & axis F X in Y , & dudis applicatis B Oj 
Y I ducantur ad punda D, O, tangcntes DN, OM quarum prior occurrat apphcatx BO 
in pundoE, pofterior vero tcStx A V apphcatis parallclx in pundo V. Itcm in altcra 
figma ducantur ad pun^^a G, I, rangcntcs G K, 1 S, occurrcntcs apphcatx Y 1 & ipfi pa- 
ralldx X R in punftis H , R : cx fuppofitionc cft ut D C ad C A , ita G F ad F X. Scd cx 
nacura iftius parabolcs rciia C A dt ad C N abfciflam pcr tangcntcm ut 2. ad j. Itcm rc- 
Aa F X eft ctiam ad rc£tam F K per tangcntcm ablciflam ut 2. ad 3. Ergo cx xquo cft uc 
D C ad C N ita G Fad F K. Sunt ergo zquiangula triangula D N C, G K F. Ergo ut D N, 
adNC.itaGKad KF. ScducDNadNC, ita D EadCB, & ucGKadKF, ita 
G H ad F Y. Ergo ut D E ad C B, ita G H ad F f . Similiter probabitur eflc ut O V ad 
B A , ua I R ad X Y. Cum ctgo portioncs axium A B , B C cx una parte , & X Y , YF 
ex altera fint intcr lc xquales , crgo uc omncs tangmtium portioncs D £ , O V ad to- 
cum axcm A C,ica omncs tangcntium portioncs G H , I R ad totum axcm X F. Om- 
nes autcm portioncs tangcntiura D E , & OV & plures, fi opus lic ,bencficio ab- 
dudionis ad impoflibilc ut jam (xpius Sc indicatum & probatum cft dcfignant totam 
curvam D O A : Itcm omncs poruoncs tangcntium G H, I R & plurcs ctiam , li opus 
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fit» dcfignant toraro cunMtti G I X. Ergo utcurva D O A ad axem AC , ita curva G 
1 X ad axcm X F : Et vicifllm & convcrtcndo , crit axis A C ad axcm X E : livc bafis D 
C cx luppolitionc ad bafim G F , ut curva D O A ad curvam G I X. Quod crat dcmon- 
Hrandum. 

PROPOSITI O III. 

ESro inj. Figura curva AO cujusaxis AC , bafis C O, & ab ca intcUigatur formari 
^ alia curva cjufdcm & axis & vcrticis in qua applicata: lint fcmpcr in rationc appli- 

catarum prioris curvx , fit ncmpi ut bafis C O ,ad balim C V , ita applicata B P pno^ 
ris curvx , ad applicatam B R poftcrioris curvx , & ita applicata D E ad applica- 
tam D N & fic in infioitum. Si ad pun£bum quodlibct prioris curvx ut O duca- 
tur tangcns O H cum axc convcnicns in punfto H , & continuctur C O , doncc 
occurrat (ccundx curvx in V. Aio rcftam qux punda V & H conjungit tan- 
gcrc /ccundam curv.mi , & (cmpcr contingcrc ut tangcntcs corrclatx in utraquc 
curva ad idem pundum axi occurrant. Ducantur cnim applicatx B P R , D E N , 
occurrcntcs curvis in pundis P , R , E , N , 5c rcftis O H » V H produdis , ia 
punftis Q^, S, F, M. Si probavcrimus rcdlam B S lupra rcdam CV dudam fcmpcr ma- 
;orcm cflc rcfta B R :itcm rcdamDM infcrius dudam cfle cciam fcmpcr majorcm 
applicata D N , patcbit rcilani M V S H tangcrc fecundam curvam in punfto V. Ex 
conftru^lione ur C O ad C V, ita cft: applicata B P ad applicatam B R. Scd proptcr pa- 
rallclas C O V , B QJS qux (ccantur i tribus rcdis C H , O H , V H ad idcm pundum 
vcrgcntibus , crt ctiam ut C O ad C V itn rc£Va B Qjid rcdam B S , crgo ut rcda B P 
ad rcaam B R , ira cft rc^a E Qjul rcftam B S , & viciflTim ut rcaa B P ad rca.im B Q^ 
itacft rcfta B R ad rcftam B S. Cum autcm rcila O QJ4 rangat priorem curvam in 
punfto O , rcfta B Q^rit major rcfta B P , crgo ctiam rcda B S crit major rcfta B R. 
Quod primo loco fiiit probandum. Ncc diflimilis in applicata inferius fumpta crit dc- 
monftratio. Ex fuppofitionc cnim cft ut C O ad C V, ita D E ad D N , & proptcr pa- 
rallelas cft ctiam ut C O ad C V, ita D F ad D M , crgo ut D E ad D N ita cft D F ad 
D M j cft autcm D E minor D F , ergo & D N ip(a D M minor crit. Rcda itaquc 
M V S H in punfto V tangit fccundam curvam. 

Lmma ad id quod fequitur, ^ 

C I T in 4. figura , parabolc noftra G I A cujus axis A E,fcmibafis E F G tangens G H. 
^ Conftituatur ad eumdcm axcm A E alia parabolc ejufdem naturx F N A cujus femi- 
bafis EFfit potcftatcfubdupla prioris femibafis E G , & fcmpcr contingat applicitam 
quamvis , ut N O , applicatx O lad priorcm curvam cflc pariter potcftate fubduplam, 
Sit rcftum prioris G I A parabolcs larus rcfta A D , cujus noni pars fit C D , & rcli- 
qua ACbifccetur inB. Ducatur ad (ecundam parabolen tangcns ad pun£lum F rcda 
F H. qux in codem punfto H cum axc convcnict non folum cx vi propofitionis prxcc- 
dcntis , fcd quia cx natura iftarum parabolarum , in utraquc , rcfta E A cft ad rcdiam 
EH ut 1 adj. cx fupcriusdemonftratis. Aio quadratum F E cflc ad quadrarum EH 
ut cftdimidia rcftx AB ad rcftam E G. Jam cnim in propofirionc tcrtix diflcrtatio- 
nis demonftratura cft quadratum G E cflc ad quadratum £ H ut cft xcCt.\ A B ad rc- 
ft.im EG. Ergo fuitiptis antcccdentiumdimidiiscrit ut quadratum EFquod fuppo- 
fuimus cflc dimidium quadrati G E , ad quadratum E H, ita dimidia rcdx A B ad rc- 
ilam GE. Probabimus paritcr fi rcfta FE fit potcftatc fubtripla rcftx GE,"hoccft 
fi quadratum F E fit fubtriplum quadrati G E , cflc ut quadratum F E ad qua- 
dratum E H , ita tcrtiam partem rcda: A B ad rc£bm G E. Et fic dc fubquadruplo 
fubquintuplo & rciiquis in infinitum. Cum autem in rationc fubdupla proba- 
verimus cflc ut quadratum £ F ad quadratum £ H ica dimidiam A B ad rc£tam G E> 
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crgo componendo critut fumma quadratorum F E , E H , fivc ut unicum quadratum 
F H ad quadratum E H , itadimidia A B una cum G E , ad ipfam G E. 

Si vcro rc£la E F fit potcftatc lubrripla rcda: G E , crit ut quadratum F H ad quadra- 
tum E H , ita tcrtia pars A B una cum G E ad ip(am G E. 

Si rcda E F lit potcftate fubquadrupla tc£tx G E , crit ut quadratum F H ad qua- 
dratum E H, ita quarta pars A B unii cum E G ad ipliim E G , & fic in infinitum , & in 
quacumquc appbcata idem contmgct. 

PROPOSITIO IV. 

HI S pracmilVis thcorcma gcncralc haud difficultcr dctcgimus. 
Sit in figura j. parabolc nollra A C cujus axis A B , fcmibafis 6 C , & ab ca Flgnr* 
formcntur alix in infinirum curvac A D , A E , A F quarum ca fit propnctas ut dudta 
qualibct applicata B C D£ F, rcftaBD (it fcmpcr ajqualis priori curvx CA, rc^ta 
B £ zqualis fccundx curvx A D , rc£ta B F xquaiis ccrtix curvx A E , idquc lcmpcc 
in omnibus ad iilas curvas applicatis concingat. Aio omncs illas & fingulas in intini- 
tum curvas A D , A E , AF &c. clfc fcmpcr datis Imcis rcdis xqualcs , pcrinde ac 
curvas quas in dificrtatione , diverfa & difrimili cx pane balis mcthodo conilruxi- 
mus. 

Thcorcma gcneralcita fc habct. Exponatur firparatim cadcm parabolc o 3 m zqua- 
lis omnino &c limilis ipfi A C , cujus idco axis M N xqualis cfi: axi A B , & fcmibafis 
O N, fcmibafi B C. Scparatinvcnim ad vitandam conftifionem figuram condrucndam 
duximus. Fiat rcila N P rcdx N M potcftatc dupU . rc£b N Q^juldcm N M potcftatc ^'y* 
tripla , rcda N R cjufdem N M poteftatc quadrupla , & fic in mfinitum. Mancntc au- 
tcm cadcm fcmibaii O N , conftruatur parabolc per vcrticcs P , R cjuldcm cum 
parabola O 5 M vel A C naturx , & fint illx O 4 P, O 5 Q^O 6 R &c. Aio parabolam 
O 4 P curvx A D clTo xqualcm > parabolam vcro O 5 Qj:urvx A E cifc xqualcm ,dcni- 
que parabolam O 6 R curvx A F cftc xqualcm, & lic in mfinitum. Cum in noftris pa- 
rabolis O 4 P , O 5 Q^, O 6 R du^la applicata 23456, fit fcmpcr cx natura didtarum 
parabolarum ut cubusrcclx O N ad cubum rc£lx 4 2 ita quadrarum tcAx five axis N P 
ad quadratum P 2 ; item ut cubus O N ad cubilm 5 2 ita quadratum N Q^ad quadra- 
tum Q3 .• dcniquc ut cubus O N ad cubum 6 2 ita quadratum N R ad qu.idratum R 2. 
Patct cx prxdcmonftratis in diflertationc , fingulas cx iftis parabolis ,rcclis datis xqua- 
Ics eifccrgo poft dcmonftrationcm thcorcmatis nortri gcncraUs conrtabit fingulas quo- 
que cx curvis A D , A E , A F rc£kis datis xqualcs circ. 

Dcmonrtratio autem thcorcmatis gcneralis hxc crt. Sitrcftum parabolcs irtius ta- 
tus recla A S , ^ qna fi dcmas nonam partcm S Y , rcliquam bifcca in pundo V & ad 
pundta C , D , E ducantur rangcntes ad novas curvas C I , D H , E G qux occurranc 
axi in pundis I , H , G. Ex dcmonrtratis in tcrtia diflcrtationis propofitione quadra- 
tum B C crt ad quadratum BI ut refta A V ad rcdam B C. Et componcndo quadratum 
C I cft ad quadratum B I ut rcdla A V uni cum B C ad B C. Scd cx propofitionc lcxta 
Dirtcrtationis , ut cft quadratum tangentis C I ad quadratum B I , ica quadratum rc- 
£tx B D fc habet ad quadratum vcGtx B H , quam abfcindit tangcns D H : Ergo ut qua- 
dratum B D ad quadratum B H , ita tc&sl A V una cum B C ad B C : Et componcndo 
ut quadratum tangcntis DH ad quadratum B H , ita rcAa A V un^ cum B C bis 
fumpta ad iplam B C. Scd uc quadratum tangcntis D H , ad quadratum H B , ita cx 
cadcm dificrtationis propofitione qqadratum B E cft ad quadratum rcdx B G a tan- 

Sitc E G ablciflx : crgo ut quadratum rcdx fi E ad quadratum rc&x B G , ita cft rc- 
A V un4 cumB C bis fumpta, ad iplam B C. Similiccr probabitur fi ducatur ad 
curvam E A applicataZT K, lccans curvam AC inT , & intclligatur ad pundum K 
duci, tangcns ad cutvam AK £, cflc paritcr ut quadratum KZ ad quadratum rcdx, quam 
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tangcns per punftum K du£b abaxc abrcindit , ita rcctam A V uni cum Z T bis fump- 
ta ad iplam Z T. Et lic fcmpcr contingct. 

Exponatur icparatim ad vkandam confiifioncm cadcm curva A K E , quac fit in fi- 
gura (cparata b ♦ a. Bafis a a fit itaquc iqualis bafi E B , tangens A r tangcnti E G, 
axis A B axi B A > abfcifla pcr tangcntcm ab axc a r , ablciirae B G > appHcata n ap- 
plicatjc Z K. A B hac curva a ♦ b tbrmctur alia ipfa minor e n b , ca conditionc ut 
applicatjE novx iftius curva: fint (cmpcr fubdupbc potcftatc applicatarum prioris, vcrbi 
gratia rcfta ^ t> fit lubdupb potcftatc rcdx a a , itcm applicata n n fit fubdupla potcfta- 
tc rcdac N ♦ ; & fic dc rcliquis. Ducantur in hac nova curva.tangcntcs ad punda e, n 
rc€tx e r , n 7. Ex prxccdcntc tcrtia propolitionc patct tangcntcs e r, A r , ad idcm 
punttum r cum axc concurrcrc. Itcm tangcntcs adpunda n duftasad idcmctiam 
pundum, vcrbi gratia , 7 cum axc concurrcrc , cum appUcatz utriufquc figurx fint 
in cadcm fcmpcr inrcr fc rationc. 

Exponarur adhuc fcparatim parabolc cjufdem cum parabolis O M , O P &c. natu- 
rx, cujus axi 9 g fit xqualis axi M N ,fivc AB five b a ; fcmibafis autcm S X fit fubdupla 
potcftatc lcmibafcos N O, livcB C. Et fit illa X »19,3 qua formetur alia 9 12 * , cu« 
jus idcm fit axis 9 8 , applicata vero 8 fit xqualis curvx X n 9 : itcm applicat.i 10 
II iz fit xqualis curvx 11 9 ; & fic de rcUquis. 

Probandum primo curvas © n b & 'i' 12 9 , cfTc cafdcm , hoc eft omnino xqua- 
lcs , & fimilcs. Qiipd fic dcmonftrabitur. Probavimus quadratum B E cflc ad quadra- 
lum B G , fivc quadr.itum a a ad quadratum aF, ut rcdam A V una cum C B bis 
fumpra ad rcdam C B ; Ergo fumptis antccedcntium dimidiis , cum pofucrimus rc- 
£lam©A cflc poteftate fubduplam rc^lx.^A, quadratum vcStx ©a crit dimidium 
quadrati aa, idcoquc uc quadr.uum © a ad quadratum a r, ita dimidia A V uni 
cum C B crit ad ipfam C B. Siroihter probabimus in alia qualibet appHcata ut n n, 
cflc quadratum ns .id quadratum n 7 ut dimidiam AV una cum ZT ad ipfam 
Z T > Cic lic dc reliquis. Difquircndum jam an eadem proprictas curvx 12 9 con^ 
vcniat : quod ita fict. In curva X 11 9 cujus fcmibafis X 8 cft potcftatc fubdupla fcmi- 
bafis B C , & axis 8 9 xqualis axi A B , cx lcmmate fupcriori dudis tangcntibus ad 
punfta X , 1' rcftis X P, *s quadratum X 8 cft adquadratum 8 P ut dimidiarcdx 
A V ad rctflam C B ( rcfta cnim X8 eft potcftatc fubdupla rcdx C B^ Ergocom- 
poncndo quadrarum Xp cft adquadratum 8 p, ut dimidia A V uni cum C B ad 
ipfam C B. Simihtcr fi intclligatur rcda 9 10 xqualis rcdx A Z , hoc cft (i punfta 10 
& Z xqualitcr i vcrtice diftcnt , quadratum tangcntis ad puniaum 11 duftx crit ad 
quadratum ablciflx ab axc , ut dimidia A V una cum rc£bi Z T ad ipiam Z T. Scd ut 
quadratum Xp adquadratum 8P, ita cx propofitionc fcxta diflertationiscft quadra- 
tum apphcatx * S quadratum k tangcntc ab^iflx 8 & fimiht(;r ut quadratum 
tangcntis ad pundum 1 1 duftx ad qiudratum abciflx ab axc , ita quadratumapphca- 
tx 12 10 ad quadratum ablciflx ab axc pcr tangcntcm ad pundum la duftam : Ergo 
ut quadratum "^^i adquadratum 8 s, itadimidia A V unicum B C ad B C. Scdin 
aha figura probavimus quadratum apphcatx © a eflc ad quadratum abfciflx i tangcn. 
tc AF , ut cft dimidia A V una cum B C ad CB : Ergo in duabus curvis 12 9, 
©ns crit ut 'i' 8 ad ablciflam 8 2, ita apphcata ©a adablcifl^m af. Et in omnibus 
ahis pundis idem fcmper continget , & codcm modo probabimus , ncmpe apphca- 
t.im , vcrbigrati^ , 1012. cfie ad ablciflam ^ tangcntc ad punftum 12 dudta , ut cft n n 
ad N 7 . & (ic dc rehquis. Pcr primam itaque propolitioncm hujus appcndicis cum 
curvx 9 12 ^ , © n B, habcant cumdcm axcm &.apphcatx fint ad abfciflasab axc per 
tangcntcs, utrobiquc in cadcm correlatarum rationc , illx curvx crunt intcr fc xqu^ 
les , & iplac ctiam iplarum fcmibafts , & omncs fimilitcr apphcatx k vcrticc xquijR 
ftantcs. Ex conftrudionc autem fcmibafis i' 8 cft xquahscurvxX 11 9: Ergocurva 
X II 9 cft xqualis rcclx © a. Re^ita auton © ^ eft potcftatc fubdupla redx a a cx con- 
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ftrudionc : Ergo airva p.irabolica X 119 cft: potcftarc fubduph rc£lx X >^ : rcfta autcm 
J A cft xqualis rcdx B E> & rcda B E lupporita ci\ in con(trudionccurvarum h primaria 
AC dcrivatarum xqualis ciVc curva: AD: Ergo parabola X ji 9 ci\ lubdupla potc- 
ftatc curvac A D. Scdcadcm curva X 11 9 cft fubdupla potcftatc parabolx O4 P ; ba- 
fis cnim X 8 cft fafta poteftatc lubdupia bafcos B C fivc N O, & limilitcr axis 8 9 five 
A B , fivc N M cft potcftatc lubduplusaxis N P : Cum crgo parabolz O 4 P , X n 9 
Cnr cjuldcm naturac, & tamaxis quam balis parabolx X n 9 (inr poteftatc fubdupLt 
axis & bafis parabolae O 4 P : Ergo & ipfa paraboia X 11 9 cx propofitionc fccunda 
bu;u5 .'H^pcndicis ctit fubdupla parabolx O 4 P. Cum crgo ut jam probavimus ca- 
dcm parabola X 11 9 fit lubdupia tam parabolz O 4 P , quam curvx A D i curva A D, 
& ipla parabola O 4P crunt intcr fc iqualcs; quod crat dcmonftrandum. Ncc dil- 
fimili ad probandum curvam A E xqualcm clVc parabolz O 5 urcndum artificio. 

Cum cnim quadratum B E cflc ad quadr^tum B G ut crt rcda A V uni cum B C 
bis fumpta ad ipfam B C , probatum fucrit > crgo componcndo & ultcrius progrc- 
dicndo crit quadratum tangcntis £ G ad quadratum zcCtx B G , ut rcda A V ixnk cum 
B C tcr (umpta ad ipfam B C. Eft autcm cx prxdcmonftratis in fcxta propofitionc 
diflcrtationis ut quadratum E G ad quadratum B G , ita quadratum C F , ad quadra- 
tum abfciflx ab axc pcr tangcntcm ad puni^lum F dudam : Ergo quadratum B F cnt ad 
quadratum illius ablciflz ut cft rcdta A V uni cum B C tcr ad B C. In rcliquis imita- 
bimur omnino & fcqucmur vcftigia dcmonftrationis prxccdcntis, nifi quod infigu- 
ra fcparata poftquim aa fucritfada arqualis ipfi , BF, rc£la a •> fict fubtripla po- 
tcftatc ipfius B F vcl A A ; curva a m curva: F A fict xqualis > curva 9» /3 cjus crit na- 
turx ut omncs applicatx fcquantur rationcm bafmm a a 6 A In alia autcm figura fc- 
parata in qua curvx 9 n X & 9 li "♦" > rcda 9 8 crit xqualis ut fupci , rc£lx N M , vcl 
A B , vcl B A , bafis vcro 8 X fict fubtripla po#ftatc bafis O N vcl C B . Et fict 
X ir 9 parabola cjuldcra cum parabolis CTA , vcl O 3 M narurx k qua cum 
fbrmabitur curva 12 9 cujus applicatx 8 , 10 12 fint , ut fupra , xqu.ilcs cur- 
vis X 9 , II Probabimus , ut fupra, curvam /3x9, & curvam 9 u X cflc in- 
tcr fc xqualcs, & fimilcs, hoc cft cafdcm. Undc concluditur bafcs e a, & ■♦■ 8 cflc 
xqualcs , idcoquc bafcm f 8 fivc curvam 9 n X cflc poteftatc fubtriplam rc€tx , 
fivc BF,fivc curvxAE. Eft autcm ctiam cx prxdcmonftratis parabola X n 9 fubtri- 
pla. potcftatc parabolx O 5 Qj Ergo curva AE 6c parabola O 5 Qcrunt intcr (c xqua- 
lcs. Eodcm ratiocinio in ultcrioribus cafibus utcmut , & gcncralcm noftri thcorc- 
matis vcritatcm evinccmus. • 

Qui autcm fupcriorcm diflcrtationcm & hanc ad ipfam appcndiccm accuratius lc- 
gcrint, prxcipua mcthodi noftrx fundamcnta ftatim agnofccnt , & cxcis dcduci &- 
cillimam curvarum dimcnfioilcm dcptchcndcnt. 
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DESOLUTIONE PROBLEMA- 

rum Geometricorurri percurvasfimplicifsimas, 
& unicuique problematum generiproprie con- 
venientes. 

DISSERTATIO TRIPERTITA. 



j T conftct Cantfium in Gcomctricis ctiam homincm cflc , quod 
paradoxum merito forfan quis dixcrit , vidcant lubtiliorcs Cartc- 
fiani an mcndum contincat lincarum curvarum in ccrtas claflcs aut 
jgradus Cartcfiana diftributio , & an probabilior &commodior fc- 
cundum vcras analyfcos Gcomctric* lcgcs dcbcat aflignari. Qupd 
i finc difpcndio £unz tanti & tam cclcbris viri cxccuturos nos ccnfc- 
mus , cnm Cartcfii & Cartcfianorum omnium interfit vcritatcm 
cujus fautorcs fe non immcrito jaftant accrrimos , licct ipforum pUcitis aliquantis- 
pcr advcrfctur , omnibus aut ( fi gcncralc hoc nmiis ) Gcomctris laltcm 6c Anaiyihs 
ficri manifcftam. » 

Problcmatum Gcomctricorum in ccrtas clafles diftributio , non foliim vctcribus, 
fcd Sc rcccntioribus ncccflaria vifa cft Analyftis. Proponatur vidclicct A h- D xqua- 
riB, aut A quadratum -+ B in A arquari Z plano. Hx dua: xquationcs quarum prior 
radiccm aut latus ignotum fuis tcrminis non cxccdit , pofterior autem latcris ignoti 
fccundam potcftatcm fivc quadratum continet , primum & fimplicius problematum 
gcnus conftituunt. Ea vcro funt problemata qux plana Gcometris dici confucverunr. 
Sccundum problcmatum genus illud cft in quo quantitas ignota ad tertiam vcl ad 
quartam potcftatcm , hoc cft ad cubum vcl ad quadratoquadratum pertingit. Ratio 
autcm cur dux potcftatcs proximx Uc^t divcrfi gradus fint , unum tamcn tantum 
conftituant problcmatum gcnus , hxc cft , quod xquationcs qiudraticje rcducuntur 
ad (impliccs aut latcralcs facili , qux & vcteribus & novis cognita crt , mcthodo, 
ideoque pcr rcgulam & circinum nullo ncgotio rcfolvuntur. yEquationcs autcni 
quarti gradus fivc quadratoquadraticx rcducuntur ad xquationcs tcrtij jrmdus fivc 
cubicas bcncficio novx, quam Vieta & Cartcfius prodidcrunt, mcthodi. Huic cnim 
operi Victa fubtilcm illam & iibi pcculiarem clima^kicam paraplcrofin dcftinavit ,ut 
apud cum vijjcrc eft cap. 6. iibclli dc cmcndationc xquationum , ncc abfimili in 
pari ciiu ufus cft artificicjCartcfius ,Iicct aliis vcrbis illud enuncict. 

Similiter quoquc cubocubicam xquarioncm ad quadratocubicam fivc xquatio- 
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Bcm fcxti gcadus ad zquationcm quinti dcprimct , lic^t aliquanto difficilius, Vic- 
txus aut Caricnanus Analyfta. Ex co autcm quod in pracdiftis cafibus , in qui- 
bus una rantum ignora quantitas invcnitur xquationcs graduum parium ad £qua'> 
tioncs graduum imparium proximc minorum dcpcimufitur, idcm omnino contin- 
gcrc in xquationibus in quibus duac ignota; quantitatcs rcpcriuntur contidcntcr pro- 
nunciavit Cartclius pagind 323. Gcomctrix lingu^ Gallica ab iplb conlcriptz. Hu- 
;uIhiodi vcro Tunt arquationcs omncs lincarum curvarum conlliturivi , in his cnim 
non iblum pridicla rcduftio vcl dcprcfljo non lucccdct , ut Cartclius atiirmabat , Icd 
cam omnino impoflibilcm Anaiyfta; cxpcricntur. Proponatur v. g. zquatio parabo* 
lcs quadratoquadraticx conflitutiva in qua A quadratoquadratum zquatur Z (o- 
lido in £ , qua rationc zquatio hxc quani gradus dcprunctur ad tcrtmm ? quo utcn- 
tur rcmcdio chmafticx paraplcrofcos artificcs.«* 

Quantitatibus autcm ignotis charadcrcs vocaUum juxta Vlctam aflignamus, hxc 
cnim lcvia & prorlus arbitraria cur inmiutarit Cartcfius non vidco. 

Ucautcm patcat difquifitioncm hanc autanimadvcrfioncm non cflcotiolam& inu- 
rilcm , %ppctit mcthodus univcrialis qu4 problcmata quxcumquc ad ccrcuai cur- 
varum gradum rcducimus. 

Proponatur namquc problcma in quo quantitas ignota ad tcrtiam vcl dd quar- 
tam potcftatcm alccndat , illud pcr fcftioncs conicas qux funt fccundi gradus cxpc* 
dicmus;(cd fi xquatio ad quinram vcl ad fextam poteftatcm afccnd.it , tunc folutios 
ncm pcr curvas tcrtij gradus polTumus cxhibcrc : fi xquatio ad lcptimam vcl ad 
odavam potcftatcni afccndat , folutioncm pcr curvas quarti gradus cxliibcbimus , & 
fic uniformi in infinitum mcthodo. Undc cvidcns fit non hic dc nominc tan- 
tum , fcd dc rc agitari quxftioncm. Proponatur in cxcmplum A cubocubus B 
planofoiidum in A xqiuri Z (blido Iblido. Aut , fi vciis , A quadratocubus -1- B 
planoplanum in A xquari Z plano folido , in utroquc hoc cafu problcma Iblvc- 
mus pcr curvas tcrtij gradus 1'cu cubicas , quod & fccit Cartcfius. Scd fi propona- 
cur A quadratocubocubus B planoplanolblidum in A xquari Z planofolido Ib- 
lido. Aut A quadratoquadratocubus -+ B IbUdofoIido in Axquari Z plano plano- 
Iblido , tunc problcma Jblvcmus pcr curvas quarti gradus fcu quadratoquadraticas 
quod ncc fccii ncc ficri poflb cxiftimavit Cartcfius , cum in hoc cafii ad curv.is quinti 
vcl lcxti gcidus ncccflario rccurrcndum crcdidcrit.Puriorcm ccrtc Gcomctriam ofFcn- 
dit qui ad foiutioncm cujufvis problematis curvas compofitas nimis& graduum cl.itio- 
rum aflumit, omiflis propriis & fimplicioribus, cum jam fxpc & i Pappo, & k rcccntio- 
ribus dctcrminatum fit non lcvc in Gcomctria pcccatum cflc quando problema ex im- 
proprio Iblvirur gcncrc.Qu.od nc acCidat, corrigcnduscftCartclius & iingula problcmata 
iuis hoccft propriis & naturalibus fcdibus rcftitucndarlcd & pag.322.idcm Cartcfius dilcr- 

aflcrit curvas cx intcrfcftionc rcgulx & altcrius aut rcilx aut curvx oriundas cfli lcm- 
pcrclatioris gradus aut gcneris, qu4m cft rcftaaut curva in figura pag. 321. cx qua dc- 
rivantur. Intclligatur , fi placct in locum ipfius reftx C NK in dida figura pag. 
321. fubftitui parabolam cubicam cujus vcrtcx fit pundum K & axis indcfinitus 
KLBA & cxtera conftruantur ad mcntcm Cartefii. Patcc zquationcm didte pa- 
rabolx cubicx conftitutivam cflc fcqucntcm A cub. cx una partc , & B quad. in 
E cx altcra. cxpcricrc autcm ftatim curvam E C cx hujufmodi pofitionc provcnicn- 
tcm ad xquationcm tantiim quadratoquadraticam afccndcrc , crgo curva quadra- 
toquadratica eft clatioris gradus aut gcncris , qudm curva cubica fccundum prx- 
didam Cartcfij dcfinitioncm , cum tamen contrarium pag. 323. cxpreflc idcm Car- 
tdius dcfinicrit , curvam ncmpc quadi^atoquadraticam & curvam cubicam cflc 
unius & ejufdcm gradus aut gcneris. Mcthodum autcm noftram qua omnia in in- 
finitum ptoblemata , ca ncmpc quprum xquationcs tcrtiam & quartam potcftateni 



112 Varia Opera 

continent ,ad focundum curvarum gradum : qux quintam & Tcxtam potcftatem , ad 
ccrtium : qua; rcptimam & odavam , ad quarrum rcducimus , £c co in iniinitum 
ordinc cxhibcrc non ditFcrcmus quoticfcumquc id volucrint quibus piaculum vi- 
dctur crrorcs quolcumquc vcl ctiam Cartclianos in pnjudicmm vcritatis diffi- 
mularc. 

Ncc movcat problemau qu« ad fccundam potcftatcm alccndunt & quae c;uf- 
dcm cum problcmatis primi gradus lint fpccici & plana dicuntuc , circulis hoc eft 
curvis fccundi gradus indigcrc ; luum coim & proprium , huic objcftioni refpon- 
ium non decric cum mcthodura noftram gencralcm omnia omnino problcmata pcr 
curvas convcnicntcs ablblvenccm pco^Tcmus. 

DISSERTATIONIS 
T A%S 1 1. 

UT datx publicc fidci (atisfiat , mcthodum gcneralcm ad (blvenda ^fccumque 
prDblcmata pcr curvas proprias & convcnicntcs cxhibcmus. Prardictum cft jam 
in prima dulcrtationis p.irtc problcmataduorum graduumintcr fc proximorum 5' verbi 
gratia& 4'.5'. &6' 7'.(Sc8'.9'.&io'. &c. unicum tantum curvarum gradum refpicerc, 
problaiiata ncmpc qua; ad tertiam vel quactam potcftatem alccndunt , Ibivi pcr curvas 
i'. ^adus : ca vcro quae adquintam vcl ad fcxtam potcftatcm afccndunt folvi pcrcurvas 
3'. gradus &c. in infiniturp, 

Modus autcm opcraiKti taUs cft. Data quaevis aquatio in qua unica tantumrcpcritur ig- 
notaquantitas reducatur i^iadgtadum clatiorcm iivc parcm : dcinde ab adfedionc fub la- 
tcrc omnino liberctur, quopcrailo rcniancbit a^quatio intcr quantitatcm cognitam vcl 
homogcncum datum cx una parte , & aliquod horaogcncum incognitum cujus iingula 
mcmbra 4 quadrato latcris yicogniti adficicntur cx una partc , cx altera homogcncum 
iftud incognitum a:quctur quadrato cujus latus eflingendum co aniticio ut in a-qua- 
tionc ipdusquadraticucQ homogcneo incognito clatiorcs quantum ficri potcrit latcris 
ignoti gradus evancfcrat. Cavciuium ctiam ut finguJa latetis quadratici fic cffingcndi 
homogcnca a radicc vcl latcrc ignoto adficiantur, &ultimum tandcra ex illis i iccund^ 
ctiam radicc incognita adficiatur. Orientur tandem bcncficio divifionis limplicis cx una 
partc, & extraftionis latcris quadrati cx altcra', duac zquationcs linearum curvarum pro- 
blemati dato convcnicntium conftitutivx , & earum inteclcdio fblutionem problcma- 
tis exhibcbit ca qua dudum ufi fumus iii folutionc problematum per locos methodo. 

Excmplum proponatur , fi placet, A cub. cub. -+ Bin Aqu. cub. -+ Z. plan.inA 
quad.quad. D Iblid. in A cub. -+ M. plaii. plan. in A quad. xquariN. fol. io\. pro- 
blcmata quippc omnia quar ad quintam vel ad fcxtam potcftatem afccndunt ad hanc for- 
mam rcduci poflunt. Nihil enim hoc aiiud cft qu^ vcl quintam poteftatem ad (cxtam 
cvchcrc vcl cam dcinde ab uJtima adtc^onc fub A vcl latece iibcrarc , quac oixmia & Vic- 
ta& Cartefius abundedocuerunt. 

Effingatur itaquc qu.KJratum 3 latere A cub. -t- B in A in E & acqueturpriori primum 
ilhusxquationispartt.FictitaqucAcub.cub. -+ B in Aqu.qu. in E bis-+ Bqu, in Aqu. 
in E qu. xquak A cub. cub. h- B in A qu. cub. -+ Z pl. in A qu. qu. -+ D Ibl. in A cub. -+ 
M pJ. pl. in A qu. & dclcto utrinquc A cub. cub. & rcliquis pcr A qu. divitis quod cx cau- 
tione adjc£ta mcthodo fcmpcc Ubcrum ett , rcmanebit xquatio inter Bin A cub. -+ Zi 
plmumin Aqu. H- Dibl. in A -+ M pl. pl. cx una partc , & B in Aqu.inEbis -+ B qu. 
inE qu. cxaJtcra. Hxc autcm xquatio , ut patet > datcurvam 3'. gradus. 

Quia autcm ut conftituatuc duplicata xqualitas & commode ad folutioncm problc- 
matisdcvcniatur, xquandum ctiameft quadratumi latcre A cub. -+ B in A inEpofte- 

riori 
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riori prioris zqaationis p.irri,hoc eft N fol. fol.crgo pcr cxtr.idlipncm lircris qu.idrnti, ia- 
tus quadratum Nfol.fol.quod tacilc datur & dicatur,(i placct N fol.xquabiturA cub. -+B 
in A in E,quod eft latus quadrati prioris xquationis primuni data: parti xqualis.Habcmus 
igitur hanc lccundam xquationcm intcr ibl. N & A cub. ^ B in A in E qux dabit paritcr 
curvam tcrtii gradus. Quis dcindc non vider intcrlcdioncm duarum curvarum jam invcn-' 
tarumdarc valorcmiplius A , hoccft problcmaris propofiti (blutioncm? 

Si problcma ad (cptimam vcl ad oflavam potcftatcm alccndat ftatuctur primo fub for- 
ma o^avx poteftatis, dcindc ab adfctlionc lublatcrc omnino libcrabitur hoc pa<!lo. Eftd 
itaquc poft lcgitimamexjam prxlcripta mcthodo redu£tioncm, A qu.cub.cub. -f B in 
A qu. qu. cub. -+ D pl. in A cub. cub. -+ N (bi. in A qu. cub. -t- M pl. pl. in A qu. qu. 

G pl. fo\. in A cub. -f R Col. fol. in A qu. xqualc Z pl . fol. Ibl. 

Eftingctur litus quadrati cuilibct iftius xqu.itionis parti xquandi h latcrc A qu. qu. -f 

B" — in A cub. D pl.in A in E: 
1 

Sccundum autem hujus latcrisquadratici homogcncum co arrificio cffinxinius utdux 
datiorcs latcris vcl radicis A potcftatcs in xquationc omninocvancfcint , quod perfacilc 
cft, QiKidratum igitur illius latcris (i xqucs priori xquationis propontxparti,dcIctis com- 
munibus «5c reliquis pct A qu. divins,orictur xquatio curvx 4' .gradus conftitutiva ex una 
partc. 

Dcindc poft cxtra^tioncm lateris quadrati cx altcra xquationis primum propofitx 

partc latus Z pl. fol. fol. quod P pl.pl. diccrclicct,xquabitur A qu. qu. -f B J_ in A 

cub. D pl. in A in E, hxc vcro xquatiodabit ctiam aliam 4'. gradus curvam,& harum 
duarum curvarum interfc(flio dabir vaJorcm A,hoc cft problcmatis propofiri folutioncm. 

Notandum porro in problcmatibus qux ad nonam aut dccimam poteftatcm afccndunt, 
ita cftingcndum latus quadrati ut in eo fint quatuor ad riiinus homogcna quorum bc- 
ngficio ev.incfcant trcs clatiorcs larcris ignoti gradus. In problematibus autem qux ad 
undccimam aut duodecimam poteftatcm afccndunt iatus effingcndi quadrati con- 
ftarc dcbcrc quinque ad minus homogeneis , ita formandis ur eorum bcneficio 
quatuor elatiorcs bteris ignoti gradus evancfcant. Perpctul autcm & fecillimd mc- 
tho(.io , hxc lateris quadrati effingcndi forma pcr folam & fimpliccm divifioncm vcl 
applicationcm ut vcrbis gcometricis & in rc purc gcometricl utamur cxpediri Analy- 
ftx experiendo dcprchcndcnt, & charaAcrum -+ & — variatio nullum mcthodo prxjudi- 
cium cftallatura. 

Cum autcm problcmata qua: ad lccundam potcftatem afccndunt per extra^lioncm la- 
teris quadrati reducanrur pura , ur notum cft, per lincas primi gradus.hoc eft reftas, cxpe- 
dicntur, & vana cvadct quamin priorc diflfcrtationis iftius partc mctueramus objcftio 
curri extradlioncm radicis quadratx tanquam notam & obviam in quolibct problematum 
gcncrc cx noftra mcthodo ufiirpandam ilippofiierimus. 

Non latebit igiturdcinccpsaccurata & fimpliciflima problemntum Get>mctricorum 
pcr locos proprios a cur\'isvarix,proutcxpcdit,(pccici oriundos, rcfolurio& conftrudio. 
Variare autcm curvas ialvo (cmpcr & rctcnto naturali problemaris gcncrc , libcrum crit 
Analyftis,&fcmpcr problcmata 8*. aut 7'. gr.idus pcr curvas 4'. problcmata 10*. aut 9'. 
pcrcurvas^', probIcmatai2'.& ii*.pcrcurv.is6'.&ficunifbrmi in infinitum mcthodo 
cxpcdicntur. Cum conrra perCartefium problcmata 8*. aut 7'. gradus cur\'is 5'. aut 6*. 
indigeant : problcmata io'. autp'. cur\is7'. auts'. problcmara jz'. .lut 11'. cumsp^.aur 
lo'. &fic in infinitum , quod quam longc 4 fimplicitatc & vcritatc gcometricl abfit, vi- 
dcant ipfi Cartcfiani, aut fi ita vifiim fuerit , contradicant. 

Veritatcm cnim tantum inquirimus , & fi in icriptis tanti viri alicubi dclitcfcat , cam 
libenti ftarim animo & amplc^^emur & agnofccmus. Tanta mc fan^ , ut vcrbis alicnis 
utar, hujus portentofiftimi ingenii inceftit admiratio , ut pluris taciam Cartefium crran- 
tcm quam multos ^Ttfih-mr. P 
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DlSSERTATlONIS 

T A 111. 

HJEc ad gcncrAlcni Doarinam forunc rufliciant,qui cnim problcmara Cartcfius pcr 
gradus curvarum clatiorcs dctcrmiiiat cxpcdicnila , ca nos gcncrali nietliodo ad 
curvarum gradumduplo minorcmfclicitcrdcprcHimus. Quod ita tamcn intcJligi dcbcrc 
pronunciamiis, ut id CUtcm auxxlium omncs omnino quxliioncs admittant. Majus quip- 
pc infinifi cafus (pccialcs non rcculant,)uvat itaquc ultcrius cxpatiari & .\nalylin Cartdia- 
nam non folum ad tcrminos duplo minorcs, lcd ad quadruplo , lcxcuplo,dccuplo, cca- 
tuplo &c. in infinitum aliquando minorcs dcprimcrc ut tanto magis crror Cartc- 
lianus dctcgatur& proprium ftatim .ib Analyli rcmcdium conlcquatur :potcllatcs au- 
tcm pcr numcros iplarum cxponcntcs dclignarc iu gradibusdatioribus , dcinccps com- 
uiCKiius crit. 

Proponatur invcnirc fcjc continuc proportionalcs intcr duas datas. Sint dui datz B fic 
D.prima invcnicndarum ponatur A.fictxquario intcr A'& B* D.Hacciquario fccundum 
Cartdium pcr curvas j' tantum aut6' gradus Iblvi potcft. Nos cam pcr cunas 4' gradus 
in fccunda huius diflcrtationis partc licutrcliquas etiam cjuiricm natura: gcncralitcr rc- 
Iblvimus. Scd nihil vctat quominus campcr cutvas j' gradus rdblvamus. yEqucntur 
quippc linguli arquationis tcrmini homogaico (cqucnti A* D,a:quabitur cx uua partc 
A ' & divilis omnibus pcr A* mancbit D arquatio inrcr E* D & A' qux dat,ut patct, cur- 
vam 3' i;radus. Exaltcra vcrbp.irtc A * £ * DaquabiturB 'D , &omnibuspcrD divilis 
& rcliquis fubquadraiicc dcprcflis , mancbir aquariointcr A ' £ & B ' qux dabit criam 
curvam j' gradus. Haruni autcm duarum curvarum interfcdio dabit valorcm A , hoc cft 
problematis propoliri pcr curvas 3' gradus Iblutioncm. 

Scd proponatur intcr duas datas invcnirc duodcdm mcdias proportionalcs continue , 
ffquatiocrit inter A ' ' & B " D , cam autcra Cartclius iblvi tantumpcr curvas 11'. aut 
u'. gradus Ibivi poflTc cxiftimavit.Nos gcncralitcr ut fimilcs qualvis cjuidcm gradus cam 
in lccunda hujus diflcrtatioms partc pcr curvas 7' gradusiblvi poflcdocuimus. Scd ultc- 
rius inquircnti occurrit ft.uim clcg.inspcr curvas 5' gradus folutio , imb & datur pct 
curvas 4' , ut infra vidcrc cft : iqucntur primum lingula hujus iquationis mcmbra ho- 
moj;cnco A ' E * D , cx una partc ncmpc A , &cx altcra B" D, in prima omnibus pcr 
A* divifis, ficta:quario intcr A* & E * D qux dat cur\'am 5'. gradus ut patct. In fccunda 
omnibus pcr D divilis & pcr quartam potcftatcm livc quadratoquadratum dcprcflls, rcraa- 
ncbit xquatio intcr A* E & B ' qux dat curvam j' gradus. Pcr du.is itaquccurvas qua- 
xnm una cft 5'. gradus, alrcra 3'. problcma propoHtum cxpcdimus. 

Scd idcm ctiam problema fadliiis, hoc cft , pcr curvas 4'. gradus conftrucrc poflumusi 
xqucntur lini^ula xquationis mcmbra A ' E ' D fiet illincpoft divilionem pcr A " A * 
xqualcE' D,qua:a:quatiodatcurvam4'.gradus,iftincvcrbomnibus pcr D divilis, & 
dcindc pcr tcrriam potcftatcm livc cubum dcprclfis fict xquatio intcr A' E & B* qua 
dabit criam curvam 4'. gradus. Problcma itaquc pcr duas^". gradus curv.is taciliimc 
conftruimus. 

Quihxccxcmplavidcrit,nonpoterit dubitarc quin invcntio trigdima mcdiarura 
coniinue proportionalium pcr curvas 7' ,imb & pcrcurvasb'. pollit cxpcdiri. yEquario 
ncmpc intcr A ' & B ' D communi tcrmino A '"^ E * D xquabitur, undc problcma pa 
curvas ^'.gradus cxpcdictur, autcommuni tcrmino A E ' D xquabitur.undc manabit 
folutio pcr curvas 6'. gradus.Sic invcntio 72 mcdi.irum folvctur pcr curvasp'. gradus,& 
patct cx prxmilfis poflc aflignari rationcm intcrgradum problcmatis& gradum curvarum 
illud Iblvcntis omni data ratione majorcm. Quod cum vidcrint Cartdi.uii , non dubito 
quin ncccflfitari & admonirioms & cmcndaiioniii noftrxfubfcribant.Advcrtcndum autcm 
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immutandam (xpc cflc ipfim arquationis formam ut commodam pcr partcs aliquotas di- 
vilioncm homogcnca iplarccipiant.quod fcmL-I inonuilfc futficict. Proponatur vidclicct 
invcntio dcccm mcdiarum & fit iquatio intcr A " & B D, ducatur quodlibct cx ho- 
mogcncis in rcclam datam verb. grat. Z,ut fitiquatio intcr A " Z & B D Z, ita cnim 
adnumcrum npervcnictur cujus opc facillima pcr partes aliquotas cvadct rcdudioaut 
dcprcfliOvTquctur vidclicctquodlibctcx homogcnciS|,A 'E * ilUnc orictur zquatio in- 
tcr A ' Z & E * qux dat curvam 4' gradus. Iftinc vcro bcncficio cxtradionis latc- 
ris quadratoquadratici iutcr A ' E & latus quadratoquadraticum homtfgcnci dati 
B D Z, quod , placct, /it N tblidum, quac zquatio dat curvam 3' gradus, atquc ita in- 
vcnicntur 10. mcdiat pcrduas curvasquarum altcracft 4'. altcra vcrgj'. gradus. Qupd 
pcr Icvcmillampriorisxquarionisimmutationcm ^ciUimc lumus cxccuti. Ncc moror 
infinita alia qiia: Analyftisars ipfi abundc fuppcditabit compendia; Hoc tantum adjungo 
caomniaquarlupcriusdiximus non folum locum habcrc cum porcftas ignota nullum 
aliud fub gradibus infcrioribus adfcdlum continet homogcneum, lcd ctiam lialiquacx 
homogeneis a gradibus potcftati proximioribus adficiantur utliA'* -h-NA'* -h-M 
A " -4- R A '"xquctur B '* D, folutio hujus quxftionis pcrindc facilis rcddcturcom- 
muni adfiimpto zquationis honiogcnco quo fiipra ufi fumus , ncmpc A ' E ^ D, ac fi in- 
vcnicndx 12 mcdix intcr duas datas proponercntur. Simili autcm in zquationibus ab al- 
tioribus gwdibus adfedis utemur artificio. 

Notandum tamen in zquationibus in quibus una tantum repcritur ignota quantitas cx 
una parte , exponcntcm potcftatis illius purx dcberc cffe numcrum primum ut ab co gra- 
du s illius problcmatis dcfignetur. Si enim cxponcns illc fit numcrus compofitus , proble- 
ma ad gradusnumcrorum qui eum mctiuntur ftatim dcvoIuctur.Quxrantur,excmpIi gta- 
tia, 8 mcdixcontinue proportionales intcr duas datas , fict xquatio intcr A ' & B * D, 
quo calli cum numerus 9. fit compofitus i numero j. bis mcnfuratus, infcrctur problcma 
cflc 3'. gradus , quodquidcra ita lc habet , fi eniqp intcr duas datas rcpcriantur dui njc- 
dix, & rurfus intcr primam & (ccundam , lccundam & tertiam, tcrtiam & quartam rcpc- 
riantur fimiliter dux medix ,ficnt8 mcdixinter duasprimumpropofitas lineas. Si qux- 
rantur 14. mcdix intcr duas datas , xquario qux cft intcr A ' ' & B ' * D indicabit problc- 
ma dcvolui ad alia duo problcmata quorum unumcftj' gradus , altcrum ^'.undcapparet 
f xponcntem purx poteftatis debcrc cfle numerum primum ut vcrc gradum problcmatis 
cxprimat & dcfignet, ^ 

Cum autcm numcros i binario quadraricc in (cdu£los& unitate auAos eflc fcmpcr nu- 
meros primos apud mc conftct & jam dudum Analyftis iilius theorematis vcritas fucrit 
• fignificata, ncmpc cflc primos 3. $. 17. 257. 65537. &c.in infinitum,nuIIo negotio indc dcri- 
vabitur methodus cujus bencficio problema conftrucmus cujus gradus ad gradum curva- 
rum ipfius folutioni infervientium rationem habcat data quavis majorcm. Propona- 
tur namqucinterduas datas invcnirc 256 mcdias continue proporrionaiq^ fict xquatio 
intcr A & B *" & finguU termini xquabuntutfcqucnri A E '* D , & mox qux- 
ftiopcrcurvas 17' gradus cxpedictur , fi quxrantur mcdix 65536 quxftiopcr curvas. 257 
gradus folvctur, & (ic in infinitum gradus majoris numcri dcprimetur ad gradum numeri 
proximcminoris. Interduos autcm proximos rationem in infinitum augeri quis non 
vidct } An crgo crraflc Cartefium ultcrius Cartefiani diflimuUbunt,cgo lanc tmpc*' ^ ^uid 
ftatucndum hac dc rc fit follicitus & tacitus cxpcfto. 
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POklSMATUM EUCLID^ORUM 

Renovata Do6trina, & fub forma Ifagoges 
recentioribus Geometris exhibita. 



INUMERAVIT Pappus initio libri fcpdmi libros vctcrum 
Gcomcrrarum ad wor dr^Kuituut pcrtincntcs : qui omncs cum 
tcmporisinjuria pcricrint, cxccptis unico datorum Euclidis libclJo 
&quatuor prioribus conicorum ApoUonii, claborandum Ncotc- 
ricis Gcometris majcimc fuit ut damnum opcrum, qux tcntavit 
I cdax abolcrc vctuftas , aliquantifpcr refarcircnt ; & primo quidcm 
fubtiliflimus illc , ncc unquam fatis laudatus Francifcus Vicra 
ApolJonii^fe'"»»*^?' Iibros unico, qucm ApoUonium GalJum infcrif fit , libcJIo fcli- 
citcr rcftituiticujus cxcmplo fead eamdcm provinciam Marmus Ghctaldus,& VViUc. 
brjardus Snellius accingcrc non dubitarunt, necdcfuit propolito cventus , libros cnim 
ApoIIonii dtvroiuu x-f*« «»»7»^« , Jufi^t^imt -nf^t & rtwrwr illorum bcncficio vix am- 
phus dcfidcramus. Scquebantur loci plani , loci folidi , & loci ad fupcrficicm. At huic 
quoque parti nonignoti nominis Geomctrac fuccurrerunt ; eorumquc opera manufcri- 
pta licet, & adhuc incdita latcre non potucrunt. Sed fupererat tandem intcntata , ac vc- 
lut dcfpcrata porifmatum Euclidxorum dodrina .Eam quamvis opus artificiofiflimum, 
ac pcrutilc ad rcfolutioncm obfcuriorum problcmatum Pappus aflcrat, nec fupcrioris 
ncc rcccntioris acvi Gcometrac veldc nomine cognoverunt , aut quid eflct folummodo 
funt fufpicati. Nobis tamcn in tantistcnebrisdudum carcuticntibus , & qu4 rationcin 
hac materii Gcomecrix opitularcmur claborantibus , tandcm fc dara vidcndam ob- 
tulit, & puri pcr noilcm in lucc refiilfit } ncc dcbuit inventi novantiqui fpecimcn poftc- 
ris invideri,poftquam cnim Sucvicum fydus omnibus difciplinis iliuxic, ft^uftra fcientia- 
rum arcana t ^quam myftcria quacdam abfcondamus, nihil quippc impcrvium pcrfpica- 
ciflimo incoraparabilis Rcginx ingenio , ncc fas cenfemus occultare doftrinam quam 
vel unico dumtaxat aut infpirantis , aut mandantis nutu, quandocunquc libuerit , detc- 
aam iri vix poflumus dubitarc. Ut autem clarius fc prodat totum porifmatum ncgo- 
tium , cclebriorcs quafdam propofitiones porifinaticas felegimus eafquc Gcomctris 
& confiderandas & cxaminandas confidcntcr cxhibcmus, ut mox quid fit Porifina & cui 
maxime infcrviac ufui innotcfcac. 
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Porifma primum. 

Videatur figura porifmatis i. 

SIiu duar rcdx ON, O C, qux angulum conftiruant in pun£lo O & fint ip(x pontio> 
nc datx , dentur & pun£ia A & B, i pun£lis B & A ducantur (cdx B £ , A F ipG 
OC parailclx & occurrcntcs rcclx N O produdx inpundis £ & F, jungatur tcCti A E, 
quxrcAx C O produ^ occurrat inD, jungatur itidcmrcda F B, qux cidcm rcftx 
C O occurrat in C & ad quodvis pundum rcdx O N ut V, verbi gratia, inflc&antur rc- 
€tx A V, B V, ita ut rcfta A V occurrat rcdx O C in pundo S rcfta autcm B V cidcm 
O C occurrat in pundoR, rcdangulum lub C R. in D S xqualc fcmpcr ciit ic^angulo 
lub C O in O D, icftroquc fpatio diato. 

Porifma fecundum. 

« 

Videatur figura forifmatis 2. 

EXponatur parabolc quxvis N A B , cujus diamctri quxlibet (int B E O , fuman- 
tur in curva duo quxvis pund^a A & N > ^ quibus inflcdantur ad aliud quod- 
vis curvx pundum , ut D , Rcftx A D N, qux in diametris punfta E, O , G, fig- 
ncnt,incadcm diamctro abfcindcntur fcmpcrdux tcCLx , qux camdcm fcrvabunc 
rationcmi crit ncmpc ut O Bad B£ , ita , ad GB , idque in infinitum. 

Porifma tertium. 

Videatur fgura porijmatis 3, 

ESto circulus cujus diamctcr rcAa A D , Cui parallcla utcunque ducatur N M i 
circuio in punftis ,N & M occurrcnsi & fint data punAa N & M, inftcdatur 
utcumquc rcfta N B M , qux fccct diamctrum in punftis O & V. Aio datam cffc 
rationcm rcdanguli fub AO in DV , ad rcdlangulum fub AV in D O > idco- 
quc fi inflc£tatur N C M fccans diamctrum in punftis R S , crit (cmpcr ut rcdlan- 
gulum fub A N in D V ad rcdangulum fub A V in D O , ita rc^hmgulum fub A R 
in D S , ad rcdangulum fub A S in D R , ncc difficilc dl propofitioncm ad ciliplcs, 
hypcrbolas & oppofitas (c^ioncs cxtcndcrc. 
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Porifma quartum. 

Videatur figura porifmatis 4- 

EXponatur Circulus ICH cujus diamctcr IDH data, ccntrum D,radiusad 
diamctrum notmalis C D , fumantur in diamctro produda punda B & A data , 
& llnt rcfta: A I , B H iqualcs, fiatutD I ad I A, ita D L ad L I, & fit rcda D R xqua- 
lis D L , dabuntur punfta R & L, jungatur rcfta C A cui xqualis ponatur A F ad 
diamctrum pcrpcndicularis , cidcmquc fiatBGzqualis & parallcla, inflcftatur quz- 
vis rcfta ad circulum a pundis F & G, ut F E G, qux diamctrum fccct in pundtis M & 
N, Aio fummam duorum quadratorum R M, L N zquari fcmpcr cidcm fpatio datoi 
iifdcm pofitis in fccundo cafu jungatur rcda C Ljcui iqualis ponaturl- P ad diamctrum 
pcrpcndicularis , cidcmquc zqualis & parallcla fiat R Z , fi a duobus punciis Z & P in - 
flc^atur quxlibct ad circumiercntiam rcda ut PVZ fccans diamctrum in punftis 
K & T quadratorum AT & B K aggrcgatum zquabitur fcmpcr altcri fpatio dato. 

Porifma quintum. 

Z)icieatur ftgura porifmatis 5. 

ESto circulus R A C , cujus diamctcr R D C data , ccntrum D , radius D A ad dia- 
mctrum normalis , fumantur utcunquc pundla Z & B data in diamctro a ccntro 
D xquidiftantia , & junda A Z fiat zqualis Z M ad diametrum pcrpcndicularis cidcm- 
quc zqualis, & parallcla ducatur B O , inflcdatur quzvis ad circumtcrcntiam rcda 
M H O quz diamctrum in pundis E & N fccct , crit fcmpcr ratio quadratorum EH , 
H C ,fimul fumptorum adtriangulum EHN data, cadcm ncmpc qux rcdtx A Z ad 
quartam partcm rcCtx ZD.Exaddudis porifmatibus, quorum propofitioncs clcgan- 
tiflimas & pulcherrimas cITc quis diffitcatur^ haud difficultcr indaganda lc prodit ipCi 
porifmarum natura. 

Enunciari ncmpc pofrcfc,cundum Pappum,vcl ut theorcmata vd ut problcmata fta- 
tim patct.nos (ane ut thcorcmata cnunciavimus,(cd nihil vctat quommus in problcma- 
tatransformcntur;cxcmpli causa fic quintum porifma concipi potcft.Dato circulo RAC 
cujus diamcter R C, quzrantur duo pun£ta ut M & O, 4 quibus fi inftcdatur quzvis ad 
circumfercntiam rc£la ut M H O taciat fcmpcr rationcm quadratorum ab abfcilfis EH, 
H C ad triangulum E H C datammcc latct cx fupradi£to thcorcmatc conftruclio,fi cnim 
ponatur rcda A Z clTc ad quartam partcm Z D in rationcdata , omnia conftabunt, ca- 
dcmquerationc inrcUquis& omnibusomninoporifiuatibus thcorcmata in problcma- 
tafecilc tranfibunr. 

Quodautem innuitPappus cx fententia Juniorum Geomctrarum porifma dcficcrc 
hypothcfi a locali thcorcmatc,id lanfc totam porifinatis naturam fpccificc rcvclat ncquc 
alio fcrc auxilioqu^m co quod hzc vcrba fubminiftrarunt hujufcc abdita matcrix pcnc- 
travimus. 

Cum locum invcftigamus, lineam rc£bam aut ciurvam inquirimus nobis tantifpcr 
ignotam , doncc locum ipfum invcQicndx lincz dcfignavcrimus , fcd cum cx iuppofi- 
to loco dato & cognito alium locum vcnamur, novus iftc locus porifma vocatur ab Eu- 
clidc , qua rationc locos ipfos porifmatum unam fpccicm & cffc & vocan vcrilfimi 
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rappusrubjunxir.Excmplo unico dcfinitioncm noftram aftrucmus in figura^'. ponl- 
m.uis, datdrccla R C , (i quxratur curva quxlibct ut R A B cujus ca lit proprictas ut k 
quolibct ipfius pundo ut A dcmilfa pcrpcndicularis A D fociat quadratum A D xqua- 
lcrcdangulo RDC invcnicraus curvam RA C cflTccirculi circumtcrcntiam, lcd ficx 
djtojam loco illoalium invcftigcmus , problcma vcrbi gratia porirmatiss'. novusifte 
locus & infiniti alii quos pcriti lagacitas Analyftx rcprxlcntabit & cx jam cognito cli- 
cict, porilmadicctur. 

Cum autcm ut j.im diximus Porifiiiata ipfa fint loci,crrorcm latini Pappi intcrprctis 
ex grarco tcxtu «mcnd.VDimus co loco ubi Porilinatum opus pcrutilc ait ad rcfolutioncm 
oblcuriorum problcmatum ac corum gencrum qiuc haud comprchcnduntcam quat 
multitudincm prxbct naturam ; ^ux ultima vcrba cum nuilum tcre lcnlUm admittanc 
ad ipfum authorcm rccurrcndum cujus vcrba in manulcriptis Codicibus ita fi: habcnt, 

Ait igitur porifinata confcrread An.ilyfin oblcuriorum problcmatum & gcncruni 
hoccft problcmatumgcncralium , ex diftis cnim apparct porifinatum propofitioiics 
cHc gcncraliftlmaSjdeindc lubjungit, cum natura multitudincm quxvix potcft animo 
comprchcndi fiibminiftret , quibus vcrbis infinitasillas & miraculo proximas ejufdem 
problcmatisindicat foIutioncs.Huic autcm vcl thcorcmatum vcl problcmatum invcn- 
tioni non decft pcculiaris ^ puriorc Analyfi dcrivanda mcthodus, cujus opc non folum 
quinquc prxccdentia Porifmata fcd plcraque alia & invenimus & conftruximus & dc- 
monftravimus, & fi hxc paucula,qux ilagogica tantum & accuratioris opcris prodroma 
cmittimus,do£tisarridcant,trcstotos porifmatum libros aliquando rcftitucmus,im6 & 
Euclidcm ipfum promovcbimus Sc Porifmata in coni fcftionibus 5c aliis quibufcumquc 
curvis mirabilia lanc, & ha^cnus ignota dcccgcmus. 
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LETTRES DE MONSIEUR 

DE FERMAT. 

Avec quelques - unes de celles qui luy ont cfte 
ecrites par plufieurs perfonnes de grand fqa- 
voir fur divers fujets de Mathematiques ou 
de Phyfique. 



Tere Merjeme Minime. - 

Du 3. luia 1616. 

^^^^ON R. PERE, 

J ay rcccu votrc lcttrc avcc fatisfaftion , piriJ qtjVFle conticnt dcs temarqucs & dcs 
cxpcricnccs trcs Ijngulicres. J'cn ftiray rcflimc que je dois , &dc tout cc qui mc vicn- 
dra dc votrc part. Jcnay pointvcu dclivre dc Muliquc plus nouvcau dc vous qae- 
cduy quc vou$ appcHcz qucftions harmoniqnes , quc j'ay rclic avcc un autre rctucil 
de qucftions , & lcs mcchaniqucs dc Gahixi , <i Ki dcmonflration dc la propofttion dc 
rhelice ncftoit pas dc grand dilcours & de grandc rcchcrcYio , jc vous lcnvoycrois 
prcfcntemcnt ; mais cllc conticndra autant quc dcux dcs plus grands traitcz d'Archi- 
mcdc , dc ibrtc quc jc vous dcmandc un pcu dc loifir pour ccla , 6c ccpcnd.uit vous la 
pouvcz tcnirpour tres vcritabkr. J'cndrcflcray un trait^ cxprcz , 6u jcvousfairay voir 
dc nouvcllcs hcliccs aufli admirables qu'on cn puiflc imagincr. Pour vous ch donnct 
ravanr-gout , cn voicy unc , qui cft pcut-cftrc ccttc lignc quc Mcnclath appcllc admi- 
rablc dans le Pappus. : 

Efto hclix A M B in circulo C N B , cujUs cafit proprietas , at duftS qualibct rc- 
ftj , vcrbi gratia, A M N , tota circuli circunjfcrcntia lit ad cjulBcm cjrcumtvrclitiac por- 
lioncm N C B ut A B quad. ad quad. A M ( in hoc autcm harc hclix diftcrt ab hclicc 
Arcbimcdis quod in hclicc Archim. fit ut circumfcrcntia ad portioncm NCB, itac 
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A B ad A M ) pronnnciamus primo fpatium lub helicc & rcdiS A B comprclicnfuai 
cflc dimidium totius circuli. 

Dcindc ( quar cft proprictas mirabilis ) fpatium cx prima rcvolutionc ortum ( quod 
hic fit N ) cflc dimidium ifpatii M , cx fccunda rcvolutionc orti , (patium vcro C cx 3. 
rcvoJutionc ortum cflc arqualc fpatio M , & omnia omnino dcinccps fpatia cx t^ualibct 
rcvolutionc orta diCto Ipatio M fimilitcr cflc a:qualia , idcoquc & intcr fc. 

Jc croy quc vous m'avoiicTCz quc ccs rcchcrchcs <bnt bcUcs , mais ;'ay fi pcu dc 
commoditc d'cn ecrirc Ics dcmonftrations qui Ibnt dcs plus mal-aylccs , & dcs plus 
cmbarraflT^fcs de b Gtonfjctric ,' quc^jc mc contcmcd'avoir d^couvcrt la vcrit^ , & dc 
r^avoir lc moyendela prouvcr lorfquc j'auray Ic loifirdclc fairc . Si jc puis trouvcr 
quclquc occafion d allcr paflcr trois ou quatrc mois a Paris > jc Ics cmploycray i mcttrc 
par ccrit routcs mcs nouvcllcs pcnfces cnccs Arts j^cjuoy ;c pourray fansdourc cftrc 
beaucoup ayde dc vos Ibins. J'ay vcula Gcoftatiquc dc Mr. dc Bcaugrand , & mc 
fuis ctonnc dabord d'avoir trouvc ma pcnlcc diffcrcntc dc la ficnnc , ;'cftimc quc vous 
l aurcz dc;a rcmarque. Jc luy envoyc franchcmcnt mon avis fur fon livrc, vous aflu- 
rant quc j cftimcfi fbrt fon cfprit , & qu il m'cn a donnc dc fi grandcs prcuvcs , quc 
)"aypcinc i mcpcrfiiadcr, qu'ayant cntrcpris uncopinion contrairci la ficnnc, ;c nc 
mc fbis eioignc dc lavcritc. Jc conlcns pourtant qu'il Ibit monjuge, &nc vous rc- 
cufc pas non plus. Et parccquc ;'ay ccrit i la hStc la dcmonftration quc ;c vous cnvo- 
ya , & Tecrit quc ;c luy cnvoyc , jc mcttray tout au nct k loifir , & tachcray mcmc dc 
frouvcrdc nouvcllcs raifons pour fbutenir mon opinion, a laqucllc pourtant , ;e nc m'at- 
tachcray jamais par opiniatretc des qu'il mcfaira connoitrc Iccontrairc. Jc fuis ,5cc. 

<lSu Merfenne Minime. 
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Jc fuis marry dc n'avoir pcu vous fairc prccilcmcnt comprcndre mtfs fcntimcns 
touchant ma propofition Gcoftatiquc, II eft pourtant vray quc ;c n avois gardc de 
la prcndrc au fcns quc vous avez cru , car la firulc raifon que j'ay employec contre 
l opiniondc M. dc Bcaugrand, ^a cfte cellc-la mcmc que i'aytrouvcc dans votrc lct- 
trc , dc fbrtc quc ;c n'avois gardc dc tombcr dans un inconvcnicnt quc j^ayois prevcu 
& condamnc. J cftimc donc quc tout grave , cn qucl hcu du mondc qu'il foit , horfiuis 
dans Ic ccntrc , pris cn foy & abfqlumcnt , pefe toujours cgalcmcnt i Sc. c'cft unc pro- 
pofition quc j aurois aifcment prifc pour principc fi jc nc la voyois contcftcc ; jc tachc- 
ray donc i la prcuvcr. Mais qu cllc Ibit vrayc ou non , ccla n'cmpcchc pas la vcritc dc 
ma propofition qui neconlidcrc jamais Ic grave cn Iby , mais toujours par rclation au 
Icvicr , & ainfi jc nc mcft ricn dans la conclufion qui nc fc trouvc dans Ics prcmiflcs. 
Or l cquivoquc , lans doijte , cftvcniicdc cc quc jc nc vous ay pas alfcz cxpliquc Ie$ 
nouvcUcs pcnfccs quc j'ay fur Ic fiijct dcs Mechaniqucs , & lcfqucllcs vous vcrrez groC- 
ficrcmcnt crayonnccs fur Ic papicr quc jc vous cnvoyc. Ccft pourtant a ia chargc quc 
vous m'obligcrcz dc nc lcs communiqucr a pcrfonnc , & quc vous mc donncrcz lc 
loifirpour cn fairc Ics dcmonftrations exadcs , pu pliitot poutles mcttrc au nct, car 
cllcs Ibnt deja faitcs. L'crrcur d' Archimcdc , fi pourtant nous Ic pouvons nommcr ainli, 
provicnt dc cc qu il a pris pour fondcmcnt quc les bras dc la balancc arrctcroint , quoy 
.qu ils no fcuflcnt pas parallclcs 4 I hotizon , dequoy j'ay danontre Ic contraire. Si vous 
cxaminez de nouvcau la 6. & la 7. dcs cquiponderans , vous trouvcrcz quc jc nc mc 
trompc pas , & quc la dcmouftration cft toutc fondcc fur ccttc fuppofition. 
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Carfbitlc lcvicr EDB duqucl lc ccntrc A.ccJuydc latcrrcC. Archimcdc pouc 
dcmontrcr la propofition rcciproquc dcs poids , lcs divilc cn partics cgaJcs commc E, 
& lcs attachc cn dillanccs cgalcs lc Jong du Jcvicr. Or iJ fuppoic quc lc ctntrc dc gravi- 
tc dc dcux poids cft au point qui divifc Jcur intcrvaJJc cgalcnicnt , & ccla cft bicn vray 
aux dcux poids qui fbnt autour du point A, parccquc la Jignc A C , cftant pcrpcndicu- 
Jairc au Icvicr , Jcs poids E autour du point A , Cc trouvcnt cgalcmcnt cJoigncz , & dii 
ccntrc du lcvicr & dc ccJuy dcla tcrrc, & par conicqucnr ils fc trouvcnt d cgalc incli- 
nation , mais 11 dans Ic mcmc Icvicr vous prcncz Ic point D qui divilc rintcrvallc dcs 
dcuxgravcs E cgalcmcnt , cn cccas Jc point plus cloigne du ccntrc dulcvicr cft aufli lc 
pluscloignc du ccntrc dc la tcrrc, & ainii Ic pouu D avcc lcs dcux poids E rcprclcntc 
unc balancc, dc laqucllc Ics bras nc font pas parallclcs a I horilbn > mais (i la dciccntc 
dcs gravcs Tc tailbu por ligncs parallclcs commc cn ccttc figurc par lcs Iigncs AC, & 
DN , cncccasla propolition d Archimcdc lcroit vrayc^c n'cft pasquc dans Tulagc 
cllc manquc fcnliblcmcnt ; mais il y aplaifir dc cherchcncs vcritcz Ics plus mcnucs <Sc 
Ics plus liibrilcs , «Sc d otcr toutcs Ics .imbiguitcz qui pourroint lurvcnir. C eft cc quc j ay 
fait trcs cxaclcmcnt, & jc vous puis allurcr quc quoy quc la rcchcrcliecn Ibit bicn mal- 
aifcc , f cn polVcdc toutcs Ls dcnionftrations parfaitcmcnt. • 

Soit Ic ccntrc dcla tcrrc A , Jc gravc E au point E , & Ie point N dans la lupcrficic ou 
aillcurs plus cloigne du ccntrc quc Ic point E. Jc nc dis pas , quc Ic poids E pclc moins 
cftant cn E, quc s il cftoit cn N , mais )c dis quc li Ic poids E cft fufpcndu du point N 
par lc filct N E , qucla forcc etant au point N Ic rcticndra plus ailcmcnt quc s'il cftoit 
plus prochc dc Jaditc forcc , & cc cn la proportion quc ;c vous ay afligncc. 

Jc croy VOU5 avoirruififammentcxpliquc ma pcnfcc fur cc fuict. Pour la qucftiondcs 
nombrcs dont vous mcparlez, Ji vous m'ai taitcs part, ;c tachcray dc la rcfoudre : )'cr»- 
voya il y a dc;a long-tcmps la propofition dcs parrics ahquotcs dM.de Bcaugrand avcc 
la conftruftion pour trouvcr infinis nombrcs dc mtrmc naturc. S il nc fa pas pcrduc, il 
vous cn faira part. Jc vous pric dcrclirc ma propofition dcs gravcs , & dc m'cn dirc v6- 
trc avis. Jc fuis , &c. 

isAu^.T. Mcrfeme Minime. 

Du X. Septcmbte Kjtf. 

JyJON R. PERE, 

Lalcttrc dont vous mc parlcz dans votrc dcrnicrc s'cft fans doutccgarcc , car ccHe 
quc ;c vicnsdc rcccvoircftla fculc qui nVcft vcnucdcpuis cinq ou fixfcmaincs dc vo- 
trc part; furlc fujcrdc bqucUcjc vous diray , quc quand nous parlons d'un nombrc 
compose dc trois quarrcz iculcmcnt , nous cntcndons unnombrc, qui n'cft ny qu.irrc 
ny composc dc dcux quarrcz :& c'cftainfi quc Diophantc &. lous Ics intcrprctcs Vcnj 
tcndcnt , lors qu'ils diicnr qu*un nombrc compofc dc trois quarrcs lculcmcnt cn nom- 
brcs cnticrs, nc pcut jamais cftrc divifc cn dcux quarrcs, non pas mcmc cn fra£lions. Au- 
trcmcnt , & au fcns quc vous fcmblcz donncr a votrc propofirion , il n'y auroit quc Ic 
frul nombre de trois qui fut composc dc trois quarrcz lculcmcnr cn nombrcs cntu rs > 
car prcmicrcmcnt tout nombrc cft composc d'autant dc quarrcs cnticrs , qu iJ a d uni- 
tcs. Sccondcracnt vos nombrcs dc ir. & r+- fc trouvcnt compofcz chacun dc j. quarrcz. 
Lc premicr dc 4. 4. 1. 1. 1. Lc fircond dc 4. 4. 4. i. i. quc fi vous cntcndcz quc Ic nom- 
brcquc vous dcmandez foit compofc dc 3. quarrcz fculcmcnt, & nonpasdc quatrc. 
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cn cc cais laqucrtion ticnt plus du hazard , qucd'unccoriduitc aflurcc , & fi vous-m'cn 
cnvoycz la conrtrudiion , pcut-cllrc vous lc fairay - ;c avoucr. Dc (brtc quc j avois latil- 
lait ivorrc propofition , au Iqis dc Diophantc , qui lcmblc cftrc Ic (cul admintblc cn 
ccttc (brtc dc qucftions. Ot qu un nombrc composc dcj. quarrcz lculemcnt cn nom- 
brcs cnticrs , nc puiflc jamais cftrc divisc cn 2. quarrcz, non pas mcmc cn fraclions , pcr- 
fonnc nc la ;amaiscneorc dcmontre , & ccft a quoy jc travaillc , Sc crois quc j'cn vicn- 
dray a bout , ccttc conn^iflancc cft dc grandjfllmc ulagc , & il lcmblc quc nous n avons 
pas aflcz dc principcs pour cn vcnir ^ bout , M. dc Bcaugrand cft cn cela dc mon avis; 
Si ;c puis ^tcndrc cn cc point lcs bomcs dc rArithmctiquc , vous nc i^auricz croirc 
lcs propofitions mcrvcillculcsquc nous cn rircrons.Pour la propofition Gcoftatiquc,cllc 
cft toutc fondec fur cc principc fcul , quc dcux graves cgaUx joints par unc li<»nc fcrme 
& laifll-z cn libcrtc lc joindront au ccntre de la tcrrc par lc point qui divilc egalcment 
Lilignc quilesunit, c'cAk di^ qucccpoint dedivifion s unira au centre dc la terrc. 
Mcflleursdc Palcal &dc Robcrval, apresavoir rcconnu quc rout mon raifbfincment 
cft fondc ladcfliis, & qu accordant ce principc , raa propofirion eft fans diflTcultc', m'ont 
niccc principc, quc jc prcnois pour unaxiomc lc plusclair& k- plus cvidcnt qn'on 
peut dcmantfcr , obligcz-moy dc mc dirc li vous eftcs dc leur lcntimcnt. Jc l ay pour- 
tant dcmontrc dcpuis pcu par dc nouveaux principcs tirez des cxpcricnccs qu'on nc 
mc l"v"auroit co»ncrtcr, & jc k lcur cnvoycray au plutot. Jc lliis , &c. 

Lettre de Alefsieurs Je Tafcal (sr de %jbeYnc)al a A/l 

de Fermati 

A Piris lc i€. Aouft x^j^. 

I^ONSIEUR, 

Lc principe qud vdus demandcs pour la Gcoftatique cft , que fi deux poids 
cgaux font joints par unc lignc droitc fcrmc & dc (by lans poids , & qu'ctaiis 
ainfi dilpofcz ils puiflcnt delccndrc librcmcnt, ils nc repo(cront jamais ;uli:}u"a cc 
quc lc miFicu dc la lignc ( qui cft lc ccntrc dc pc(antcur des ancicns ] s'uni(^ 
Ic au ccntrc commun dcs cholcs pclantcs. Cc principc , lequel nous avons con- 
fidcre il y i long - tcmps , ainfi qu'il vous a cftc mandc , paroir d'abord fort plau- 
fiblc : mais quand il cft qucftion dc principc , Vous f^avcz qucllcs conditions luy 
font rcquifes pour cftrc rcccu : dcfqucllcs conditions , au principc dont il s'agit , li 
principalc manquc ; f(,-avoit , que nous ignorons qucllc cft !a caufc radicalc qui fait quc 
lcs corps pcfmts dcfcendcnt,& qucllc cftrorigincdc lcur pclanteur, Ce qui n'ctant 
point en notrc connoiflancc ( commc il faut librcmcnt avoiicr , & cncecy , & quafi cn 
toutcs Ics autrcs chofcs phyfiques ) il cft cvidcntqu'il nous cft impofliblc dc dctcrmincr, 
cc qui arrivcroit au ccntrc ou lcs chofcs pcfantcs afpircnr, ny aux autrcs lieux hors Yx 
furfacc dc la tcrrc , fiir laqucllc , parccquc nous y habitons , nous avons quclqucs cx-' 
pcricnccs aflcz conftantcs, delquellcs noustirons ccs principcs cn vcrtu dcfquds nous' 
raifbnnons' cn la Mcchaniquc. 

La divcrfite' dcs opinions touchant roriginc dc la pclantcur dcs corps , aucune dcf- 
quclks n a cftc jufques icy ny dcmonrrec ny convaincue dc fauflcte pardcmonftrationy 
cftun amplc tcmoignagc dc rignorancc humainc cn cc point. 
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La communc opinion cft , quc la pclantcur cft unc qualitc qui rcfidc tians lc corpt 
mcmc qui tombc. 

D autrcs ibnt d*avis quc la dclccnte dcs corpS proccdc dc I attradion d un autrc 
corps quiattirc cchiy qui dclccnd , commc dc la tcrrc. II y a unc troilicmc opimon qui 
n cftpas hors dc vray-lcmblancc ; quc c'cft unc attradion mutuclJc cntrc lcs corps , cau- 
lcc par un dcdr n.iturcl quc ccs corps ont dc s unir enlcmblc ; commc il cft cvidcnc 
au fcr & ^l aimant, lcqueJs IbnttcJs , quc ljl'aimant cft arrcftc, lc fcr nc Jetant pasi 
l ira trouvcr 5 & li lc fcr cft arrcftc , l aimant ira vcrs luy > & (i tous dcux iont Jibrcs , 
ils s approclicront reciproqucmcnt l'unde rautrc;cn Ibrtc toutcfois, quelc pJus fort 
dcs dcux faira Jc moins dc clicmin. 

Or dc ccs trois caulcs pofllblcs de Ja pcfantcur ou dcs ccntrcs dcs corps, lcs con- 
lcquenccs (bnt fort diftl-rciucs , particulicrcmait dc la prcniicrc 6c dcs dcux autrcs , 
commc nous fairons voir cn Jcs cxaminant. 

Car fi la premictc cft vrayc , Ic fciis commun nous diCtc , qucn quclquc Jicu quc 
fbituncorps pciant, prcsouJoin duccntrcdc Ja tcrrc , iJ pcicra toijiours cgaJcmcnt, 
ayant toujours cn foy Ja mcmc qualitcquile fait pcier, & cn mcmc dcgre. Lc lcns 
commun nous didc aufti ( pofec ccttc mcrac opinion prcmiere ) qu alors uncorpsrc- 
polcra au ccntrc commun dcs cholcs pciautcs , quand Ics partics du corps qui fcront 
dc part & d'autrc du meme ccntrc , fcront d cigalc pefanteur , pour contrcpclcr J unc di 
l autre, fans confidcrcr fi cllcs Ibnt pcu ou bcaucoup, cgaJcmcnt ou incgaJcmcnt 
cloignccs du ccntrc commun. ' 

Si ccttc prcmierc opinion eft vcritablc , nous nc voyons point quc Ic principc quc 
vous dcmandcz pour la Gcoftatiquc puilTc fublUlcr. 

Car fbint deux poids egaux A B joints cnicmblc par la lignc droitc fcrmc Sc dc Coy 
(ans poids A fi & Ibit C lc point du milicu dc h memc lignc A B, dc fbint D, E, dcux 
autrcs points tcls qucls dans laditc lignc cntrc Ica poids A & B. Vous dcmandcz qu'on 
vous accordc quc lcs poids A , B tombans Jibrcmcnt avdt Jcur Jignc nc rcpofc- 
ront point ju(qu'a cc quc Ic point du milicu C s'unifte au ccntrc f ommun dcs clioics 
pciantcs. Suivant cettc premicrc opinionnous accordons, quc fi lc point C cft uny 
au ccntrc dcs cHofcs pcfantcs , Ic composc dcs poids A B dcmcurcra immobiJc vcri- 
tablcment. Mais it nous Icmblc aufll que fi le point D ou E convicnt avcc Ic mcmc 
ccntrc commun dcs cholcs pclantcs , combicn quc fun dcs poids cn (bit pJus prochc 
quc l autrc, ils contrcpcfcront cncorc & dcmcurcront cncquilibrc : puiiquc ( pour 
nous (crvir dc vos proprcs tcrmcs ) ccS deux poids ibnt cgaux , Sc ont tous dcux mc- 
mc inclinationdcs unir aumcmcccntrc conimun dcs cliolcs pclantcs , &J'un n aau- 
cun avantagc fur J autrc pour lc dcpJaccr dc (bn licu. Et nc fcrt dc ricn d'allcgucr lc ccn- 
rrc dc pcfantcur du corps A B , Icqucl ccnrrc fclon lcs ancicns cft au rmlicu C 5 car ij 
n'a pas cftc dcmontre quc Ic point C foit Jc ccntrc dc pcfantcur du composc A B fi- 
non Jors quc la dcfccntc dcs corps lc fait natiu-cllcmcnt par dcs ligncs parallclcs , cc 
qui cft contrc vos fuppofitions & les notrcs & contrc la Vcritc , & mcmc nous nc vo. 
yons pas qu aucun corps, horfmis iaSphcrc, ait unccntrc dc pefantcur , pofcclade- 
finition dc cc ccntre lclon Pappus & Ics autrcs Authcurs : &c quand il y cn auroif un 
cn chaquc corps , il nc paroit pas ( & n'a jamais cftc dcmontre ) quc cc (croir cc point 
fei par JequcJ Ic corps s uniroit au ccntrc dcs cholcs pclantcs : mcme ccla , pour lcs rai- 
fons prcccdcntcs rcpugnc a notrc Cbmmunc connoiftancc cn pluficurs figuccs , com- 
mc cn la iccondc dcs dcux figures fuivantes. En tout cas nous ne voyons point que 
cc ccntrc dc pclantcur dcs anciens doivc cftrc confidcrc autrc part qu'auxpoids qui 
(bnt pcndus ou foutcnus hors du licu auqucl ils alpircnt. 

Quand a la comparaifon qui vous a cftc faitc d un Icvicr horizontal, lcquclcftant 
prclTc horizontalcmcnt aux dcux bouts par dcux forccs ou puiifanccs cgalcs , dcmcu- 
• rc cnTcftat qu ilcft : cllc vous lcmbJc cniicrcmcnt parciUc au Icvicr prcccdcnt A B 
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( puis que vous lc voulc7 appcUcr ainfi, ) dautant qucccs poids nc prcffent lc lcvicr quc 
par ia tbrcc ou puiflTancc qu ils ont dc lc portcr vcrs lcur ccnrrc comniun. Commc [\ lc 
lcvicr liorizontal cft A & lcs tbrccs ou puiflanccs egaics A & B prcflans iiorizontalc- 
mcnt lc lcvicr pour (c portcr a un ccrtain point commun C , auqucl clics afpircnt, & 
lcqucl cft posc cgalcmcnt ou inegalcmcnt cntrc lcs mcmcs putflanccs dans ia iignc 
A B. Ccs fbrccs prcflans cgalcmcnt lc lcvicr , Tc rcfiftcront l'unc a l autrc lclon norrc 
fcns ; cncorc mcmc quc l unc commc A , fut plus prochc quc lautrc du point com- 
mun auquci toutcs dcux afpircnt. £t quand lc lcvicr nc lcroit pas horifbntai , mais cn 
tclic autrc polition quc i'on voudra , cftant confidcrc dc Iby lans poids , & toutcs lcs 
autrcs cholcs commc auparavant , lc memc cfl^ct s cnfuivra fcion notrc jugcmcnt. 

Nous adjouicrons icy cc quc nous pcnfons fuivant ccttc prcmicrc opinion,dcdcux 
poids qui fcroint incgaux joints conunc dcflus a unc lignc droitc fcrmc& dc foy lans 
poids. 

Soint donc dcux poids incgaux A& B , dcfqucls A foitlc moindrc , & foit AB la 
lignc ftrrmcqui ics joint , dans iaqucllc lc point C foit lc ccntrc dc pclantcur du 
composc dcs corps A B , (clon lcs ancicns > cc point C nc fcra pas au milicu dc la 
Jignc A B. Si donc on mct ic composc dcs poids A B, dc fortc quc lcpoint Cconvicn- 
nc auccntrc commun des cholcs pclantcs, nous nc pouvons croirc quccccomposc 
dcmcurcra cncet cftat , lc poids A cftant cnticrcmcnt d unc part du ccntrc dcs chofcs 
pcfantcs, & ic poids B cnticrcmcnt dc l'autrc part. Mais il nous fcmblc quc lc plus grand 
poids Bdoit s'approchcr du mcmc cc^trc dcs cholcs pclantcs ju(qu'icc qu'unc partic 
dudit poids B Ibit au dcla dudit ccntrc vcrs A commc la partic D , cn fonc quc ccttc 
partic Davcc tout lc poids A cftant d'unc mcmcpart , foitdc mcmc pclantcur que la 
partic Ercftantc dc l'autrc part. 

Si ia fccondc opinion touchant la caufc dc ia dcfccntc dcs poids cft vcritabic , voi- 
cy lcs confcqucnccs qu'on cn pcut tircr fclon notrc jugcmcnt. 

Soit lc corps attirant A B C D iphcriquc duquci lc ccntre foit H ; & quc la vcrru 
d'attra£tion foit egalcmcnt cpanduc par toutcs lcs partics du mcmc corps, cn fonc quc 
chacunc (clon fa puiflancc ,tirc a ioy le corps attire , ainli quc fuppolcnt lcs Autcurs 
dcccttc opinion. 

Sur ccttc pofition , lc lcns commun nous dide quc lcs diftanccs & autrcs conditions 
cftant parcillcs , lcs partics cgalcs du corps attirant , attircront egaicmcnt, & ics inc'ga- 
lcs , incgaicmcnt. 

Soit donc lc corps attirc L, confidcrc prcmiercment hors lc corps attirant en A. (bit 
memc la lignc droitc A H , 4 laqucUc foit un plan pcrpcndiculairc E H D, coupant lc 
corps A B C D cn dcux partics egalcs , & partant d'cgale vcrtu. Soint aufli dans ia lig- 
nc A H , pristantde points que l'on voudra, commc Kl, par lcfqucls font menez 
dcs plans F 1 C , G K B parallclcs au plan E H D coupans lc corps attirant A B C D cn 
partics incgaics , & partanc d'incgaic vcrtu. Aiors ic corps L cftant cn A , fcra attir^ 
vcrs H par ia vcrtu cnticrc de tout ic corps A B C D ; & ic chcmin cftant iibre , ii vicn- 
dra en K ou ^tant ii fcra attirc vcrs H par la pius grandc & forrc partic B D E G , & con- 
trctire vcrs A par la plus petitc & plus foibicpartic BAG. 11 cn feradc memc 
quand il fcra parvcnu cn 1 , ou il lcra moinsattirc quc quand ii eftoit en K ou cn A, tou- 
tctbis il fcra toujours contraint dc s'approchcr du ccntrc H, tant qu'il y foir vcnu : mais 
la p.utic quiattircdiminuanr toujours, acccllcqui contrctirc s'augmcntant toujours 
il lcri continiicilcment attircavcc moinsde vcrtu , jufqu'accqu'cftant arrivccn H, 
ii fcra cgalcmcnt attirc dc toutcs parts , & dcmcurera cn cct cftar. 

Si ccttc pofition cft vraye, il cft facilc dc voir quc lc corps L pcfcra d'autant moins qu'il 
fcraplus prochc duccntrcH > maiscctte diminution nc fcra pas cn ia raifon dcs iigncs 
H A , H K , H I , cc quc vous connoirrcz cn Ic confiderant fans autrc cxplication. 

Si ia troificmc opinion dc la dclcentc dcs corps cft veritabic ics condufionsquc Ton 
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cn pcut tirer (bnt lcs mcmcs, ou tbrt approchantcs dc ccUcs que nousavons tirccs dc 
la lccondc opinion. 

Puis donc quc dc ccs trois caufcs poflTiblcs dc h pcftntcur , nous nc l^avons quclle cft 
la vrayc, & quc mcmc nous nc lommcs pas aflurczquccc Ibii l unc dcllcs, lc pou- 
vant faircqucla vrayc cauic (bitcomposcc dcs dcux autrcs , ou quc c'cn foit unptou- 
tcautre, dc laquelJc on tircroit dcVconfcqucnccs toutcs diflcrcntcs , ilnous fcmblcquc 
nous nc pouvons pofcr dautrcs principcs pour raifonncr cn cctte matierc , que ccux 
dclqucls J cxpcricncc afliftce d'un bon jugcmcnt nous a rendus ccrtains. 

Pour ces conddcrations dans nos confcrcnccs dc Mcclianiquc nous appcllons dcs 
poids cgaux ou inegaux, ccux quiont cgalc ou inegalc puiflancc dc fc porter verslc 
ccntrc commun dcs chofcs pclantcs , & nous cnicndons un mcmc corps avoir un mc- 
mcpoidsquand il a toujours ccttc mcmc puiflancc : quc li ccttc puiUancc augmcntc 
ou diminiic, alors, quoy quc cc foit lc meme corps ^ nous nc Ic confidcrons plus com- 
mc Jc niemc poids. Or quc cclaarrivc ou non aux corps qui s'cIoigncnt ou s approchcnt 
du ccntrc commun dcs chofes pclantcs, c*cft chofc quc nous dcdrcrions bicn dc l^avoir : 
mais nc trouvans ricn qui nous fatisEiflc fur cc fujct , nous laiflbns ccttc qucftion indc- 
ci(e, raifonnans feulcment fur cc quc les ancicns& nousavons pcu dccouvrir dc vray 
;ufqu'a maintcnant. 

Voyla cc quc nous avons ^i vous dirc pour lcprcfcnt touchant votrc principc dc Li 
Geoftatiquc, laiflans k part bcaucoup d'autrcs doutcs pour cvitcr prolixitc dc difcours. 

Quant a la nouvcllc proportion dcs Anglcs que vous mcttcz cn avant ; afin dc U 
dcmontrcr , vous fuppofez dcux principcs , dcfquels lc prcmicr cft vray : mais lc fc- 
cond eft Q eloignc d'eftrc vray , qu*il y a dcs cas ou il artivc tout Jc contrairc de cc quc 
vous dcmandcz quon vous accordc pour vray. 

Lc prcmicr cft tcl. Soit A lc ccntrc commun dcs chofcs pcfantcs , Tappuy du Icvicr 
N > & du centrc A intcrvallc A N , foit dccritc une portion dc circonfcrcncc tcllc qucU 
lc C N B , pourveu quc farc C N foit cgal a l arc N B > & foit confidcrec la circonfacn- 
cc C N B , commc une balancc ou un Icvicr dc foy dns poids , qui fc rcmiic librcmcnt 
4 Tcntour dc J'appuy N , foint aufli des poids cgaux pofcz en C & B. Vous fi^ppofcz 
quc ccs poid&fairont cquilibrc cftans balancez fur lc point N.Et U fcmblc quc tacitcmcnt 
vous fuppolcz cncorc 1 equUibrc cjuand lcs bras du Icvicr N C & N B fcroint des lig- 
ncs droitcs pourveu que Ics cxtrcmitcz C fic B foint egalcmcnt eloignccs du ccntrc A, & 
Ics Jigncs N C & N B > ibutcndantcs ou cordes cn cftct ou cn puiflumce d arcs cgaux 
NC^NB. 

. Toutcs ccs chofcs font vraycs cn gcncrah mais nous nc lcs croyons tcllcs quc pour Ics 
avoir dcmontrecs par dcs principcs qui nous font plus clairs & plus coninis. 

Toutcfois cn parti£ulier il y a une diftindion h fairc , laquellc cft dc grandc confid c- 
ration. S^avoir quc qu.ind Ics arcs N C & N B font ch.icun moindrc qu'un quart dc 
circonfercncc ,lc lcvicr C NB ,chargedcs poids C & B pcfc liir Tappuy N, poufl*ant 
vers Ic ccntrc A pour s'cn .ipprocher. Mais quand lcs arcs C N , N B font ch^Kun un 
quart de circonfcrcncc , Ic levicr C N B chargc dcs poids C , B nc pcfc nullcmcnt fuc 
Tappuy N , d'aurant quc lcs poids font diamctralemcnt oppolcz > & partant Ic levicr dc- 
meurcrade mcmc lans appuy qu'avcc un appuy. Finalcmcnt quand Ics arcs cgaux N C , 
N B fbnt chacun plus grand qu'un quart dc circonfcrcncc , Ic Icvicr C N B chargc dcs 
poids cgaux C , B pclc lur Tappuy N pouflant vcrs P , pour s'cloigncr du ccntrc A. 

Ccttc diftindiion cftant vraye comme cllc cft, voftrc fccond principc nc pcut fubfi- 
ftcr , cc qui paroitra aflcz par rexamcn d iccluy. 

Voftrc fccondprincipc ctl teljiSoit A Ic ccntrc commun dcs chofcs pcfantcs , la ba» 
lancc ou lc Icvicr E F B CD, dont l appuy cft D. Soit posc un poids comme B, tout cn- 
ticr au point B pcf.mt dc toute la puiflancc fur l appuy B, Ou bicn folt divisc Ic poids B 
cn partics cgalcs E F B C D, Icfqucllcs Ibint posccifur Ic lcvicr aux poinis E, F, B, C,D^ 
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ctans lcs arcs EF, FB,BC,CD egaux , & rout larc E F B C D dccrit alcntour Ai\ 
ccntrc A ; vous luppolcz quc lc poids B niis tout cnticr au point B peli:ra de mcmc liir 
Tappuy B , qucihnt pos<f par partics cgalcs aux points EFBCD. Ccla cll icllcmcnt 
cloignc du vray , qucquclqucfois le poids B ainfi posc par partics lur lc lcvicr nc pclc- 
ra pliifi du tout fur Tappuy B ) quclqucfois au licu dc pclirr liir l appuy B pour tircr lc Ic- 
vicr vcrs A , il pclcra tout au contrairc liir lc mcmf appuy B pour <floiancr^c lcvicr 
dc A. Et toutcfois cftant ramaflc tout cnticr au point B , il pcfera toujours dc toutc Ij 
forcc fur lappuy B , pour cmportcr Ic Icricr vers A. Et gcncralcmcnt dlant divisc Sc 
ctcndu il pclcra toujours moins fur l appuy , qu*cfl:ant raraaflc au point B , «5c vous fup- 
polcz qu'cnticr & divis^ il pcfc tou/ours dc m^me. 

Toutcs ccscholcs font dcmontrcescn fuite dc nos principcs & nous vous cn cxpU- 
qucrons Ics principaux cas quc vous connoillrez vcritables lans aucunc dcmonftration. 

Soit dcrcchcf A lcccntrc commun dcs cholcs pclantcs , alcntour duqud Ibit dccrit 
lelcvier C B D qui foit dc foy ians poids , prolonge tant quc dc bcfom : & Ibit B Ic 
point dc Tappuy ,auqucl fi un poids cft posc , nous demcurcnsdaccord avcc vous quM 
pcfera dc toutc lapuifl*ancc fur Tappuy B , lcqucl appuy s'il n cft alVcz tbrr rompra , & lc 
poids s'cn ira avcc fon Icvicr jufqucs au centre A. Mainrcnant foitdivisc Ic poids prc- 
micrcmcnt cn dcux partics egalcs : & ayant prislcs arcs B C & C D chacun d'un quart 
dc circonfcrcncc , afin quc tout Tarc C B D Ibit unc dcmic circontcrcncc foit pos^c unc 
moitic du poids en D , l autrc en C ; lors ces deux poids C & D pclans vcrs A nc fai- 
ront point d autrc cffct fur Ic levicr C B D , Hnon qu ils Ic prclfcront cgalcmcnt par lcs 
deux cxtrcmitez C & D pour Ic courbcr. Suppofant donc qu*il cft aflcz roiJe pour nc 
pasplier;ils demcureront fnr lc lcvicrdc m(fme quc s*ilseroicnt atrachcz aux bouts 
du diamcttre D A C fans qu'il foit bcfoin dc Tappuy B fuf lcqucl lc Jcvicr charg^f dc 
fcs deux poids nc fait aucun cfFort: & quand cctappuy fcra ofte , Ic tout demcurcra 
dc mcme qu'avcc l appuy , cc qui cft aflcz clair. 

Quc fi Ic poids eft divis^ cn plus dc dcux parties ^galcs,& qu'cftant cftcndu fur dcs por- 
tions ^gales du levier, deux d iccllcs parties lc rcncontrent aux points C> D, & lcs autrcs 
dans Tdpacc C B D ; alors cclles qui lcront en C & D nc chargcront point T.ippuy B : 
quant aux autres, cllcs lc chargcront , mais d'autant moins quc plus cUcs approchcront 
des pointsC D , aufqucls finit la chargc : ainfi il s'cn faudta bcaucoup quc toutcs cn- 
fcmblc (^tcnducs chargent autant Tappuy quc lors qu'cllcs font ramaflecscn B :cllcsnc 
pclcnt donc pas de mcme. 

Davantagc foint pris lcs arcs cgaux B C & B D chacun plus grand qu'un quart dc 
circonfcrcncc , & foit imagince la lignc droitc C D ; puis cftantdivisc le poids cn dcux 
partics egales lculcmcnt,foint.nttach^csrunecnC, & Tautrc Cn D :alors il cft clairque 
lc lcvicr charg^ des poids C, D, pcfera fur rappuy B ; mais cc lcra tout aa contrairc.quc 
fi Ics dcux poids cftoint ramaflez cn B : car fi l appuy n'cft pas aflcz fort il rompra , & Ics 
•poids emportans Iclcvicr , quc nous fuppolbns cftrcdc foy fans paids , nc celferont dc 
mouvoir tant que la lignc droitc C D foit vcnuc au point A , lc levicr cftant montc cn 
partic au dcflus dcB vcrs P, au licu dc s abaifler vers A commc il arrivcroit fi Ie$ poids 
cftans ramaflcz cn B, avoint rompu Tappuy. Voycz qgcllc differencc. 

Enfin foit lc levicr commcauparavant . auquel Ibint dcs quarts dc circonfcrencc 
B C , B D , & dc part & d"autre du point C foint pris des aics cgjux C G , C E chacun 
moindrcqu'un quart. Dc memc dc part & d'autrc du point D Ibint pris les arcs cgaux 
cnrrc cux icaux prccedents DH , DF, tous commcnlurablcs au quart. Soit aufli di- 
uisc tout r.irc E B F cn tant dc parties cgales quc Ton voudra , cn lortc quc les points 
E, C,G3> H,D, F, foint du nombre dc ceux qui f^nt la divifion,6c foit divisc lc 
poids cn autant dc partics ^galcs quc I'arc E B F, lefqucllcs partics dc poids foint posccs 
furlcs particsdc ladivifiondu lcvicr : alors Ics poids qui lctrouvcront poloz fur lcsarcs 
EC & FD drchargcront autant Tappuy B qu'U cftoit chargc p.ir ccux dcsarcsCG, 

DH: 
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D H : partant tous ccux qui lcront fur lcs arcs E G & F H nc chargcrontpoiut 1'appuy B , 
lcqucl , par cc moycn nc lcra charge quc par ccux qui fcront fur l arc G B H , & U cntrc 
B G & B H il n'y a aucun poids ( cc qui arrivcra quand ccs <)rcs B G & B H nc fluronc 
chacun qu'unc particdcla fufliitcdivinon du lcvicr) alorsl appuyB fcra cnticrcnicnc 
dcchargc.Voycsdonccombicn il y a dc diffcrcncc cntrc lcs poids ramaflcz cn B,& ctcn- 
dus par parrics fur lc lcvicr £ B F, voycz auflTi qu'un memc poids divise par partics, Sc 
ctcndu fur Ic Icvicr , pcfc d'autant moins fur l appuy B quc plus grandc cft la portion 
qu'iloccupc dc la circonfcrcnce dccritc alcntour du point Accntrc comraun dcs cho- 
fcs pclantcs. 

Ccttc dcrnicre confidcration pourroit bicn eftrc cau(cqu'un mcmc corps pcfi:roit 
moins , plus prochc quc plus cloignc du ccntrc commun dcs cholcs pclanics .- mais la 
proportiun dc ccs pclantcurs nc fcroit nullcmcnt parcillc 4 cdlc dcs dulanccs > & lcroic 
pcur^cllrc trcs djtticilc 4 cxamincr. 

Mainrcnant pour vcnir a votrc dcmonftration. Soit lc lcvier G 1 R , duqucl l appuy 
foit I,&:quclcscxtrcmitcz G,R& Tappuyl Ibint cgalcmcnt cloignczdc A ccntrc 
commun dcs cholcs pcfantcs, alcntour duqucl ibit imagirWc la portion dc circonfcrcn- 
cc G l R, i5c foit fait quc commc rarc G I cft 4 l arc 1 R,ainfi lc poids R Ibit au poids G. 
Vousditcs quc le kvicr chargc dcspoids G R dcmcurcra cn cquihbrc lut Ibn appuy I. 
Quant d la dcmonllration, vous fuppolczqu'cllc cft facilc cn conlcqucncc dc vos dcux 
pr incipcs prcccdcns. Et dc 6it (i ccs principes eftoint vrais, U nc rcftcroit aucunc difti- 
culte , &I3 cholc fc pourroit conclurrc ainfi» Soit £iite la prcpararion fuivant la mc- 
thodc d Archimcdc, cn lortc quc lcs arcs R R M foint cgaux , tant cntrc-cux qu a 
rarc 1 G ; & lcs arcs G B , G M cgaux , tafit cncrc-eux qu'a l arc 1 R. Et foit cftcndu lc 
poids R egalcmcnt dcpuis Q^juiqucs cn M, & lc poids G aufli egalcment dcpuis M juf- 
qucs cn B ; ainli lcs dcux poids G R fcront cgalcmcnt e'tcndu8> fur touc l arc B G I M 
R Q^lcqucl arc fcra quclqucfois moindrc quc la circonfcrcncc cnticrc , quclqucfois 
cgal a iccllc , & quclqucfois plus grand. Etd'autant quc lcs portions I B, 1 Q^Jbnt cga- 
lcs , lc lcvicr B G I R Q^dcmcurcra cn cquilibrc, par lc prcmicr principc liir l appuy 
j. Maislcpoids G ctcndu dcpuis B iufques en M pcfc dc m^mc qu'cftant r.imafsc au 
point G , par lc fccond principc : & par lc mcmc principc, lc poids R poscdc mcmc 
cftsnt ctcndu dcpuis M /ufqucs cn Q^, qu'cftant ramafsc au point R. Partant puis quc 
ccsdcux poids cftans ramaflcz cnG&:cn R pclcnt dc mcmc fur lc lcvicr , qu cftans 
ctcndus , & qu'cftans etcndus ils font cquilibrc ftir lc lcvicr i ils fairont cncorc cquili- 
brc cftans ramaflcz cn G & cn R. 

En cc ttc dcmonftration tout cc qui cft fondc fur lc fccond principc , rc^oit lcs mc- 
mcs ditficultcz quc lc principc mcmc : &: partant la conclufion nc s*cntuit point 
lcs poids G R, faflcnt cquilibrc fur lc lcvicr G I R. 

Nous pouvons nous conrcntcr dc cc quc dcfliis, crbyans quc vous fcrcz fatis&it : 
mais nous vous prions dc confidcrcr cncorcdcux inftanccs dontla prcmicrc cft tellc. 

Au lcvicr G 1 R foit Tanglc G 1 R droit , & partant l\irc G I R , uhc dcmic circon- 
fcrcncc decritc autouf dc A ccntrc commun dcs chofcs pcfantcs. Si Tdn pofc T.uc G I, 
moindrcquc Tarc IR , pat cxtmple quc G I foit lc ticrs dc 1 R & lc poids R dc 20. li- 
vrcs ; il Ciudroit donc en G 60. liures fclon vous.pour ftirc cqtiilibre fur lekvier G IR 
nppuyc au polnt I , & toutcfois ii vous mcttcz dcs poids ^gaux en G & cn R, iis feront 
di.^mctfalcmcnt oppofez , & partant par lc principc dc la Geoftatiquc au cas dudit prin- 
cipc , accorde par vous & par nous,lcfdits poids <$gaux fiiront cncorc cquiiibre comme 
s'ils pcfoint fur les cxrrcmitez du diametrc G R vcrs lc ccqrrc A : & quand il y a unc 
foiscquilibrc, pbur pcu qucron augmcntc ou diminuc Tun dcs poids rcquilibrc fc 
pcrd. Voyczcomme ccla ic pcut accordcr avcc v6trc pofition. 

La fccondc inftancccft tcllc. Soit A lcccntre commun dcs chofcs pclantcs a rcntouf 
duiqucl Ibit la circontcrcncc G I R, l'app^ du lcvicr 1 , & lcs bras 1 G , I R dcfqucls G 1 
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foit lc moihdrc > & Cok prolongcc lalignc droitc I A tant qu'ellc rcncontrc b circonfc* 
rcncc cn B. Partant (clon vous , il &udra cn G un plus grand poids qu cn R. Et (i on 
prcnd l arc I C plus grand quc I R.mcttant cn C lc mcroc poids qui cftoit cn R , il 6u- 
dracn G un phis grand poids qu auparavant pour feirc rcquilibrc. Dc memc prcnant 
Tarc I D, cncorc plus grand quc I C ,Sc &irant I D cftrc lc bfas du Icvicr, & mctrant cn 
D lc m<fmepoids qui cftoit cn C , il^udra cncorc augmcntcr ic poids G. AinH plus le 
bras du Icvicr qui cft cn la circonfcrcnce 1 R B , aboutira prcs du point B , cftant char- 
gc du mcmc poids , plus il faudra cn G un grand poids pour contrcpcfcr. Et lclon lc 
icns commun par Ic railbnncmcnt ordinairc, lc bras du lcvicr cftant la lignc droite 
I B chargc commc ddTus, il faudroit cn G lc plus grand poids. £t toutcfois alors le poids 
qui (cn cn B , pcCint vcrs A fairoit rout fon cffbrt fur la roidcur du bras B I , (!k lc moin* 
drcpoidsqiri fcroit cn G fairoitbalancerlcbfas IB vcrs D : & pourpeu quclc poids qui 
fcra cn G httc balanccr Ic bras I B avcc fon poids, vcrs D ( ccqui crt fAcilci dcmonrrcr ) 
alors cncorc quc tant G quc B fbrtcnt hors la circonfcrcncc, on condurra quclquc cho- 
fe dc clioquant dc votrc pofhion. 

Enlin , Monficur , parceque rcxperiencc de cc quc dcfTus , nc fc pcut fairc par le« 
hommes , des poids k l cgard dc leur centrc naturcl > ii vous voulcr prcndrc la pcinc dc 
la faircalcntour d'un centrcartificicl , fuppoflmt pour levier un pctit ccrdc artificid , 
au licu du grand ccrde namrcl , & dcs puilTances qui agifTcnt ou afpircnt vers le cen- 
tre du petir cercle au lieu des poids qui tcndent vcrs lcccntrcdu grand, vous rrouve- 
rcz quc rexpcnence cft du tout confbrmcicc raifbnnemcnt. 

Si vous avcz agrcablc dc continuer nos communications fur cc fujct ou fUr celuy dc 
lajGeomctric cn laquelle nous f^avonsquc vous cxccllcz entre tous ccux dc ce tcmps^ 
nous tSchcrons i vous donncr contcntement .• Sc cc quc nous vous propofcrons nc fc- 
ra poinr parfbrme dc queftions , car nous cn envoycrons lesdcmonfhations cn mcmc 
tcmps pour en avoir voftre ;ugemcnt. Vous nous obligercz au0i dc nous fairc part dc 
vos pcnsecs. Nous fommcs , &c. 

^ 2* 3*^3*^3* • ^ 3* 3* 3* i'!"'^ 3* *E ''E 3* • 

Lettre de de Fermat a Mejsieurs de Tafcal (jr de 

%^bervaL 

Du aj. Aouil itfjtfi 

jyjESSIEURS, 

J'ay lcuavcc grand foin Ic jugcmcnt qu'il vous a plu mc donncr dcs propofitionf 
quc j'avois cnvoyecs i M.dc Carcavi,& commc j'ay rcconnu lafcrmctc dc votrc r^ifbqi-. 
ncmcnt jointc ^vcc unc grandc & prolbndc connoifTancc dc ccttc maticrc , j'ay aufTi crfi 
quc vous nc trouvcricz pas mauvaifc ma rcpliquc quc jc fairay cn pcu dc mots , & que 
pcut-cftrc )c tircray a cc toup dc vous lc conlcntcmcnt quc vons n'avczpas voulu m'3c- 
cordcr d'aboird, & jc nc pcnfe pas avoir bcfoin de m'cxcufcr dcs crrcurs qu'il voijs a lcqj- 
blc quc j'ayois commifcs , a quoy quand jc nc rcpondrois quc par la hatc qijc j'cu^ dc- 
Qricp i M. dc Robcrval , ]cqucl)'avois prie dc fupplecr ce qui ne fcroit pas cxpliquc a(^ 
fczau long> |'aurois pcut-cftrc fuflifammcnt iatisfait > mais pourtant jevous dcclarc quc 
jc n'ay jamais cru parlcr quc du Icvicr moindrc que ledcmi-ccrdc , 6c fi j'ay obmis dc 
fccruc, ma ligure qui n'ch rcprcfcntoit quc ccluy-la rcparoit aflcz cc manqucnjcQr, 
puifquc jcn'avois pas (culcmcnt cu lc tcmps d'ccrirc la dcmonftration dc ma propp- 
fition fur maditc figuxc, quc fi lc lcvicr cft plus grand quc lc dcmy ccrdc j'ajoi^teray \ la 
fin dc cc diicours la proportion qu'il doit gardcr. II mc fcmblc que j en ay afTcz dit pour 
rcpondr^ a la pius fortc dcs objcdtions quc vous avcz faitcs contrc mon fccond Icvicr, 
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lautrc qui confjbat mon (ccond principca cftc prcvcuc par uioy,5c jc vous avoiicray quc 
quoy quc cc lcconcl principc foitmanitcftcmcnt &ux, &qu'ilciioquc monfcntimcnt 
fur lc feit du prcniicr lcvicr , |c 1'avois pourtant induftricufcmcnt , & A dcftcin mis dans 
ma lcttre , atin dc vous fairc accordcr qu'vn gravc pefcmoms, plusil approchc du 
ccntrc de la tcrrc, ou cn me niant ccttc vcrite vous obliger d accorder ccllc dc mon fe- 
cond lcvicr. Monlieur deCarcavi k qui jc Tavois ecrit quclquc temps auparavant quc 
dc rcccvoir vos lcttrcs vous lc temoigncra lans doutc , & )'cn ay tirc du moins lc profit 
cjuc vous m avczaccorde qu'un gravc pclc moins plus il approclic du ccntre,quoy qu'ii 
Ibit mal-aisc de dctcrminer la proportion dc la diftcrcncc de ces poids i jc mc contcntc 
d'avoir dit cc pcu dc mots par avancc , & vicns a la dcmonftration de mon iccond Icvier> 
aprcs vous avoir anUre quc jamais hommc du mondc nc lc portera avec plus dc bonnc 
tby & d ingcnuitc qucmoy aavoucrlcsvcritezquc j'auray rcconnucs, &quc jc croy 
ma propolition tcllcmcnt vrayc , quc l ayant fouvcnt conlidctcc de divcrs biois & a di- 
vcrfcs rcpriics , jc n'ay jamais pcu cn doiitcr. 

Voicy lcs \Taisprmcipcs dc ma dcmonftratioi^. 

Axioma i. Si gravc quicfcens abaUquo puntlo fufpcndatur, gravitabit fupcr lincam 
rcftam punftum lufpcnlionis &centrumtcm conjungcnrcm. 

Patct axiomatis vcrita^pM'-^ alitcr gravc non quiclccrct. Axioma z. in veftc circulari 
cujus dimidiumpunftum fufpcnfionis fi cx utraque |»artc in pun^is a:qualium icdio- 
num gravia xqualia colloccntur, corpus cx omnibus illis gravibus compoiitum & k 
mcdio illo pun^o fulpcnfum quicfcct. 

Axioma 3. in vcCtc circulaci fcmicirculo minori cujus centrum cft centrum tcrrx 
{ hoc cnim in rtoftro veftc fempcr intcihgcndum ) li pun£tum fufpcniionis inxquali- 
ter vcdcm dividat,&ex utraquc partc in pund^is zqualium fc^onum gravia xqualia 
colloccntur , non mancbit corpus ex omnibus iUis gravibus compofitum fcd inciina- 
bitur vcdis ex parte majoris portionis 5 hoc patct ctiam cx vcftris pofitionibus , cum 
cnim torus vc&is fit icmicirculo minor,finus minoris portiomsxrit mino^ linu majo- 
lis portionis, idcoquc non ncgabitis incUnationcm ficri cx partc majoris portionis. 

His fuppofitls cxponatur figura contincns vcftcm DEG , & pcriicianrur rc- 
liqua juxta przpar.-itioncm Archimcdcam, gravc in D difpoiitum pcr partcsxqua- 
lcs in portioncs BC,CD,DE,EF, gravitat fuper rcftam D N , nam lufpenfum k 
punfto D, pcr fecundum axioma quicfcit,crgo pcr primum gravitat fupcr D N, igitur 
fivc totum fit in D.fivc difpofitum pcr partcs xqualcs in portioncs B C, C D , D E, E F, 
lcmpcr fupcrcamdem rcftamD N gra\^itat , fimilitcr gravc in G , fivctotum fit in G, 
fivc pcr partes xqualcs F G , G H, difponatur fcmpcr fupcr camdcm rcdlam G N gra- 
vitabit, cum autcm gravia pcr partcs xqu.ilcs BC,CD,DE,EF,F G,GH dilpo- 
fita fint xqualia , gravitabit aggrcgatum totius gravis fupcr rcftam E N , crgo patct 
conctufio,aut pcr dcdu£lioncm adabfurdum indc facillimc dcrivatur opc }. axiomatis. 

Eadcm ccrtc crat Archimcdis ratioctnatio, nam rcCtz B D, ccntrum gravitatis vcr- 
bi gratia in C conftituit ut probct gravia xqualia in pundis B D , fupcr rcftam C N 
gravitarc,quod illc fupponit cum in libri tantum D E F hoc vcruiTi fit qux ad rcdiani 
£ N , cft pcrpendicularis.in rcliquis £ilfum,quia ad anguios inxqualcs a redis a ccntro 
tcrrx fecintur,in noftro autem veftc hxc difticultas non occurrit cum lcmpcr & in quo- 
cumquc pun£lo rcdx a ccntro tcrrx eum normalitcr fcccnt. Sit libra D C B , ccntrutn 
rcrrx A,ccntrum librx C , complcatur circulusccntro C intervallo C B , dclcriptus & 
DEA,BA,CFA, jungantur.jungatur & ^ E , ponarihir in punftis B & D , pondcra 
xqualia & fit angulus ad C D, major angulo A C B , aio libr.im a punclo C , fuipcnfam 
ad partes B inclinari idque pcr fuppolita ab Archimcdcipondusi pundo t> ad punftum 
E,transfcratur cx Archimede, idem eft ac li ponduscflct in pundo D,quia ponitur in rc- 
fta.punftum D,5c centrum rcrrx conjungcntCjli igitur intclligatur rcAaC E,pondiisin 
E rctincre,mancbunt cx Archimcdc brachia CE & CB,cum ponantur mancn: CB & CD, 
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igituranguli E C F,FC B, crunt acqualcs:triangulum cnim acquicrurc in cujus cxtremis 
jcqualia pondcra collocantur,movctur lcmpcr doncc pcrpcndicularis horizoniis, hoc cft 
rcftavcrticcm & ccntrum tcrrx conjungcns angulum ad vcrticcm bifccct , quod cx- 
pcricntia tcftatur ; Angulus autcm E C B duplus cft anguli ad D.crgo angulus F CB, 
afigulo D cft «qualis , parallclat igitur crunt C A & D A, quodcft ablurdum, non ergo 
quiclcit libra, lcd ad partcs B inclinatur quia angulus B C F> major cft angulo E C F, ut 
patct. Voili en pcudcmots ma rcpliquc pour le fccond lcvier , laqucUc jcuflc plus 
cftcnduc fi lc temps mc lc pcrmcttoit , quc (i lc lcvicr cft plus grand quc lc dcmi-ccr- 
dc commc C A B duqucl lc point dc lufpcnfion cft A, lcs cxtrcmitcz C B,alors lc fcvicr 
nc fouiiendra plus , mais fcra prcflc cn haut par ccs dcux poids, dc fortc qu'il feut prcn- 
drc laproportion rcciproquc dcs dcux anglcs CND , DNB, aprcs avoir prolonge la 
lignc A N , la dcmonftration cn eft auflTi aifcc quc ccUc du premicr cas. 

Pour Ic prcmicr lcvicr , foit lc ccntrc dc la lcttrc B ,lcs poids cgaux A, & C, fic la 
lignc B C plus grandc quc B A . Si vous m'accordc2 quc cc poids cn C pcfc plus qu'cn 
A"(quoy quc vous cftimicz qu*il folt mal-aife d'cn dctcrmincr la proportion ) mcs af- 
feircs font ftitcs ; Car il dclccndra donc , & la mcmc railbn ayant toujours licu julqucs 
4 cc quc la lignc C B ioit cgalc a B A , il nc s arrcftcra pas plutot: & quc cda fc faflc 
par attrnftion ou autremcnt , la chofc cft indiftcrcntc. ^ 

Toutcfois jc vous puis afl^irar quc jc puis prouver cettc mefmc propofition par dcs 
expcricnces quc vous nc f^auriez contcftcr , & quc jc vous envoyeray au long dcs quc 
la commoditc me lc pcrmcttra , ccpcndant voicy uncdc mcs propolitions Gcomctti- 
qucs, puis qu'il fcmblc quc vous ayez dcfure d*cn voir. 

Sit Parabola A B, cujus vcrtcx A & circa rcftam D A ftabilcm figura D A B circum- 
vcrtatur , dcfcribctur conois parabolicus Archimcdxus cujus proportio ad conum cjuC- 
dcm 6afis & vcrticis crit fcfquialtcra; quod li curca ftabilem D B figura D A B circum- 
vcrtatur, fiet novus conois cujus proportioad conum c>ufdcm bads & vcrticis quzrc- 
batur , canyioscflc ut 8, ad 5, dcmonftravimus , ncc rcs vacabat difticultatc. Imo & 
ccntrum gravitatis cjufdcm conoidis invenimus. 

J'ay trouvc bcaucoup d'autrcs propofitions geomctriqucs , commc la reftitu- 
rion de toutcs les propofitions dc locisplanis, & autrcs, mais ccquc j'eftimcplus 
quc tout Ic refte cft unc methodc pour dctcrmincr toutcs fortcs de problcmcs plans 
ou folidcs, par Ic moyen detaquclle jc trouvc rinvcntion maximx &minima£r in 
omnibus omnino problcmatibus , & cc par unc cquation aufli fimplc &aifec quc ccl- 
lcs dc fanalyfc ordmairciil y a infinies qucftions quc jc n'aurois jamais pcu refoudrc iaitf 
ccla,commc lcsdcux luivanrcs quc vous pouvez eflaycr fi vous voulcz* 

DatxSphirx intcribcre conum omnium infcribcndorum ambitu maximum. 

Datx Spharx infcribcre Cylindrum omnium infcribcndorum ambitu maximum. 

J'cntcns pcr ambitum, non feulcmcnt fuperficics conicas &cylindricas,maislecir- 
cuit cntier compris au conc du cerde dc la bafe & de la fuperficic coniquc, & au cy- 
lindre des deux ccrcles des bafcs & dcla fupcrficic cylindriquc. 

11 fcmWe quc cesdcux queftions font ncccflaiics pour unc plusgrandc connoiflan-> 
cc des figurcs ilbpcrimctrcs. 

Cettc mcthode nc fett pas fculcmcnt i ces queftions , mais a bcaucoup d autrcs , & 
pour les nombres & pour lcs quantitcz. Vous m'obhgercz infinimcnt dc mc £»irc 
part dcs produdions de voftrc cfprit , & dc mc croire , &c. 
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exf Monfi^r de %pben>al ^rofejjeur aux Alathematiques 

a Taris, 

jyJONSiEU^» 

Aprcs vous avoir rcmcrcic dc la f.ivcur quc vous m'avcz faitc , & dc la pcinc quc 
Vous avcz prifc , jc rcpondray cn pcu dc mots aux objcdions quc j*ay trouvc dans vd- 
trc Lettrc & cc fans aucun cfprit dc difputc , & pour vous fairc fculcmcnt approuvcr 
la vcritc de mcs propofitions. 

La premicrc objcdion confiftc cn cc quc Vous nc voulcz pas accordcr quc lc mitan 
d'unc ligncqui conjoint dcux poids cgaux delccndans librcmcnt s'aillc unir auccntrc 
du mondc; cn quoy ccrtcs il mc fcmblc quc vous faitcs tort d la lumicrc naturcllc & 
auxprcmicrs principcs : car puis quc ccs dcux poids fbntcgaux, & qu'ils ont tous 
dcux mcmc inclination pour s'unir au ccrirrc du mondc s'ils n'cftoicnt pas cmpc- 
chcz , il crt dair qu'ils y approchcront tous dcux cgalcment , autrcment ayant fuppofc 
lcs poids cgaux & lcs inclinations au ccntrc cgalcs , vous admertricz neantmoins plus 
dc rcfiftancc d'uncoftc, cc qui (croit abfiirde, & n'importc d allcgucr un lcvier Jj»ori- 
zontal , lequcl cftant prcflTc par dcux forccs egalcs aux dcux bouts horizontalcmcnt, de- 
mcurc ncantmoins cnl cftat qu'il cft, quoy quc Tappuy qui cft au dcflbus lc divifc cn par- 
tics inegaJcs, car au cas dc ma propofition, la vcritc dc mon principc dcpcnd dc cc que lcs 
*dcux poids ou puiflanccs , ont naturcllcnient inclination au ccntrc de la terrc , & tcndcnt 
li> & c'crt pourquoy n'ayant point d'avantage l un fur rautre ils s'y approchcnt tous deux 
cgalcmcnt ; mais cn rcfpccc du lcvicr horizontal Ics deux puiftanccs dcs cxtrcmitcz 
ii'ont aucunc inclination naturclie h Tappuy , mais k s'approchcr fculemcnt , & ainli 
Tappuy nc doit etre non plus confidcrc quc s'il n'cftoit point , outrc que jamais pcr- 
fonne n'a doQtc quc Ic ccnrre d'un gravc nc s'unir au ccntrc de la terrc s'il n'cftoit em- 
pechc : or dcux gravcsjoints par une lignc qui conjoint leurs ccntrcs dc gravitc hc 
font ccnfcz conftitucr qu'un feul graVe.duqucl lc ccntre dc gravite cft au mitan dc la lignc 
qui Ics conjoint ; quellc railbn donc dc croirc qu'il s'arrefte aillcurs^^quc lors que fon cen- 
trc fcra uny k ccluy de la terre ? foint lcs deux poids egaux A & B joints par la lignc A B, 
lc ccntrc dc la tcrrc C, qu'on laiflc cheoir librcmcnt lcs poids A & B, lors quc Ic poids B 
(cra au ccntrc C, on nc pcut pas dirc qu'il s'arrcftc , parcc quc lcs poids A, gravitat fu- 
pcr B, & dcftruit xquilibrium ; ou commenccra donc Ic lcvicr A B dc s'arrcftcr ? vous 
nc f^auricz trouver lc commancement dc Ibn rcpos cn un point plutot qu'cn l autrc, 
fi cc n'cft au mitan , parcc qu'il lc trouvc pour lors ^galcment contrcbalance dc tous 
cotez , jc nc f^ay (i ccs raifons feront capablcs dc vous fairc changcr d aVls , mais vous 
mc pcrmcttrcz bicn dc vous dire quc vous trouvcrcz pcu dcgcns qui fuivcnt votrc 
opinion , & qui nc m'accordent cc principc : c'cft pourquoy jc vous conjurc dc mc di- 
rc ncttemcnt cc qu'iIvousen (cmblc. 

La deuxicme objcftion cft conrrc la nouvcllc proportion dcs anglcs quc j'ay dc- 
couvcrft , contrc laquclle pourtant vous n'avez ricn dit de precis , mais fculcmcnt quc 
vous avcz dcmonftrc quc la proportion rcciproquc des poids doit cftrc cxpliquee non 
pas par Ics anglcs , mais par ies finus dc ccs anglcs. Voicy la dcmonftration de ma pro- 
pofition dc laqucUc vous vcrrcz aifcmcnt par confcquent cclle dc toutcs ccllcs quc 
vous avcz veiics dans recrit quc j cnvoya d Monficur dc Carcavi. 

Sit ccntrum tcrrx A , vcftis C N B , portio circuli ccntro A intcrvallo A N dcf- 
cripti C N , C B acqualcs circumfcrentix & in punftis C B arqualia pondcra , fup- 
ponimus vcdcm C B a punfto N fufpcnfum uiancrc idcmque acciderc ii gravia 
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atqualia in quibuflibct punclis brachiorum C N , N B colloccntur , mod» liujurmodi 
punft/ cx utraquc parre xqualitcr k pundo N diftcnt ncquc cnim dcftrucnt, airqui- 
librium pondcra acqualia i ccntro tcrrar & i ccntro vcdis livc libri xqualitcr diftantia, 
lit ccntrum rcrra A, vcftis livc libra E F B C D , ut Tupra ccntftm fivc mcdium 
libra: pundum B , colJoc<jf ur pondus B, in punfto B, aut divilb pondcrc B, in par- 
tcs atqualcs E F B C D , colloccntur cx partes in pundis E F B C D , & fmt intcr- 
valla E F, F B, B C, C D, atqualia , fupponimus pondus B, in punfto B collocatum 
& i pun£lo B^lufpcnfum idcm pondcrarc ac partcs EFBCD fmiul lumpta: invc- 
dc coUocatx 3c ab codcm puiido B lufpcnlx, illud ncmpc accidit quia proptcr circulum 
E F B C D , partcs pondcris B, camdcm (cmpcr fcrvant diftantiam k ccntro tcrrac ac pon- 
dus ipfum intcgrum B,quod non animadvcrtiQc & dcfccnlus gravium parallclos liippo- 
fuiflc crrorcm pcpcrit Archimcdxum. His luppoHtis propofirioncm nortram demonftra- 
mus & cum tantum cafum in quo tum vcdis ccntrum, tum cxtrcma xqualitcr i ccntro 
tcrrx diftant,quia hiccafus vcritatcm prioris vcdlis Gcollatici non fupponit.dcqua vidc- 
ris ambigerc;fit vcdis F H, in cujus ccnrrum H, cxtrcma F,&: M, in cadcm quo pun^um 
H,a tcrrx ccntrodiftantia,centro A,intervallo AH,dcfcribaturportio cirguli F H M,vcdis 
cxtrcma commirtcns & fit gravc in F, ad gravc in M. in proportionc rcciproca circum- 
fcrcntix M G,ad circumfcrcntiam H A,aio vcdcm H F M, a pundo H, fulpcnfum man- 
furum & xquilibrium conftituturum,hanc autcm proportioncm camdemclVc qux angu- 
lorum ad ccntrum A, patct ex conftrudionc & duobus axiomatibus prxccdcntibus £a- 
cilli%c thcorcma concludcs. 

La hatc du Courricr mc fait finir U , parcc que jc nc doutc pas quc vous nc puif- 
Cicz voir ia conclufion avcc un pcu dc mcditation. 

Au rcftc ;c vous puis alfurcr quc lc Livrc qu'il vous aplu mcnvoycr cft cc quc j'ay 
vcu dc plus ingcnicux fiir ccttc matiere , mais (i mcs propofitions (bnt vraycs , dcquoy 
pcut-crrc vous nc doutcrcz pas toujours , vous maccordercz quc cc mouvcmcnt fur 
Ics plans indinez ic pcut prouver encorc pJus prccifcmcnt , cc n cft pas quc ;c n'cftimc 
autant que jc dois votrc invcntion ; Mais cc que lc Chanccllicr JBacon a dit cft bicn 
vray , multi pcrtranfibunt , & augebitur fcicntia. Jc fuis ,&c, 

J Alonfieur de %ohenfal Trofeffeur aux Mathematique? 

a Taris. 

Du i(. Septembre itjS. 

jiyjONSIEUR, 

Jc me trouvay ccs jours paflcz la campagnc lors quc jc repondis a voftrc c'crit, quc 
j'.ivois pourtant laifie cn ccttc VilJc. Dcpuis mon rctour jc l ay confiderc plus cxadc- 
mcnt , & vous cnvoye la re'ponle plus precifc ^ tous /cs points conccrnant Ic prcmicr 
lcvicr. Si vous nc goutcz pas mes raifons fur Ic fccond, vous m obligcrcz bcaucoup dc 
m'cnvoycr la dcmonftration de voftrc propofition fuivant l opinion ou vous eftcs, 
quc les graves gardenrla proportion rcciproquc dcs pcrpcndiculaircs tirecs du ccntredu 
lcvicr fur lcs ^ndans , & dc laqucJlc jc doutcray toujours jufqucs acc quc je Tauray 
vciic. Jc vous puis pourtant aircurcr quc jc nc (^aurois dJmordrc cncorc dc Ja micn- 
ne , & qu'it mc fcmblc quc vous nc f^auticz dcmonftrcr la voftrc , au moins par lcs prin- 
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cipcs qui nOus connoifTons» pcrmcttcz moy dc changcr de maticrc, 5c dc voiis dc- 
niandcr la dcmonftraiion dc ccttc propoJition quc ;'advoijc franchcmcnt quc je n'ay 
cncorc fccu trouvcr , quoy quc ;c (bis afleurc qu clle cft vniyc. 

Summa quadratorum \ duabus rcftis rationalibus longitudinc commcnfurabilibus, 
fi ad duplum fummjc latcrum appUcctur cxccdcns figurS quadrati , latitudo cxccflTus 
crit apotomc. 

Vous nc f^auricz croirc combien la fcicnce da dixicnic tivre d'EucIidc cft defl^Aueu- 
fc, ;c vcux dire que cctte connoiflancc n'a pas cncore fiiit dc grinds progrcz , & qu'ellc 
cft pourtant dc grandiflimc ulage. J'y ay dccouvcrt beaucoup dc nouvcllcs lumiercs, mais 
cncore la moindrc chofe m*arrcftc , commc Ic Thcorcme que ;e vicns dc vous ccrirc 
qui fcmble d'abord plus ailc \ dcmonftrer qu'il n'cft pas , i'attcnds dc vos mouvellcs , 
& fuis , &c. • 

Le principe que ;e vous aydcmandc pour rctabliflcmcnt dc mcs propofittons Gco- 
(latiqucs cft, qae fi dcux poids egaux Ibnt joints par unc lignc droitc tcrmc , & dc ftjy 
lans poids } flc qu*cftant ainfi difpolcz ils puiflcnt dclccndrc hbrcment, ik nc rcpofcront ;a- 
mais ;u(qucs a cc quc lc milicu dc la lignc s'uniffc au ccntrc commun des choles pe- 
lantes, ceprincipc qui vous a lcmble plaufible d'abord, a enfin choque v6tre opinion lur 
ce principalement quc nous ignorons la caufi: radicalc , qui Fait que les corps gravcs de(^ 
cendent, fiirquoy vous dites qu'ilya trois opinions diffcrcntes, & quedc toutcslcs 
trois lcs confcqucnccs lcmblent difFcrcntcs. 

Jc nc rcpetc point vos mots , ny vos rai(bns,;emc contcntcd'y repondrc; & ptifn6 
cn la prcmicrc opinion. 

En votrc figurc vouS ditcs qu'il vous lcmblc quc fi lc point D, ou E, convicnt avcc lc 
ccntrc commun des cho/es pcfantcs , combien quc fun dcs poids cn Ibit plus proche 
qucrautrc ils contrcpcfcront cncore,& demcurcront cn equilibre. Puilquc,ditcs vous 
(pour mc {crvir dc vos proprcs tcrmcs ) ccs dcux poids ibi]t cgaux, & ont tous dcux 
mcmc inclination dc s'unir au ccntrc commun dcs cholcs pciantcs, Tuh n'a aucun 
advantagc Hu' Tautrc pour lc dcplaccr dc fon licu. 

Or fi cc railbnncmcnt cft bon, Voyez-le dans la figurc-fiiivaritc dans laqucHc ;'cm- 
ployeray Ics mcmcs mots. 

Soit Ic centrc de la tcrrc D,un pointdans furfacc 6u aillcurs C, foit join- 
tc la ligne CD, & foit au point C, attache IclevierBC, C A,duqucJ IcsbrasB p; 
CA, foicnt cgaux & Ics-poids B & A aufll egaux , Tanglc BC A fcrmc. S'il n'x 
avoit point de poids cn B, la lignc C A s'uniroit i la Jigne C D , c'cft \ dirc quc Ic 
poids A s'aprochcroit du centrc D, autant qu'il pourroit , & tout dc mcmc dcla ligne 
B C , foit fait l'anglc B C D moindrc que D C A , par lc prcccdcnt raitbnncmcnt , lc 
lcvicr s'arrcftera ( cc qui cft contre rexpcriencc ) puis quc Ics dcux poids A (k B ibnt 
cgaux, & ont tous dcux m<fmc inclination dc s'unir au centrc D , iivc a ia lignc C D , &: 
Tun n*a aucun advantagc fur Tautrepour lu depLicer dclbn licu > or dc mcrac qu cn 
cccas rexpcricncc nous fijit voir que ccsdcuxpoids approchcront cgalcmcnt duccn- 
trc D,& dc la lignc C D, il ne fiiut pas doutcr qu au prcmicr cas ils n aproiclicnt cgalc- 
mcnt du cenrrc dc la rerrc ,& la raifbn dc toutcs gcs deux propofitions cft .qu ayanc 
memc inclinatlon au ccntrc, & nc pouvant tous dcux y dcfcaulrc , a caufc qu ils s cn- 
trcmpcchcnt, ils y approchcnt du moins cgalcment , autrcmcnt b forcc de ccluy qui y 
app^^ochcroit d'avantage firroit plus grandc. 

L'cxernplc du lcvier horizontal ne fait ricn ^ la qucAion ; c.u- pour nwrqucr 
quc lcs poids B&A n'ont pas leur incJination.iu pointC,ilne fuut qu'btcr la lignc 
C p, fur laqucllc lc levicr s'appuyc , & Ic lcvier nc rcllcra pas dc dcmcurcr s il eft prefsc 
par" les pords A & B horizontalement , defbrtc quc lc poivu Cn cftnon plu» CQnli4ej 
rai^Ic quc tcl aurrc dc ligne B A, que vous prcrdrci ; & ccla cftant rcxemplc cft inutUci 



Diqitizr 



136 Lettres 

parcc quc la principalc raifon dc roon principc dcpcnd rinclination dcs graves au 
ccntrc dc la tcrrc. 

Cc quc vous adjoutcz dc dcux poids,qui lcroicnt incgaux joints commc dcflus a unc 
lignc droitc fcrmc, & dc foy lans poids, ncft non plus rcccvablc > car vous acccordant 
quc lors qiie vous nicz un plan pcrpcndiculairc a la lignc qui joint lcs dcux poids 
commc vous faitcs cn v6trc figurc , il cft ccrtain qu cn cc cas , il y a dc chaquc ctllc du 
ccntrc une grandcur ^galc. II arrivc pourtant ccnt cas , aufqucls (1 vous coupcz Ics deux 
poids par un autrc plan paflant par lc ccntre , lcs grandcurs qui fcront dc chaquc cofte 
lcront incgalcs , & aiofi un mcmc corps cn memc temps arretcra & narretcra pas , & 
o'importc de dire que ce plan doit ctre toujours pcrpcndiculairc a la lignc qui joint 
lcsdcuxgravcs;car vousf^avczqu'autourdu ccntrc tous cndroits font indifFcrcns , 
& omni#intclliguntur furlum , omnia dcorfum , il faut donc ncccflaircmcnt prcndrc 
les rcpos dcs poids , non pas dc ccttc fa^on , mais dc la proportion rcciproquc fuivanc 
mon fcntimcnt. 

Voila cn pcu dc mofs la rcponfc k votrc prcmicre opinion quc /'culTe pcu ctcndrc 
d'avantagc & tircr mcmc la dcmonftration dc mon principc de rcxpcricncc quc jc 
vous ay donncc ,comme il vous fcra aife de voir. 

Si la lcconde opinion eft vrayc mon principc cft infailliblc ; car cn cc cas vous dircs 
quc lc corps pcfcra d'autant moins qu'il fcra prochc du ccntre ,;mais cette diminiition 
nc fcra pas en la raifon dcs cloigncmcns. 

Or puis qu'un corps pcfc moins en cc os ^ mcfurc qu'il cft plus prochc du ccntrc, 
donc il fcra toujours prclsc par lcplus cloignc , jufqucs a cc qu'ils foint cgalcmcnt 
cloigncz du ccntrc. 

£a las.opinion lcs memcs raifons font bonncs , jc (cray bicn ai(c quc Monficur 
Palcal voyc ma Lettrc , fi vous Tagrces. 

^d^^ Monfteur de ^oheryal Trofeffeur aux Mathematiquer 

^;^: Du »1. Scptcmbrc iffjtf. dTaris, 
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Jc furfcoitay avcc votrc pcrmiflion k vous ecrirc fur lcfujct dcs propofitions dc 
Mcchaniquc juiqucs i cc quc vous m aurez fait la fcvcur dc m'envoycr la dcmonftra- 
tion dcs v6trcs ; cc quc j^attends au plutot fur la promcflc quc vous m'cn faitcs. Sur Ic' 
fujct dc la mcthodc dc maximis & minimis , vous f^avcz qucpuifqucvous avez vcu 
ccllc quc Monficur Dcfpagnct vcus a donncc,vous aves vcu la miennc que jc luy baillay;^ 
il y a cnviron lirpt ans ctant i Bourdcaux , & cncc tcmps Ih jc mc rcflbuvicns quc 
Monficur Philon ayant reccu unc de vos Lcttrcs , dans laqucllc vous luy propoficz dc 
trouver lc pJusr grand Conc dc tous ccux qui auront la fupcrficic coniquc egalc k 
un ccrclc donne , il mc rcnvoya ,& j'cn donnay la folution a Monficur Prades , pout 
vous la rcndrc , li vous rappcUcz votrc mcmoirc, vous vou§ cn fouvicndrcz pcut-etrc, 
& quc vous propoficz ccttc qucftiou commc difficilc,&: nc fayant pas cncorc trouvec.Si 
jc rcncontrc parmi mcs papicrs vollrc Lcttrc , quc jc garday pour lors,jc vous Tcnvoyc- 
rayiT^^Si Monficur Dcfpagnct ne Vous a propolc ma mcihodc quc commc je l.i lay 
baillay pour lors, vous n avez pas vcu fcs plus bcaux ufagcs. Car jc la&is fcrvir cn 
divcrfifiant un pcu,Premicremcnt pour l invcnfion dcs propofitions parcillcs k ccllcdlu 
Conoidc quc jevous cnvoyay parma dcrnicrc. 2. Pour l"invcntion dcs tangcntcs dcs 
Jigncs courbcs , lur lcquel fujcc jc vous propofe cc problcmc, ad datum pundumi^ 
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conchoidc Nicomcdis invcnirc tangciitcm. 3. Pourrinvcntion dcs ccntrcs dc gravitc 
dc toutc lorrc dc figurcs aux figurcs mcmcs diffcrcntcs dcs ordinaircs commc cn mon 
Conoide & autrcs infinics , dcquoy ;c Eiiray voir dcs cxcmplcs quand vous voudrcz^ 
4. Aux problcmcs numcriqucs, aufqucls il cft qucftiondc partics aliquotts, & qui 
fom tous trcs-difficilcs. Ccftparcc moycn quc jc trouvay 672. duqucl lcs partics Cont 
doublcsaudi bicu quc ccUcsdc 120. lc font dc 120, ccftaufli par la quc ;'ay trouvc dc 
nombrcs infinis qui fbnt la nicme chofe quc 220.& 284.c'cft a dirc quc Icspartics du ptc- 
mier egalcnt lc fccond , & ccUcs du fccond lc prcmicr , dcquoy (i vous voulcz votr un 
cxcmplc pour tatcr la qucftion, ccs dcux y fatisfont 17296. & 18416. /c mafllire quc vous 
m advoiiercz qucccttc qucftion & ccUcs dc Ca Cotxc (gnt trcs-mal - aifccs : j'cn cnvoyay 
il y a quclquc tcmps la Iblution h. Monficur dc Bcaugrand j j'ay aufli trouvc dcs nom- 
brcs cn proportion donncc ou qui furpaflcnt d'un nombrc donne lcurs partics .ili- 
quotcs & pluficurs autrcs. Voili quatrc ibrtcs dc propoiitions quc ma mcthodc cm* 
braflc, & quc pcut-cftrc vous n'avcz pas (cciics*fur lcfujctdu prcmicr j'ay quarrc in- 
finics figurcs Comprifcs de ligncs courbes , comme par cxcmplc fi vous irhagincz unc 
figurc commc laparabolc , cn tcllc fortc quc Ics cubcs dcs appliquccs Ibicnt cn pro- 
portion dcsligncs qu'cllcs coupent du Diamctre,ccttc figurc approchera dc la parabolc» 
& iic differc qu'cn cc qu'au licu qu'cn la parabole on prcnd la proponion dcs quarrcz, jc 
j^rcnds cn ccUt-cy cclle des cubcs ( & c'cft pour ccla quc Monficur dc Beaugrand,ii qui 
;*cii- fis la propofition.rappcllc parabolc fblidc ) or j'ay dcmonftre quc ccttc figurc cft au 
triangle de mcmc balc & hauteur,cn profortion /ciquialtcrc.Vous trouvcrcz en la fon- 
dant qu'il m'a «€1114 fuivrc unc autrc voyc quc ccUc d'Archimcdc cn la quadraturcdc U 
parabolc , & quc jc n'y fuflc^ jamais venu par U. Puifquc vous avcz trouve ma pro- 
pofition du Conoidc cxccUcntc , la voicy plus gcncralc. 

"Si circa rcdam D A parabolc ( cujus vcrtex B & axis B F & applicata X D ) circum- 
ducatur , fict conoides novx fpccici ,quo (cQo bifariam plano ad axcm rcfto , dimi- 
dium ipfiusad conum cjufdcm bafis & altitudinis cft ut 8. ad 5. Si vAb pLino fccc* 
tur ad axcm rcdo insqualitcr 4 puta pcr pundum £ , fegmcntum conoidis AB 
CEad conum cjufdcm bafis dk altituduiis cft ut quintuplum qu.idrari EDunacum 
rcftangulo AED bis& rcftangulofub D¥f&. AE adquadrati ED quintuplum,& vi- 
ciflim fcgmcntum conoidis D C E cft ad conum ejufdcm bafis & altitudinis ut quin- 
tuplum quadrati A E, una cum rcdangulo A E D bis, & jrcdlangulo fub D F & D E ad 
qu.idrati A E quintuplum. * 

Pour la dcmonftration, outrc les^dcs quc j*ay tirccs dc ma mcthodc, jc mc Cms fer- 
Vi dcs cylindrcs infcrits & circonfcrits. 

J 'avois obmis lc principal ulage dc ma mcthodc qui cft pour rinvcntion des lieux 
plans & foIidcs,clIc m'a fcrvi particulicrcmcnt ^ trouvcr cc licu plan quc j'avois aupara- 
vant trouvc fi difficilc. Si a qiiotcumquc datis punftis ad punftum unum inftcdantur 
rcdlx , & fint fpccics qui ab omnibus fiunt dato fpatio zqualcs , pundum contingct 
pofitionc datam circumfercntiam. 

Tout cc quc je vicns de vous dirc nc Ibnt qu'cxcmplcs ; car jc vous *puis aflfircr quc 
fur chacun dcs points prcccdcnts , j'ay trouve un trcs-grand nombrc dc trcs-bclics pro^ 
pofitions. Jc vous envoycray la dcmonftration dc ccllcs quc vous voudrcz. Pcrmcttez- 
moy ncantmoins de vous pricr dc lcs cflaycr pl{it6t, & dc m'cn donncr v6trc jugc- 
mcnt. Au reftc dcpuis la dcrnicrc Lcttrc quc jc vous ecrivis , j'ay trouvc la demonfka* 
tion dc la propofitiori que jc vous faifois , cllc ma donne grandifllmc pcinc,&nc fc 
prcfcntc pas d'at>ord. Jc vous conjurc dc mc faitc part dc quclqu'unc dc vos pcnfccs, 
& dc mc croirc , &c. 
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Lettre de Monfieur de %oberval a Monfieur de Fermat, 



M 



Du il.OAobrc itif. 

ONSIEUR, 



Jc vous cnvoyc la dcmonftration dc la propofition fondamcntalc dc noftrc Mccha- 
niquc,ainfi quc ic vous Tay promis. En quoyjc fiiivray rordre commun dcxpliqucf 
auparavant lcs dcfinitions & principcs dclqucls nous nous fcrvons. 

Nous nppcUons cn gcncral unc puiflancc ccttc qualitc par lc moycft dc laqucllc 
quclqucchole quc cc ibit tcnd ou afpirc vcrs un autrc licu quc ccluy ou cllc cft , foit 
cn bas,cn h;jut,ou a coftc : foit quc cctrc qualitc convicnnc naturcUcnicnt a la cholc,oa 
quVlIc hiy Ibit communiqucc daillcurs. Dc laqucllc dcfinition il s'cnfuit quc tout 
poids cft unc cfpccc dc puifiancc , puifquc ccft unc qualitc , par Ic moycn dc laqucllc 
Icscorps afpircnt vcrs la partic infcricurc. Souvcnt nous appcllons aulTi du nom dc 
puiflancc la diofc mcmc , i laqucllc la puillanccconvicnt, comn\c un corps pcfant cft 
appcllc un poids ; mais avcc ccttc prccaution quc cc foit a l egard dc la vwyc puiflancc, 
iaquellc augmcntant ou diminuant , (cra appcllt-c plus grandcbu moindrc puiffancc , 
quoy quc la chofc iqui cllc convicm dcmcurc toujoursla mcmc, 

Si unc puiflancc cft pcndue ou arrcflJc aunc lignc flcxiblc & fans poids, laqiicllc 
bgnc foit attachec par un point i quclqucarrcft , cn (brtc qucllc fouflicnnc la puiflan- 
ce tirant fans cmpcfchcmcnt contre cctte lignc;la puiflanct & la lignc prcndront qucl- 
quc pofition*c" laqucllc cllcs dcmcurcront cn rcpos , & la lignc fcra droitc par forcc; 
Ibit icellc lignc appcUcc lc pcndant ou hi lignc dc dircftion dc la puiflancc ; 3c lc point 
pnr lcqucl Ia»lignc cft attachce i Tarrcft, foit appcllc lc point dappcnfion, lcqucl 
pourracftrc quclqucfois au bras d'un lcvicr, ou dunc b.ilance,& lors la lignc droitc 
niencc du ccntrc dc Tappuy du lcvicroudc la baLincc ; jufqucs au point dappcnfion, 
(bit appcUcc la diftance ou lc bras dc la puiflTancc, laqucllc diftancc ou bras nous fuppo- 
foiis ctrc unc lignc fcrmc confidcrcc dc foy Ton poids.Davantagc langlc compris du bras 
dc la puiflancc & dc la iignc dc dirciiiion , foit appcllc Tanglc dc la puiflancc. Apres ccs 
dcfinitions nous pofons pour principc qu'au Icvicr , &«i la balancc , Ics puifllinccs cgalcs 
tirans par dcs bras cgaux, & dcs anglcs dc dircftion egaux, tircront egalcmcnt ; & fi cn 
cet cftat cllcs tircnt lunccontrc lautrc , cUes fcroi#cquilibrc j quc fi cllcs tircnt enfcm» 
blc ou dc memc part, TcfFct fcra doublc. 

Si lcs puiflanccs cftans egalcs , & lcs anglcs dc dirc^lion cgaux, lcs bras font inegaux, 
la puiflancc qui fcra fur plus grand bras fera plus d'cffct. Commc 'cn la 1. figure lc 
ccnnrc dc la balancc, ou du levicr , eftant A , li ics bras A B , A C font cgaux , & lcs an- 
glcs A B D,A C E cgaux, Ics puiflanccs e'galcsD E.tircront cgalcmcnt,& fairont cquiii- 
brc ; dc mcnK \t bras A F cftant cgal d A B , fanglc A F G 4 ranglc A B D , & la puiP 
fancc G a la puiflancc D, ccs puiflanccs G,D, tircront cgalcmcnt , & pour cc qucllcs ti- 
rcnt dQ mcmc part , rdfct lcra doublc : au contrairc la puifl*ance G & la puiflancc E, 
fcront cquilibrc. Par Ic memc principc lcs puifl^mccs I,L, contrcpcfcront fi ctans cgalcs 
lcsjjras A K, A H font cgaux & lcs anglcs A H I , A K L aufli cgaux. II cn fcra dc me- 
mcdcs puiflinccs P,R,fi Ic tout cft difpofe dc mcme. Et cn cc cas nous ne mcttons point 
d'autrc diffcrcncc entrc lcs poids 5c lcs autrcs puiflanccs , finon quc lcs poids tcndcnt & 
afpircnt tous vcrs Ic ccntre dcs chofcs pclantes ; & ics puiflanccs pcuvcnt eftrc cntcn- 
duiis afpircr vcrs tontcs lcs partics dc TUnivcrs , avcc autant , plus , ou moins dc for-» 
ces quclcspoids. Aufli lcs poids & Icurs parties tircnt pardcs ligncs dc dircftion qui 
toutcs concourcnt k un memc point ; & Ics puiflances & leurs partics pcuvcnt ixxje 
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cntcnducs tircr dc tcUc fortc quc toutcs ics ligncs dc dircdion Ibicnt parallclcs cntrc 
cilcs. , 

En fccond licu nous polbns qu unc puiiHmcc & l\ lignc dc dircdion dcmcurans ron ». 
;ours C11 mumc po(irion5& Ic centrcdc li baUncc,ou du lcvicr ,dc mcmciqucl quc puilfc 
crrc lc bras racnc du ccntrc dc la balancc a la lignc dc dircftionjla puillancc tirani dc iby 
toujours dc mcmc fortc , fru toujours memc crifct. Commc cn cctrc 2. figurc lc ccn- 
tre dc la bal.-uicc crtant A,U puidancc B & laljgncdc dircftion B F proIongec,rantqucdc 
befoin , i laquellc aboutiircnt Ics bras A C, A G, A F. En cct clbt foit que h Iignc B F 
ioit licc au bras A F ou A C ou A G , ou i un autrc bras mcnc du ccntrc a la hgnc dc 
dircdion A F , nous fuppoibns quc ccttc puilfancc B fcra roujours un memc cffct fur 
la balancc : & fi tirant par lc bras A C dlc lair equilibrc avec la puilfancc D tirant par 
lc bras A E 5 lors qu cHc tircra par Ic bras A F, ou A G , dlc R-ra cncore cquilibrc avec 
la puillancc D tirant par le bras A E. Cc principc quoy qu il nc foit p.is cxprclfcmcnt 
dans Ics authcurs , cll ncantmoins ufurpc tadtcmcnt par tous ccux qui en ont cu atfai- 
rc , & rcxpcricnce Ic confirmc conftainmcnti 

En troilicmc licu nous pofons , quc li lcs bras d unc balancc ou d un lcvicr font dirc- j. Axi 
acmcnt polcz lun k rautrc,& quclbns cgaux , ils Ibufticncnt dcs puiflanccs egalcs dcf- 
qucllcs Ics anglcs dc dircaion foicnt droits , ccs puilfanccs pdcront cgalcment fiu- Ic 
ccjurcdcIa balancc,foitqucIlcsfoicntprodiedu memcccntrc, (bitqu cllcs cn foicnt 
fort: e'loignecs , foit quc toutcs deux foicnt ramaflccs au memc caitrc. Commc cn la 
troificmc figurc la b.ilancc ctant E D, lc centre A,lcs bras cgaux A D,A E Ibutcnans dcs 
puiirances egalcs H,I,dcfqucUcs icsanglcs dcdircftion A DH,A E I foicnt droits; nous 
fuppofons quc ccs puiiranccs 1, H, pclcront dc mcmc fur Ic ccnrrc A quc li ellcs etoicnt 
plus prcs du nic'me ccntrc fur Ics diftances cgalcs A B , A C , & cncorc dc mcmc quc 
li ccs mcmcs pmftanccs ctoicnt cnfcniblc pcndiics cn A, ccs anglcs dc dircaion cftans 
toujours droits. , 

Ccsprincjpcspofcz, nous dcmonftrous facilcmcnt, imitans Archimcdc, quc furt Prop 
une babncedroitclcspuiftanccsdcrqucilcs&dctoutcs lcurs partics lcs lignes dc di- 
rcdion font parallcs cntrc clles , & pcrpcndiculaircs a la balance , contrcpdcroiit 6c fc- 
ront cquilibrc,quand lcsmcmcs puiiranccs (cront cntrc ellcs cn proportion rcciproqiic 
dc lcurs bras , cc quc nous pcnfons vous ctrc aufli facile qu'a nous. En liiitc dcquoy 
uous dcmonftrons ccttc propofition univcrlcllc , a laqucllc nous burons. 

En toutc b.ilancc ou Icvicr fi laproportion dcs puillanccs cft rcciproquc i ccllc des 
iigncs pcrpendiculaircs du ccntrc ou point dc l appuy ,fur les lignes dc dircdion dcs*-^^^ 
puifl".uiccs, ccs puillances tirans l unc contrc l autrc fcront cquilibrc : & tirans d'unc 
mciiic p.irt , cllcs fcront un parcil clfet ; ccft k dirc qucllcs auront autant dc fbrcc lunc 
quc l autrc pour mouvoir la balancc. Soitcnla4. figurc le ccntrc dc la baIanccA,Ic 
bras A B plus grand quc lc bras A C ; & foicnt prcmicrcmcnt Ics ligncs dc dircdion 
B D , C E pcrpendiculaircs aux bras A B,A C;par Icfqucllcs ligncs tircnr lcs puiiranccs 
DE,(ldqudlcs fcrontdcs poids li on vcut) & qu il y ait mcmc railbn dc la puiflancc D d la 
puiflancc E que du bras A C au bras A B, lcs puiflanccs tirans runc contre iautrc : 
jc dis qucllcs fcront cquilibrc fur la balancc C A B. Car Ibit prolongc le bras C A 
julques cn F,cn fortc que A F foit cgalc a A C , & Ibit confideree C A F commc unc 
balancc droitc dc laqucllc Ic ccntrc Ibit A : Ibicnt auffi imaginccs dcuxpuiflanccs G, 
H,dcfqucllc5 , & dc toutcs Icurs parfics , Ics ligncs dc dircdion foicnt parallclcs i la ligne 
C E ; & quc la puiflancc G foit cgalc a Ja puiflaiicc D,& la puiflancc H cgalc h la puif- 
(ancc £,runc f^avoir G tirant fur lc bras A F, & lautrc f^avoir H tirant fur lc bras A 
C. Lors paf la prcmicrc propolition , lcs puiflanccs G,H, fcronr cquilibrc fur la b.\Ian- 
cc CAF. Mais par lc i.principc la puiflancc D furlcbras AB,fait Ic mcmc cftlr quc 
lapuifllincc G fiir lc bras AF; partantla puiiranccD fur lcbras AB faitcquilibrcavcc. 
la puiirancc H fur Ic bras A C ; & |a puiflancc H tirant dc mcme quc la puiiraiiec E iixt 
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k bras A C par lc mJmc prcmicr principe, la puifllancc D fur lc bras A B , faira cquilibrc 
avec la puilVancc E fur lc bras AC. Mainrcnant cn la 5. fig. foit lc ccntrc dc laba- 
lancc A ; les bras A B , A C ; lcs ligncs dc dircclion B D , C E qui nc ibint pas pcrpcn- 
diculaircs aux memes bras ; Aclcs puiflanccs D,E, tirans parlcs mcmcs ligncs dc dirc- 
ftion 5 liir IcfqucUcs ligncs foint mences dcs pcrpcndiculaircs du ccntrc A, f^avoir A E 
(ur B D & A G fur E C > & quc commc la lignc A F cft i A G ainfi foit la puifTancc E 
ilapuiirancc D, IcfqucIIcs puilfanccs tirent l unc contrc rautre, jcdis qu'ellcs fairont 
cquilibrc fur la balancc C A B. Car foint imaginccs Ics ligncs A F , A G commc les 
dcux bras d'unc balancc G A F, fiir lefqucls tircnt Ics puilVanccs D, E,par lcs ligncs dc 
dircdion F D,G E, ccs puiflanccs fairont cquilibre par la prcmicrc partic dc ccttc 2. prop. 
Mais par ic 2. principcla puilVancc D lur Ic bras A F fait Ic mcme effct quc fur lc bras 
A B> (Sc la puiHancc E fur lc bras A G fait Ic mcmc ctfct quc fur Ic bras A d partant h 
puiHancc D fur Ic bras A B, fait cquilibre avcc la puiiVancc E fur le bras A C. II y a plu- 
iicurs cas luivant les chcutcs dcs perpcndiculaires , mais il vous ftra facilc dc voir quc 
tous n ont qu une memcdcmonftration. U cft aufli tacilc dc dcmonftrcr que fi lcs puiiVan- 
ccs tircnt dc meme parr, cllcs t^iiront memc cftct l uoc quc l autre , 6c l'effct des dcux cn- 
fcmblc lera doublc dc ccluy d'unc fculc. 

J "attcns votrc jugcment fiir cettc dcmonftration, & fi vous fapprouvcz nouS com- 
muniqucrons en fuitc dcs conicqucnccs qui cndependent, J'ay trouvc la dcmonftra- 
tion de la fomme dcs quarrez dc dcux coftcz rationaux commcnfurablcs cn longucur, 
appliqucc au doublc dc la fommc dcs coftcz , cxccdant d'unc figurc quarree : mais 
puis que vous favcz auili trouvee , je nc vous diray ici quc mon priricipal fondcmcnt , 
qui cft quc de deux nombrcs quelconques , la fomme dc deux fois Ic quarrc du prc- 
micr,dcux fbis lc quarrc du fccond, & dcux fois Icproduitdcs dcux nombres, n'cft 
pas un nombrc quarre , d'autant quc prcnantlcs moindres nombres de lcur railbn, un 
nombre limplcmcnt pris n'cft pas quarrc. Si nous avons tous dcux un mcmc moycn, cc« 
cy fuftit,fi vous cn avez un autrc, cc quc vous reconnoiftrcz par cc difcours,vous mc fai- 
rcz favcur dc mc Tapprendrc , & moy jc vous ccriray Ic micn tout au long , fi vous Ic 
ddircz . 

J'ay aufli trouvc la dcmonftration dc votrc conoidc , & cellc dc v6trc parabolc fo' 
lidc , 5c cn conlcqucncc , ccllcs d*unc infinite d'autrcs parcillcs quarre-quarrccs , quarrc- 
folidcs, &c. J'ay trouvc Ics tangcntes dc toutes ccs figures : par cxemplecn la parabolc 
folidc la portion dcl axc, prifc cntre la tangcncc & le fommct , eft double dc la portion 
du memc axc , prifc cntrc lc fommct & la lignc .ippliquec dc rattouchcmcnt a Taxc. 
J'ay par lc mcmc moycn quarrc la parabole gcomctriqucmcnt autrcmcnt qu'Archi- 
mcdc. Et jc mc trompe fort fi je n'ay rcnconrrc Ic mcmc moycn quc vous , mc icr- 
vant dc$ lignes parallelcs a Taxc ,& dcs portions dc ccs lignes, prifcs cntre Ics parabo- 
les & la lignc qui touchc lcs mcmcs parabolcs par lc fommct , IcfqucUcs portions fc 
fuivcnt cn la raiibn dc Tordrc naturcl des nombrcs quarrcz ou dcs nombrcs cubes , &c. 
Or la Ibmmc dcs quarrcz eft toujours plus quc lc ticrs du cubc qui a pour coftc lc co- 
ftc du plus grand quarre : & la mcmc Ibmmc dcs quarrcz , lc plus grand cftant oftc cft 
moindrc que Ic tiers du memc cubc. La fommc dcs cubcs plus quc Icquart du quarrc- 
quarrc; & lc plus grand cubc ofte, moins quc le qu.irt, &c. Si par cc dilcours vous rccon- 
noilVcz quc cc n cft pas votrc moycn , j'cn fcray d'autant plus rejoiii pour ce quc nous 
en auronsdcux , & vous mc faircz la favcur de m'cnvoycr Ic votrc faifant lc mcmc dc 
ma part. 

Pour lcs tangcntes dc la conchoidc , jc lcs ay confidcrces il y a long-tcmps , commc 
<?tans dctcrminations d'equationsquarrc-quarrccs. Sur cc fujct il y a dcux points cn ia 
conchoidc , par Icfqucls on nc pcut mcncr dcs tangcntcs, jc vous pric dclcs confidcrcr, 
& vous trouvcrcz uncadmirablc proprictc d'anglcs au fommct l undc VautrcJi la fc- 
ftion d'unc ligne droitc & de la conchoidc. 

I 
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dc M. dc Fflrmat. Y^r 

J'cftime vos propofitions dcs nonibrcs , & ccllc du licu plan fort difficilcs cc quc jc 
i^auray micux quand jauray cu lc loillr dc lcs confidcrcr , commc aufli Ics ccntrcs de 
gravitc dcs figurcs liilHitcs tant plancs que fblidcs ; n cftant pas rctblu pourtant dc m'ob- 
Ihncraprcsjcar jaimcray mieuxtcnir dc vous cc qiic vous en aurcz, fi vous Tavcz 
agrcablc. Jc Vous pric pourtant dc mc mandcr fi lc ccnrre dc gravite dc votrcdcmi- 
conoidc ncft pas cfc point ou Taxc cft divifc , dc (brtc quc Tun dcs fcgmcnts cft it Tautrc 
comme ii.a 4. pour cc qu'un lcger raifonncraent ^ Sc non cncor bien confidcrc m'a 
fcmbl^ mc mcncr a ccttc railbn. 

Unc autrc fois jc vous pourray mandcr de nos propofitions ainfi quc vous Ic dcfifez.* 
pour cette heure que ;c n cmployc i ccrire ccqr qu'un tcmps d6cob6 , ;c vous cnvoyc- 
ray fculemen t ccUc-cy. Dc deux cones droits egaux & ifopcrimctrcs cftans donn^es les 
ba(cs inegales, ou Ics hautcurs inegalcs , trouvcr Ics cones. Quand Jc dis ifopcrimctrcs, 
j*entens les bafes y comprilcs oucxccptecs, commc vous voudrcz. Vous enaurczla 
folution quand il vous pLiirra , fi vous nc voulcz prcndrc la pcinc dc la trouvcr vous 
meme, & jc vous Taurois cnvoyc dcs maintcnant, n'eftoit que jc croy quc vous defire- 
rcz d'avoir le plaifir d*y pcnlcr. Attendant quc vous me faflicz la &veur dc m'ccrire , jc 
demcureray, &c. 

^^^»^^^'^^^^^**»:^»*»^^*^*^^^*»'»^'^^^^^^^*^^* 

Objedaa D. de Fermat, 

(t/fSersus propofttionem Mechanicam T> . de ^B^beryaL 

SI vcra cflct propofitio Mcchanica D. de Roberval , in veftc quolibct , pondcra 
pci^pendicuUs ^ ccntro vedis in lineas diredionum dcmiflis cflc rcciprocc propor- 
tionolia ad aftrucndam quictcm,non poflct liibfiftcrc ptoportio gravis ad potcntiam 
in plano indinato , quam in libcllo fuo tradidit. Hoc pcrfpicu^ dcmonftramus. 

In I. figura , efto pundum in fuperficic tclluris N, centrum terra: H , jundi N H, 
ducatur AN GF, perpendicularis ipfi H N, quam quidcm AN G F , ii qui funt in 
punfto N, vocant parallclam horizonti. Exponantur fphine quarum ccntra B > C, D , 
qux tangant rediam livc planum pcr A N G F , in pun^tis N , G , F. 

Patct primum Sphxram B , i minima potcntia movcri, idque D. dc Robcrval non 
diftitctur, &inpmido N collocatam , mancrc , fcd in nulloaliototius plani pundo 
idcm accidit. Pcrficiatur figura ut hic vidcs. Refta H G , conncftcns pundum con- 
tadus G, & ccntrum tcrri H , ad rcftam C G , facit angulum obtufum idcoque fphxra 
C, ad partcs G N, movcbitur. Idcm dc fphacra D. Sit igitur potcntia in Z, retincns fpha- 
ram C , per motum tc6tx A N G F, parallelum aut quod idcm cft per rcdam Z C. In- 
tclligitur vcdis cujus centrum fixum G , ducatur in H C, pcrpcndicularis G C. Spha;ra: 
C, motus naturahs cft pcr rcftam CH. Motus retinens pcr C Z adquam perpcndi- 
cularis cft G C. Ergo cx fiippofitis D. dc Robcrval cft rcciprocc ut rcda G I , ad rc- 
ftam G C , ita potcntia rctinens in Z ad fphjcrani C , quod crat demonftrandum. In 
fphajra autcm D, major rcquirctur porcntia ad rcrmcndum , Sc quo magis diftabit k 
pundto N , c6 majorc potentia opus crit , quod eft mirabile. 

Ex fuppofitionc autcm D.dcRobcrval numquam in codem plano variat proportio, 
quod quam longc abcat a vcritate ipfc vidcrit. 

Sit ccntrum terrx B , Planum inclinatum A C D C, in pundlis A & C, camdcm po- 
tentiam rctincrc, porcrat fbrtaflc non incongruum vidcri D. de Robcrval. Scd dudo 
pcrpcndiculo B D , cum in pun^lo D fit quics , fic minima potcntia rctincat, qua ratio* 
nc conftabit ipfius propofitio \ 
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In quolibct autcm plano habct locum no^lra dcmonftratio. Omnc quippc planuni 
aJicui Uorizonti invcnictur parallcluui. 

Hac propoHtionc cvcrtitur dcmonftratio Domini dc Robcrval &brcviflima viiad 
.ipilus hypothc(cs nova proportio dctcj»itur. 

Sccundam figuram addidcramus , qua judicium noftrum dc iplius iiltima ptopod- 
tionc prodcrc fpcrabamus. Scd non Tuppctit tcmpus.. 

Nova in Mechanicis Theoremata D. de Fermat. 

FUndnmcnta Mcchaniccs non iatis accurata tradidiflc Archimcdcm tucram du- 
dum fulpicatus, fupporuiflc cnim motus gravium dclccndcntium intcr lc parallclos 
|>atct,ncc vcro abfquc hac hypothcfi conrtarc pofTunt ipiius dcmonftrationcs : Non in- 
Hcior quidcm liypothcdm hancad lcnfum proximc accommodaii, quippc ptoptcr ma- 
gnam a ccntro rcrrx diftantiam polVunt dclccnfus gravium liipponi parallcli non lccus 
ac radij Iblarcs : lld vcritatcm intimam & accuratam quarrcntibus, hxc non iatisfaciunr. 
Ocncrahs ncmpc vcAium natura in quohbct fnundi loco vicfctur confiddanda & 
aftriienda idcoqucnova in mcchanicis tlindamcnta c vcris & proximis principiisac- 
ccrfcnda : Hujus novs fcicntia* piropoiitioncs tantum cxlubcmus , dcmonllrationcs 
CLm libucrit , tradinlh-i. * 

Duplcx igitur vcdium gcnus fingimus aut potius confidcramus unum cujus motus 
rcAus tanrum cft non circularis , altcrum cujus cxtrcma dcicribunt circulos , de ll-cun- 
do hoc quxfitum tantum apud vctercsi primum quod longc vidctur (impUcius, ne 
agnovcrunt quidcm. 

Singula cxemplis illuftramus & prioris quidcm ccntrum idem cft cuni ccntro tcmr» 
poflcrioris ccntrum cxtra centrum tcrrar nccefl*ari6 dcbct coUocari. 

Sit igitur in fcqucnti figiiira ccntrum tcm punftum A,& intcfligatur rcfta C Bjtranfirc 
pcr ccntrum A, imb & ipla A B,intclUgatur cflTc vcAis & in pundis B & C, colloccn- 
tur gravia B & C, fitquc pondus B, ad pondus C, ut reda C A, ad rc(flam A B, aio vc^ 
ftcm CB, manfurum & xquihbrium in hoc cafu conflituturum.Si vcro dcnimuatur raiv 
tifpcr gravc B, movcbitur vcdis in rcftum pcr ccntrum A ad parrcs C,doncc pondcra 
diftantiis i ccntto (int rcciprocc proporrionaha. Hxc cft prima propofitio cujus rclpeftu 
tcrra ipfa magnus vcdis dici potcll ad imitationem Gilbcrti qui cam magnum magnc- 
tcra vocat. , 

Hoc pofito , mirabihus quiddam proponimus ,gravia ncmpc cb fecihus toUi i po- 
tcntia in fupcrficic tcrrx aut ahbi conftituta quo propiora fucrint ccntro tcrrx. 

Sitccntrum tcrri A punftum C, cxtra ccntrum jungarur rcda C A , in qua fumpto 
pundo B, colltKCtur grave in B. Si intclhgamus gravc B, pcr filum aut axcm C B, liif- 
pcnfum , dctincbitur ^ potcntia in C» collocata cujus proportio fitad pondus B, ut rc- 
£h AB,ad rcaam AC. 

Indcqucfacillimfcdeducitur &dcmonftr.itur gravia in ccntro non pondcrare, cujus 
rci dcmonftrationcm hadcnus quxfitam jam novimus. 

Sccundiim vcdium gcnus Archimcdxum dici potcft. Scdrcciproca diftantiarum cum 
ponderibus proporrio( quam in vcclc limplici dcmonftr.\vimus ) in hoc h.iberc locutn 
non potcft,ncc idco fubliftcrc fcxta & fcptima Archimcdis propolitio. 

Itaigitur confidcntcr pronuntiamus & vedcm gcncralitcr livc brachia, fivc indire- 
dum , livc parallcla horilbnti, fivc ctiam angulum conftituant,confidcramus. 

Una quippc demonftrationc totum cvincimus. Sit vcdis cxtra centrum tcrri D B C» 
cujus ccntrum B,Brachia B D,& B C.ccntrum tcrrx A,iungantur rcftx D A,B A,CA,3c 
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in pun£lis B & C, coUoccntur gravia ,(itquc proportio gravisD,ad gravc C, compolita 
cx^ proportionc rcdar D A,ad rcdam C A,& rccipfocc cx angulo C A B ad angulum 
BAD. Aio vcdcm BDC i pundlo B rufpcnfuni manTurum & jcquilibrium confti- 
tuturum. 

Hanc propolitioncm (icut & rcliquas vcrifliraas aflcvcramus , & cum libucrit,de- 
monflrationibus cx puriorc Gcomctna & Phyfica dcrivatis confirmabimus. 

Indc patct corrucrc omnino vctcrum dc ccntns gravitatum dcfinitioncs, ni}llum 
quippc corpus prartcr Sphxram potcll rcpcriri in quopundum rcpcriatur \ quo gravc 
cxtra ccntrum tcrrae ruipcnfum , lcrvct cam quam in principio habucrit pofitioncm. 

Pcfiflictur crgo dcinccps ccntrum gravitatis cujulquc corporis, pundum intra cor- 
pus pofitum , quod fi cohatreat ccntro tcrri ,corpus eam (crvabit quam in principio ha- 
bucrit politionem ; eo cnim (blum cafu habcnr locum ccntra gravitatis. ^ 

Dcmonftrabitur ctiam & rcfclictur crror Ubaldi & aiiorum qui cxiflimant librx 
brachia hcct non linc parallcla horizonti xquihbrium tamcn conflitutura. 

SitccntrumtcrrxB,fcmidiameter BA,portioaitcrius lcmidumctri BC.&fiatut A B, 
adBC, ira pondus appenfum inCad pondus appenfum in*A. Aio pondcra AC non 
moveri , lcd ficri xquilibnum, ha:cautcm propolitio probatu faciJlima cft vcftigiis Ar- 
ciimicdis inliftcndo. Et,fi ncgctur , ftatim dcmonftrabitur. 

Hoc fuppolifo , propofitioncm fanc mirabilcm indc dcducimus. Ponatur gravc in 
pundo N, inter punda A & B,& fiat ut A B ad B N ita pondus N ad potcntiam R. Aio 
pondus N jundo axc AN a potcntia R in pun^o A collocata dctincn , & (i minimiim 
augcatur potcntia R, liirfum tolli , idcc>que qu6 propius pondus acccd^t ad ccntrum 
tcrrjf , mmorcm potcntiam ad toUcndum illud rcquiri. 

Harc cft, ni talJor , propoJitio quam Bcaugrandus in fua Gcoftatica dcmonftrat ; nos 
cam hac rationc , qui lcquitur , dcmonftramus. 

Propofitio Geoftatica D. de Fermat» 

SUppofitis & conccflls quibus in dcmonftrationc utimur , cx pracccdentc propofitio- 
nc, & cx communibus notionibus dcfiimptis. 
Sit centrum fcm C,fcmidiamctcr CA in qua fumatur pundum B,in pundo aurcm B fit 
quodvis gravc appcnlum. Fiat autcm ut rc^ia CA,ad rcftam CB , ita pondus in B appcn- ^ 
fum ad potcntiam aliquam ut R. Aio gravc B a potcntia R in pundo A fuftincri , & fi 
augcatur quantumlibct potcntia R, pondus B ab hujufmodi auftd potcntia in punclo A 
coUocatafurlum moveri.proiiucatur cnim AC in D,& fit CD,a:qualis CBiEt in D coUo- 
cctur pondus pondcri B xqualc. Corporis.igitur cx dugbus gravibus B & D compo- 
Cti ccntrum gravitatis cft C , idcoquc fi i pundo A aufcratur potcntia R , cum rc- 
da B A, nihil ponderct, erunt pondcra B & D in xquilibrio & mancbunr. Si autcm in A, 
coUocctur pondus dcorfum tcndcns potcntii R furliim movcnti a:quale , idcm cft ac 
fi 4 pundo A dcmatur potentia R,nam quantum potcntia toUit tantumdcm pondus dc- ^ 
primir. CoUocctur igitur hujufinodi pondus in A,corpus igitur compofitum cx poten- 
tia R coUocata in A,& furfum movcnte, cx pondfrc A, deorfum tendcnte, & cx gravi- 
busB & D critina:quihbrio,aut,fimavis,non movcbitur.Cum autcm gravcD,fitacqualc 
gravi B & rcda CD rcdx C B, crit ut AC pd CD^ita AC adC B,& ut pondus B ad potcn- 
iiam R in A coUocatam.ita pondus D ad pondus in A dcorfum tcndcns ( quod ipfi R po- 
tcntix xqualc pofuimus ) cll: autcm cx hypothcfi ut rcdla A C ad C B , ita pondus B 
ad potcntiam R in A coUocatam.Eritigitur ut A C ad CD, ita pondus D ad pondus 
in A dcorfum tcndcns. Cum igitur diftantix pondcribus fint rcciproc^ proportiotulcs 
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pondus inA dcorfum tcndcns pondcri D xquiponderabit. Si vcroabiquipondcranti- 
bus a-quipondcrantia aufcr.intur , rcliqua arquiponderabunt. Ergo fi ab acquilibrio^ x 
potcntia R in A colloc.ita & (iirfum movcntc, cx pondcrc in A deorfum tendciitc & 
pondcribus B & D compofito , aufcratur xquilibrium cx pondcribus A & D conipofi- 
tum , rcllqua Jcqnipondcrabunt , aui potius non movcbuntur. Aufcrantur igitur pondus 
A & pondus A D. Rcmancbit porcntia R in A collocata , & pondiis B. Qiipd proin- 
de potentia R detincbit. Idcoquc li minimS augcatur vi , fnrfum roHit G E D. 

Propofitio D, deFermat circa parabolcn. 

PRopofui pcr data^. punfta parabolcn dcfcribctt. Duplcx cftcafus, utrique lcm- 
ma lcqucns pra;mittcndum. 

Sit panibolc in i. fig. E C B A D cujus diamctcr A F detur pofitiojic , dctitur ctiam 
dno punda B & C , pcr qux tranfit parabolc , dentuc dcniquc anguli dpplicatatum ad 
diamctrum AF. Aio parabolen pofirione dari. Applicentur ordinatim BN &CM,i 
pun^Vo dato B in A F,po(itionc datam ducitur B N in dato angulo ( politum quippe cft 
dari angulum applicatarum ) crgo datur pundlum N,*fimilitcr datur pundimi M & rccbt 
B N,C M pofitionc & magnitudinci Ex natura yarabolcs cft ut quadtatum C N ad qua- 
dratum B N ,«a M A ad N A, li pon.is A cflc vcrticcm parabolcs fivc cxtrcmum dia- 
nietri. Ergo datur ratio M A ad N A & dividcndo datur ratio M N ad N A , datur 
autcm rccla M N, quia duo punda M,N cbntut , datur igitur N A & pundum A. Si 
fiat ut A N data ad N B dat.im, ita N B ad Z, dabitur Z rcftum parabolcs- latus. Dato 
igitur vcrticc A, Z rcdo latcrc, AF diamctro pofitionc, angulo applicatarum > datuc 
pofitionc parabole , cx 52. 1. Apoll. 

Hoc fuppofito facillimi conftruitur primus cafus inz.fig.inqua dcntur 4. punfta 
D,B,C,F , qux fi jungas pcr rcd.is, B C, C F, F D, D B, vel neutra oppofitarum crit al- 
rcri parallela , vcl ut m hoc cafu crit B C vcrbi gratia parallcla D F. Bifariam utraquc 
dividatur in punftis 1 5c E & fit fadum , crgo juniia 1 E erit diamcter paraboles cum 
arquidiftantcs biforiam dividat, ciantur autcm punfta 1 & E, ergo I E pofitionc datur & 
angulus D E I. Cum igitur diametcr I E pofitionc detur, detur etiam angulus applicata- 
rum & duo punfta B & D per qux tranfit parabolc, dabitur pofitionc parabolc DB ACF. 

In 2. cafu major eft diflkultas , cum neutra rcaarum duo ex pundiis datis conjungcn- 
tium altcri cft arquidiftans. 

In 5. fig. fint data 4. punfta X, N, D, R, quac pcr reaas X R , R D , D N,' N X , con- 
jungantur , & ncutra oppofitarum fit altcri xquidiftans. Ponatur jam fadtum eftc , & 
dcfcriptam parabolcn XANDBR, propofito fatis&cientem. Concurrant produdx 
X N, R D, in pundo V, & bifariam divifis X N, R D, in pundis M & G, ducantur ad 
ipfas diametri M A, C B, occurrcntcs parabolsc in pundis A,& B,i qUibus rcftae 1 A S, 
SB ipfis X V,V R, ducantur scquidiftantes , & concurrant in punfto S. Juncla A B bi- 
€iri.-im dividatur in P & jungatur SP, hisita conftruftis patct, cum pcjr verticem dia- 
mcrri M A duc-itur I A S, acquidiftans applicatx X N , rcftam I A S tangere parabolen • 
in A,probabirur fimilitcr rcdam SB tangere eamdcm parabolcn in B , crgo pcr t(J.j. 
Apoll. crit ut reclangulum X V N ad rcdangulum R V D,ita quadratum A S .id quadra- 
tum SB.Datur autem ratio rc£languli X V N od rcftangulum RVD,cum dcntur 4. pun- 
£la X ND R , ergo datur ratio quadrati AS ad quadtatum S B, ideoquc red* A S ad rc- 
iftam S B. Datur autem angulus A S B, quia proptcr parallclas zquatur angulo X V R, 
dato.Ergo in triangulo ASB datur angulus ad verticcm S & ratio latcrum A S,S B,ideo- 
que ttiangulum A S B datur Ipccic, igitur datur angulus S A B & tatio S A ad AB,cum 

autcm 
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autcm AP fit dimidia AB, datur ctiam ratio SA ad AP, in trianguJo igitur S A P datur 
ani?ulus ad A, & ratio latcrum SA, AP , datur igitur (pccic & angulus PSA 
datur. Hoc pofito cumrcda SP rcdiam AB pun£la conraAuum conjungcntcm bif:.- 
riam dividat,crit diamctcr paraboles.cx 29. 2. Apoll. inparabola autcmomncs dia- 
mccri llmr intcr fc zquididantcs, crgp diamctcr M A rcAz S P xquididabit, idcoquc 
. angulus I A M , xquabitur angulo AS P , probavimu$ autcm dari angulum A S P, cr- 
'go dabitur angulus I A M & ipfi altcrnus proptcr parallclas NMA.datur autcm pun- 
ilum N quia rcdam N X pofitionc & magnitudinc datam biiariam dividit. Ergo da- 
tur diamctcr M A politionc , datur ctiam angulus applicatarum A M N , & dantur duo 
punda N & D pcr quac tran(it parabolc. Datur igitur parabolc pofitionc cx lcmmatc , 
& cl\ facilis ab analyli ad fynthclim rcgrcffus. 

Patct autcm duas parabolas in hoc lccundo cadi propofitum adimplcrc,concurrcuc 
cnim icdx D N fic XR, quas poluimus non elTc parallclas : hoc calu cadcm argumen* 
tationc nova conlttuctur parabolc propolito fatisfijcicns. 

Lettre de A/. de Fermat au !Z^. Tere Merfenne de iOrdre 

des Minimes. 

JyJON REVEREND PERE', 

Puis quc /ay cft^ aflcz hcurcux pour vous oftcr Topinion quc vou5 avicz ciic 
quc j"cuflc fuivi cn ma propofition lc mcmc raifonncmcnt quc Monficur dc 
Bcaugrand , j'cfpcrc qu avcc la mcmc facilite je vous ofteray tous lcs autrcs fcru- 
pulcs. I. Vous avcz crcu quc ma propofition ctoit la memc que ccllc dc M. dc Bcau- 
Itrand 5ccc par dcux raifbns, Tunc quc jc lavois ccrit lors quc jc lcnvoyay aMr. dc 
Carcavi ; Tautrc qu'clle fcmblc conclurrc la mcmc chofc. Jour lc prcroicr , jc vous rc- 
pons quc lors quc j'cnvoyay laditc propofition , jc n avois pas vcu cncorc lc livrc dc 
M. dc Bcaugrand , fic navois ft^cu fi cc n'cft qu'il ccrivoit du divcrs poids des gravcs f<N 
cundiim varia a t^rrz ccntro intcrvalla , fi bicn que la dcflus j imagina la propofition 
quc vous avez veuc, & crcus quc peut-ctrc cc fcroit la memc quc ccUc dc M. dc Bcau- 
grand , & Tccrivis ainfi i mondit ficur dc Carcavi , mais dcpuis ayant vcu lc livre dc Mr. 
* dc Bcaugrand, j'ay trouvc quc (bn opinion cft difFcrcntc dc la mienne cn cc qu'il (lippoie 
quclc gravc en foy , fc rcnd ou pluspclantou plus legcr fclon rcloigncmcnt ou Tap- 
prrochc du ccntrc , & moy jc fouticns ( cn quoy jc repondray i votrc (ccondc raifon ) 
qu'cn foy il nc changc pointdc poids ,mais qu ilcft tireavcc plusou avcc moins dc 
forcc , cc qui crt bicn diftcrcnt du rcftc. 

Soit lc ccntrc dc la terre C, lc gravc B au point B & le point D dans la fupcrficic, Mr. 
dc Bcaugrand ticnt quc fi on pefc lc gravc B dans lc point B on le trouvcra plus lcgcr quc 
fi on lc pcfc au point D. Et moy jc dis que fi on pcfe le grave B dans le point B , on lc 
rrouvcra dcmcme poids quc s"il croit pcfc au point D v & qu'cn tout cas quand bicn 
ccla nc fcroit pas ( car ma propofition nc dcpcnd nullcmcnt dc la licnue ) quc lc 
gravc B fcra foutcnu plus aifcmcnt par unc puiflancc qui fcra au point D, quc pac 
unc auf rc puiflancc qui cn lcra plus prochc , & cn la proportion quc j ay aflignec. Vous 
nc dcvcz pas doubtcr quc ma dcmonftration nc concliic parfaitcment , bicn qu il lcm- 
blc qiic Mon(icur dc Robcrval ne l a pas rrouvcc prccifc. Jc vous puis donc aflcurcr 
quc toutcs Ics propofitions quc j'ay milcs dans mon ecrit font pattaitcmcnt vraycs , &C 
dcccla jc ncn vcux pas ctrc crcu que lors quc j'auray mis par ccrit toutcs lcs dfmon- 
ftrations fur cettc matiere. Je fnis fi pcu ambiticux quc fi j avois rrouvc crreur cn cc 
quc jc vous ay ccrit jc ne tairois nulle ditficultc dc l advoucr. Jcfuis , &c, 

T 
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Lettre de A/. de Fermat a Monfieur de %ol?eryal 

d Taris, 

Du 4. Novcmbre x<]^. 

jyjONSIEUR, 

Mc rclcrvant k vous ecrirc unc autrc fois lcs defaurs quc i'ay trouvc dans votrc dc- 
monttration & dans vorrc Livrc imprimc, quc ;'c(pcrc vous fairc advoiicr par vos pro- 
prcs maximcs , jc mc contcntcray dc rcpondrc prcfcntcmcnt aux autrcs points dc votrc 
Lcttrc , & prcmicrcmcnt vous f^aurcz quc nous avons concouru au mcnic mcdium 
fur ]c fujct dc la fcimmc dcs dcux quarrcz rationaux commcnfurablcs cn lon- 
gucur appliquec au doublc dc la /bmmc dcs cotcz , cxccdant d'unc figurc quarrec. 
Vous vous cftcs fcrvy aufli d'un mcmc mcdium quc moy cn la quadraturc dcs parabolcs 
folidcs quarrc-quarrcz,& ii l'infini ; mais vous luppofcz unccholc vrayc,dc laqucllc vous 
n'avcz pas pcut-etrc la dcmonftration prc'ci(c , qui cft quc la (bmmc dcs quarrcz cft 
plus quc Ic ticrs du cubc , qui a pour coftc Ic coftc du plus grand quarre la fommc dcs 
cubcs plus quc lc quart du quarrc-quarrc Ja /bmmc dcs quarrc-quarrez plus qu'un cin- 
quicmcdu quarrccubc , &c. Or pourdcmonftrcr cclagcncralcmcnt,il fautetant don- 
ne un nombre, in progrcflionc naturali , trouver la fommc, non lculcmcnt dc rous Ics 
quarrcz & cubcs,cc quc lcs Authcurs qui ont ccrit ont dc;a fiiit , mais cncorc la Ibmmc 
dcs quarrc-quarrcz quarre-cubcs, &c. cc quc pcr/bnnc que ;c I^ache n'a cncorc trou vc , 
& pourtant ccttc connoiirance cft bclJc & dc grand ulagc , & n'eftpasdes plus oifccs, 
;'cn fuis vcnu ^bout avcc bcaucoup dcpcinc. 

En v oicy un cxemplc. Si quadruplum maximi numcri binario audum ducas in 
quadra<um trianguli numcrorum ,& k produilo dcmas fummam quadratorum ^ lingu- 
lis fiet fumma quadrato-quaJratorum quintupla. II Icmblc quc Bachct ,dans fon traittc 
dc numcris multangulis , n*a pas voulu tatcr ccs qucftions aprcs avoir fait ccllc dcs 
quarrcz & dcs cubcs ; ;c (cray bicn-ailc quc vous vous cxcrcicz pour trouvcr la mctho- 
dc gencrale, pour voir (I nous rencontrcrons. En tout cas ;c vous offrc tout cc que ; y ay 
fait , qui comprcnd enticrcmcnt tout cc qui l'c pcut dirc fur ccttc matierc. Voicy ccpcn- 
dant unc tres-bclle propofirion , qui peut-ctrc vous y lcrvira, aumoins c'cft par Ibn • 
moycn que ;'cn fuis vcnu a bout. Ccft unc rcglc que ;'ay trouvee pour donncr la Ibmmc 
non fculcmcnt dcs trianglcs , cc qui a ctc fait par Bachct & Ics autrcs , mais cncorc dcs 
pyramidcS , triangulo-triangulorum , &c. ^ 1'infini , voicy la propolition. 
Ultimum latus in latui proximc majus facit duplum trianguli. 
Ultimum latus in triangulum latcris proxime majoris facit triplum pyramidis. 
Ultimum latus in pyramidcm latcris proxime majoris facit qiudruplum triangulo- 
trianguli. 

Et co in infinitum progreflu. 

Toutcs ccs propofitions , quoy quc bcllcs dc fby,m'ont fcrvi k trouver lcs quadratu- 
rcs ,quc ;e fuis bicn-aifc quc vous eftimicz. 

Jc voudrois avoir aflcz dc loifir pour vous cnvoycr Ics propofitions dcs nom- 
bres quc vous trouvcs fi difficilcs, cllcs lc Ibnt cn eftct , meme "Tartaglia avoit crcu 
qu'cllcs n*cftoicnt point trouvables par arr. J'cn ay cnvoye la conftrufbion au Pcrc 
Merfcnnc. II vous la communiqucra fi vous la luy dcraandcz , jc vous cnvoycray 
aufli upc autrc-fois lc ccnrrc dc gravite dc toutcs ccs nouvcllcs figurcs , avcc la mc- 
thodc gcneralc pour le trouvcr > vous f^avcz ccpcndant que ccluy du dcmy-conoidc 
divifc Taxc cn pcoportion dc 11. a 5. non pas dc 11. 1 quatrc, commc vous avicz crcu , 5c 
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quc ccluy dcs nouvcllcs p.irabolcs divilc 1'axc cn proporrion parcillc i ccllc du paraUclo- 
gramnic , qui a pour hauccur Taxc , & pour bazc ccllc dc la figurc k la Hgurc , ou pour 
uiicux dirc Icdiamctrcdc toutc parabolc crt divi<c cn tcl point dc (bn diamctrc par lc 
ccntrc dc gravitc cn Ibrtc quc lc lcgmcnt d'cn bas ctl i ccluy d'cnhaut, commc la figurc 
au paralcllogrammc dc mcmc bazc & dc memc liautcur, 

Puis quc vous avcz trouve la dcmonftration dc toutcs mcs propofitions, vous m'o- 
bligcrcz bcaucoup de pricr lc Pcrc Mcrlcnnc dc vous donncr mcs nouvcUcs Hchccs,dcl- 
qucilcs Ics dcmonftrarions vous lcront aulli aifccs qucccllcs du conoidc & dcs parabo- 
lcs , ilmccnrqu ondoiitcdcdcU dclcur vcritc, Vous la luy conrtrmcrcz , sil vous 
plait, & dclabulcrcz Monlicur dc . . . . . qui fcmblc nc lcsavoir pas crcucs , mais il 
n cn fauc pas dcmcurcr la,car pour Ibpplccr tout cc qui Icmblc manqucr dans i"Archimc- 
dc. Exponatur parabolcmA CD F cujus axis D E,ba(is A F, C B parallcla D E & idco pcr- 
pcndicularis ipfi AF. Circa rcciam DE lixam tigura ADE, convcrla conitituit conoidcm 
Archimcdcum;circa AE Hxam confticuic noftrum conoidcm,lcd fi figura ACR, circa A 
B,tixam convcrtatur conflituitur portio nol^ri fonoidis,li autcm circa CB fixam fiat con- 
vcrlio qu3;ricur proporrio novi iftius conoidis ad conum cjufdcm bafis &altirudinis,hoc 
autcm ctiam pcrfccimus. Imo mirabiliusquidd.mi invcnimus,ElJip(ioidcm cui (iconum 
jcqualcm invaicris dabimus circuh quadracioncm. Scd hxx ahas. Vocrc qucdion dcs 
concs cft li ailcc qu'il lcroit inutilc dc vous cn ccrirc la fblution. 

Pour lcs tangcntcs dc la Conchoidc j'ay pair quc vous aurcz cquivoque ; car voicy 
nia propolition quj^xclud aucun point , laquclic j'ay coppic lans la vcritficr 1'ur mon 
manulcric , pcut-ccrc quc c'cft moy quk auray latUi , je vous l'ccriray la prcmicrc fois. 

Efto Conchois A B Ccujus polus F,inccrvallum H A & in ca datum punftiim B, pri- 
mum alfcrimus cam in inccriora convcxam rcptxfcncandam, liccc concrarium Pappo 
& Eucocio vifum lucric.dcindc cangcnccm ita ducimus. ] ungacur FlB & pcrpcndicularis 
B D,dcmictatur rcdangulum B F 1 una cum quadrato BD ad rcd.\m B D, apphccntur & 
faciant lacicudincm DN, fiac ut HD ad D N , ita BD ad D 1, junda Y B cangcc Con- 
choidcm. J 'atccnds votrc rcponlc > & fuis , &.C, 

d//^ Alonfieur Je ^oberyaL 

Du 7. Decembrc 1^3^. 

jyJONSIEUR» 

Aprcs vous avoir afleure , quc jc n'ay jamais fonge dc foutcnir unc opinion contrc 
mon ffticimcnc, & que je lcrois ravi quc vocrc propoficion mcchariiquc tcuc vrayc, afin 
quc nous nc fulfions pluscn pcincdc fondcr la nacurc par ccc cndroic : jc m'cn rcmct- 
tray du furplus i la lcccrc quc i*ccris a Monlicur dc Carcavi , ^ laqucUc j'adjouccray fcu- 
lcmcnc, quclc dcrnicr dcs principcs dont vous vous lcn cz pour rctablifTcmcnc dcvotrc 
propolicion nc mc fcmblc du cour poinc admiftiblc, & quc lans aucun cfprii dc contiadi- 
^liion j cttimc quc pour ccablirla proporcion dcs poids qui fcmcuvcnc librcmcnc oh nc 
doit pas avoir rccours aux forccs mouvanccs , & qu'au concrairt ks poids librcs doivcnc 
lcrv^ir dc rcglc a cous lcs autrcs mouvcmcns violcns , & c'pft cn quoy jc crouvc que v6- 
trc principc cft dcfcftucux , outrc qu il cft apparcmmcnt faux, puifquc cciuy dont jc mc 
(crs cn la placc nc pcut,cc mc fcmblc, ctrc contrcdit ,6c dc ccla )'cn fais jugc qui quc 
cc lcit. 

Sit vcdis B D C, cujus mcdium D, ccntrum tcrrx A, fit autcm rc£la D A \c&\ pcr- 
pcndicularis. Et (int arquaUa pondcra B & C ad ccntrum tcrra; pcr rcclas B A , C A , 

T a 
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naturalitcr annucntia.fulpcndatur autcm vcdis i punao D,& i quavis potcntia rctinca- 
tur. Aio idcm pondcrarc B & C cotpora ita conftituta , ac (i ambo m punfto D ab ea- 

dcm potcntia dctineantur. . . « ^ . a l— . 

Car puis quc la lignc B C cft ^ns poids , & quc la puiffancc qui cft cn D, abftrahit i 
ccntro , ou au contrairc lcs poids B & C , (ivc (im in punftis B & C ,(ivc in pundo D, 
vcrgunt ad ccntrum motu oppodto, il s'cnlliit claircmcnt quc la puiirancc qui rcticn- 
dra lcs poids aux points B & C, les rcticndra auffi cn D, & viccvcrfi. 

Et nimportc d-allcgucr qu'il fcmblc quc le mouvcmcnt qui fc foit par dcs puiflances 
parallclcs i la lignc D A cft aufti bicn contrairc au mouvemcnt qui fc fait lursum par 
la puiflancc qui rctient cn D. Car primo, il n cft pas fi probablc dc dirc qu'un mouvc- 
mcnt violcnt cft contrairc a un autrc mouvcmcnt violent , commc de dirc qu'un mou- 
vcmcnt violcnt cft contrairc au mouvcmcnt narurcl. 2. Lc mouvcment qui fc fliit lur 
ies lii^nes parallclcs a D A, fc fcra fur dcs plans inclincz k 1'horizon , & duqucl la pro- 
portion fcra plus inconniie quc lc principc , dc fortc quc ou il nous fiut advouer la vc- 
ritcde mon principe, ou dcmonftrcr Ic votrc. Au prcmicr cas jc vous demonftreray 
ma prppofition dc mon fecond lcvier par vos proprcs maximcs. J cftimequc vous au- 
rcz grandc difficulte au fccond. 

Vous pouvez cncorc rcpondrc qu'il n*eft pas icy qucftion dcs mouvcmcns qui fc font 
fur dcs plans inclinez i THorizon, parcc quc vous (lippofez , & jc raccordc aufll qu en 
tout mouvcmcnt H la forccqui rcticnt tirc k Toppolitc , rcquilibrc lc frra lors qu'ellc 
fcra egalc i la force qui tirc aucontrairc,& qu"ainfi la puiflancc cmD tirant i roppofitc 
rcfFct dc votrc principc s'cn enfuivta ; mais jc rcponds que votrc rcponfc lcroit bonnc 
fi la puilTanccqui cft cn D ctoit divifce & placcc aux pointsB & C , &qu'clle tirat au 
contrairc par lcs mcmcs ligncs , quc lcs forccs , quc vous fuppolcz cn C & B , iiicuvcnt. 
Mais ccla n'cftant pas, cxcufcz mon incrcdulite fi cUc nc fc rcnd pas a vos raifons , lef- 
qucllcs jc fouhaitcrois plus fortcs pourpouvoir librcment mc dcdirc dc tout cc qiic j'ay 
fait fur cc fujct, vous prorcftant que jamais hommc n'a cftc plus docilc quc moy , & quc 
lors quc jc reconnoiftray mcs fiiutcs,jc lcs publicray lc prcmicr avcc toutc franchilc.J 'ay 
cfte bicn-aifc tfc^'oir votrc rcmarque fur la Conchoide , & vous pric dc m'cn donncr ia 
dcmonftration, & vous fouvcnir que lors que je vous ccrivis fur cc fujct , jc lc fis cn doii- 
tant, & (ans cxaminer r<fcrit quc je tranfcrivis d'un Livrc ou ;c Tavois mis il y avoit 
quatrc ans> la conftrudion pourtant convicnt au problemc & au point mcmcdc vorrc 
propofition fi cllc cft vrayc , cc quc j'atcns quc vous me confirmiez , jc vous pric aulfi 
mc faire f^avoir votrc fcntiment fur lcs autrcs propofitions que jc vous ay cnvoyces, & 
votrc rcponfc fur lcs autrcs points dc ma dcrnierc Lcttrc , & me croire toujours ,&c. 

e/f Monfteur de %oberval a Taris. 

Du \6. Deccmbre jtf. 

jyjONSIEUR, 

]c viens dc rcccvoir v6trc Lettrc du 29. Novcmbrc , pour rcponfc i laqucllc ;e vous 
diray quc de la meth6dc quc vous avez trouvcc pour donncr la fommc dcs quarrez- 
cubcs & quarrequarrcz jc nc voy point qu'on cn puilTc tircr unc reglc gcnerale pour Tin- 
vcntion de la fommc omnium potcftatum in infinitum , cc qui cft requis i la fblution 
de mon problcmc , car vous ditcs (culcmcnt qu'il fcra aile de trouvcr lcsautrcs aprcs 
avoirveu ccllcsdont vousbailleslescxcmplcs, mais jcdemandcunc mcthodc gcncralc 
qui lcrve,ad omncs, potcftatcs,commc Victea trouvc cclles dcs (cftions angulaircs,vous 
y fongcrcss'il vous plair,& ;'en ^criray ccpcndant rmvcntion & dcmonftration quc vous 
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vcrrcz lors qu'il vous plairra. Pour ce qui eft des nonibrcs , & dc Icurs partics aliquotcs 
;'ay trouve unc mcthodc gcncralc pour ibudrc toutcs Ics qucihons par algcbrc , dcquoy 
i*ay fait dcflcin d'ecrire un pctit traitc. Jc croy quc vous aurcz maintcnant vcu la con- 
ftrudion dcs dcux quc jay cnvoyc au Pcrc Mcrlcnnc ; car il m ccrit qu'il vous les bail- 
lcra,toutcs ccs qucftions lont trcs difticiIcs,commc vous (i^avcz, & n'ont cftc traitces par 
pcrlonne, j"ay cfte bicn ai(c d*etrc contirmc par votre lcttrc cn lopinion quc j*avois 

dcja concciic dc Monficur dc il crt pourtant vray qu'il doit avoir grandc cx- 

periencc dans Ics nombres , car luy ayant par rcntremilc du Pcre Merlcnnc propole 
unc qucdion quc pcrlbnnc dc ccux ^ qui jc Tavois propofcc n avoit cncorc pcu ibudrc, 
il m'a cnvoye d'abord Ics nombres qui latisfont k la qucftion, lans pourrant cxpliqucr la 
condrudion , la qucftion cft Invchirc tria triangula rcdlangula numero, quorum arca: 
conftituant tria Iatcr:rtrianguli rcdanguli numcro,nngulx nempc arex lingulis latcribus 
itnt xquaJcs : jc vous advoiieray quc cc problcme me donne bcaucoup plus dc pcinc qu*A 

Monficur de II eft vray que Ics nombrcs quc j ay trouvc font difFcrcnts xlcs 

licns , & que pcut-ctrc ay-jc tcnu un chcmin plus difticilc , commc vous l^avcz que ccs 
qucftions ont mfinics folutions , peut-ctrc (crcz vous dc mon advis li vous cUayez dc 
fatistairc i la propolirion. 

Vous vcrrcz auflTi mcs /pirales, defqucllcs la demonftration vous ftrra conniic tout 
aufll-tot ; car cllc eft parcillc a ccllcdcs nouvcllcs figurcs quc j*ay quarrccs ,ou aufqucl* 
lcs j'ay trouvc dcs concs cgaux , & Vous m*advoiacrcz quc ccs propolitions n'iUuftrcnt 
pas pcu la Gcomctric. 

Si Monficur dc Bcaugrand n'a pas cncorc trouvc la dcmonftration de ccs queftions vous 
m'obligcrcz dc luy cn faire part,jc luy ay ecrit l invcntion du ccntrc dc gravite dc toutcs 
ces nouvcllcs figurcs par unc mcthodc particulicrc,qui nc fuppo(c point la connoilTancc 
dc la quadraturc , cc qui vous fcmblcra mcrvcillcux jufqucs k ce quc vous Taurcz vcu , * 
il cft vray quc jc luy ay cnvoyc Tanalyle fculcmcnt , & non pas la compofition que je 
vous cdairciray unc autrc fbis,parcc qu'cllc a ies difticultcz & nc paroit pas d'abord par 
ccttc voyc.J'ay trouvc Ic ccntrc dc gravitc dc la parabole fans preftjppofcr la quadrarurc, 
commc a fait Archmicdc , & ainfi on cn pcut ijfcr la quadrature par un fimple corollai- 
rc , toutcs ccs propofitions , cnfcmblc ccUes des licux plans , Iblidcs, & ad fupcrfi- 
cicm, quc j*ay achcvces, &ccllcs cncorcdes partics aliquotcs dcs nombrcs depcn- 
dcntdcla mcthodc dont Monficur Dcfpagnct nc vous a pcu fairc voir qu'un fcul cas, 
parce quc dcpuis quc jc n'ay cu I honncur dc le voir jc Tay bcaucoup e'tcnduc & changec. 
Lcs tangcntes dcs ligncs courbcs dcpcndcnt aufli dc li, fur Icqucl fujct je vous propofc- 
ray dc trouvcr unc tangcntc h un point donnc en h lecondc Conchoidc dc Niconicdcs. 

Au rcftc jc fuis bicn aifc quc vous aycz trouvc la dcmonftration,commc vous ditcs , 
dccc quc fuppole qu*aux parabolcs lcs fcgmcns dc Taxc font cntrc cux commclcs 
paralklogrammcs aux mcmcs parabolcs , il fcra vray aufli qu'cft.ins tourncz fur lcurs 
axcs , Ics centrcs dcs folidcs fcrontou Taxc cft divifc cn raifon comme les Cylindrcs 
aux (blidcs ; car par la voyc dont j'ay envoye un cxcmplc 4 Monfieur dc Beaugrand , 
& qnc jc mcttray au long unc autrc fois , j'ay trouvc la dcmonftration dc ranteccdcnt 
& dc ccllcdu confcqucnt quc vous m'cnvoyercz , s'il vous plait , j'cn tircray la propor- 
tion dcsfolidcs paraboliqucs.\lcurs concs, qu'il feroit mal-aife dc trouvcr autrcmcnt, 
car v^ous trouvcrcz bicn la proportion dc ccux qui vicnnent poft quadrata altcrnatim, 
commc qiiarrc-quarrcz , cubocubcs, &c. dcquoy vous baillcz Tcxcmplcau prcmicr, 
maisin parabolis cubicis, quadratocubicis & ficaltcrnisin infinitum mcthodus qua uli 
fumus non dat proportioncm conoidumad conos,ex noftra autcm mcthodo in omni- 
busomnino conoidibus invcnimus ccntrum gravitatis,crgo cx tua propolitionc dabitur 
proportio corum ad conos. Je Tattcnds donc avcc impaticncc, puis qu'cllc doit fervir a 
cet ufigc, fi cc n'cft quc vous aycz trouvc la proportion dcs conoidcs cubiqucs quadra- 
to-cubiques,&c. .'i Icur concs, cc quc votrc lcttrc fcmblc marqucr , auqucl cas jc vous 
fupplic m'cnvoyer lcfditcs prqportions. 
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Cencft pas qiicjc doutc dc Li vcritc dc votrc propontion , mais pcrmcttcz-moy dc 
vous dire que jc me liiis dcfic quc vous en cuflicz trouve la dcmonilration & quc j ay 
cru lciilcmcnt quc vous cn avcz fait rcxpcricncc aux conoidcs paraboliqucs dcs quarrc- 
quarrcz, cubocubcs, &c. altcrnis , mais la connoiflancc quc j*ay dc votrc ^avoir fait 
quc j clpcrc qucvous me dctrompercz. 

Pour cc qui eft dc la propbriion du fblidc qui fc fait fur un diamctrc dc la parabolc 
parallclc k Taxc ma conflrudlion cft difFcrcntc dc la votrc. 11 fcroit inutiJc dc radjoiitcr, 
puis qu'cllcs conclucnt toutcs dcux. 

Jc mc trouvc obligc d adjoutcrun mottouchant votrcpropofition mcchaniquc par» 
cc quc le Pcrc Mcrfcnne mccrit qucntin j'ay acquicfle a voirc opinion,ccquc pour- 
tant jc nc fi^aurois fairc par lcs railbns quc vous allcz voir , & vous puis aflurcr que ja- 
mais jc nc fusmicux confirmc cn la propofition dc mon fccoad lcvicr qucjc lc fuis 
maintcnant, car pour ccllc du prcmicr il ia £iut ctablir par dc nouvcaux principcs, puif 
quc vous avez nic ccux quc j cilimois li clairs. 

m votrc principc duqucl jc vous ay dcja ccrit par ma dcrnicre lettrccft vray , il scnfuit 
manifcftcmcnt qu'un mcmc corps approchant du centrc dc la tcrrc changcra fon poids. 
Jn fccunda figura fit vcdis C A B, cujus mcdiuni A, cum ccntro tcrrx- N, pcr rcdam A 
N ad vcdem pcrpendicuiarcm jungatur , in pundis C & B, pondcra C & B « arquaiia 
conftituantur, & (imiUa qua: ad ecntrum pcr rcclas C N, BN annuantt Si rcdx NC,N 
Bj cflcnt ad vcftem pcrpcndicularcs potcntia in A aquaJis duobns pondcribus B & C cx 
tuo principio dctincrct vcdlcm. Scd cum angulos N C A,N B A acutos cfliciant , aut 
cadcm, aut minor , aut major potcntia rcquirctur in A ad xquilibrium. Sicadcm potcn- 
tii facit apquilibrium , vctum crit principium quo in prcccdcnti ad tc cpiftola ufi lumus 
( quod n tatcaris,ftatim vcdcm noftrum dcmonftrabnnus. ) Si major , aut minor potcn- 
* tia a:quilibrium conftituit, crgo in k caiii qub minucntur magis anguli rcdarum C N, B 
N cum vede, c6 major rcquirctur ad xquilibrium potcntia>in 2.calu minor. Supra 
pundum A idcm vc£tis in cadcm dirc^bionis linca iimflitcr ponatur , ut in figura mi- 
. nucntur anguli lincarum CN, B N,ut patct : variabit igitur potcntia arquilibrij in A con- 
ftituta , idcoquc pondus cx gravibus B^ C compolitum pco divcrla a tcrrae ccntro di- 
ftantia crit etiam divcrfum. 

Primam partcm dilcmmatis quo minus fatcaris impcdit tua propofitio,quippc hoc datc, 
corrucrct , fatcaris igitur nccctVc cft , aut potcntiam in A variarc pro divcrfitatc angu- 
lorum , aut camdcm fcmpcr cfle in omni angulorum acutorum pofitione , Ccd tamcn 
iniqualcm potcntii qua; dctinct potcntias ad vcdcm pcrpcndicularcs. 

Utrumlibct concefloris, manifcftiflTuTia demonftrationc dctcgitur paraIogilmus,quem 
tux dcmonftrationi irrcpfiflc ncc veritas quam quzrimus patitur diflilmularc , ncc tu 
iplc potcris fortaflTe diflfitcri. 

In prima figura quar cft quarta tujc propofitionis , his verbis ita conftruis. Soit lc ccn- 
trc dc la balance A , Ic bras A B plus grand que lc bras A C , & ibint prcmicrcment lcs 
ligncs dc dircftion B D, C E," pcrpcndiculaircs aux bras A B, A C , par Icfquellcs ligncs 
tircnt les puiflanccs,D,E,(IefquclIcs (cront dcs poids fi on vcut)& qu'il y ait mcmc railbn 
de la puiliance D i la puiflancc E,quc du bras AC,au bras AB,lcs puiflanccs tir.ins Tunc 
contrc rautrc, jc dis qu'cllcs feront cquilibrc tur la balancc C A B. Car Ibit prolonge lc 
bras C A jufqucs cn F cn fortc quc A F foit cgalc i A B, & foit conlidcrcc C A F coni- 
mc unc balancc droitc , dc laqucllc lc centrc foit A, foint aufll imaginccs dcux puiflan- 
ccs G, H,dcfqucllcs &dc toutcs leurs partics ksligncs dc dircdion foint par.iJcUcsi 
la lignc CE,& quc la puiflancc G foit egalc i la puiflancc D,& la puilTancc H cgalc k la 
puiflTancc E, Tunc f^avoir G tirant fur lc bras A F,& l autrc Q^AVoii H tirant fur lc bras A 
C, lots par la prcmicrc propofition , lcs puilTanccs G H fcront cquilibrc fur la balancc 
CAF. Maisparlcprcmicr principc la puiflancc D fur Ic bras AB,faitlc memc cftct 
quc la puiflancc G fur lc bras A F^ partant la puiflancc D fur lc bras A B fut cquilibrc 
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avcc la puiflancc H fur lc bras A C, & la puiflancc H tirant dc mcmc quc la puifllmcc E 
fur le bras AC, par lc mcmc prcmicr principc,|a puiflancc D ibr lcbras A B,tcracqui- 
Jibrc avcc la puiflancc E llir lc bras A C. Hic vcrtitur cardo tuae dcmonflrationis. 

Et I. (1 dixcris in omni anguiorunl acutoriiiti politionc camdem (bnipcr porcn- 
tiam rcquiri ada:quilibrium,rtarim dcmonflrabo mcam dc vc£tc propofjtioncmitatcans 
igitur ncccflc cfl variarc potentiam prout anguli variant. His politis , cfto 11 pla- 
cct in cxpofita figura ccntrumtcrra N in quod tc€tx CE, BD dirigantur, 6c fint 
in punclis E & D pondcra ieii gravia in proportionc data , quod quidcm libcruni 
cflc tua innuit conftrudlio ( imo huc tantum abs tc tcnditur ut pcr potcntias imagina- 
rias ab omnibus omnino parcibus movcntcs invcniatur proportio pondcrum 

in vcftc quicrccntc , aiitcr quippc , cum hujufrnodi potcntia: nullibi in rcrum natura 
rcpcriantur, inutilcs prorlus eflent ) in punftis H &G conftruis potentias ponderi- 
bus E & D.zqualcs , quar ab omnibus iplarum partibus «J^5iw>xaA*»j movcant, potcntiam 
dcindc H, potcntix E acqualiter movcrc concludis pcr i. tuorum axiomarum , quia 
ncmpc trahct H potcntia pcr pundum C, 3c rcdlam H A, pcrpcndicularcm vcfti , tra- 
hct ctiam pondus E, per camdcm rcdam vcdli pcrpcndicularem, cum igitur aequalcs 
potcntia:pcrcamdcmrcdam'&cumdcm angulum movcant, &circa camdemaycdis 
ccntro diftanriam , pondus E & imaginaria H.potcntia a:qualitcr trahunt. Id verilimilc 
cum Ci t , vcritatcm intimam qujcrcntibus non potcft non vidcri falfiinmum. Pondus in 
E /it Spha:ricum, vcrbrgratia , omncs omnino ipfius partes ad ccntrum N tcndunt pcc 
redas in cadem N,ccntro concurrcntcs & vcftcm I C ,fi continucntur ad angulos acu- 
tos ftantcs , crgo potcntii abs C,utrinquc zqualitcr rcmotae intclligcntur , vcftcm ad 
angulos acutos fuis motibus fccantcs ; contra cum partes omncs potcntia: H ^^^.if-ft 
movcant,intcIIigcntur potcntix abs C urrinquc x'qualitcr rcmotx ad angulos rcdos 
vedcm fuis motibus fccantcs.Cum igitiu: partcs omncs potcntii H llmul fumpta: 
a:qucntur partibus omnibus potcntix lcu pondcris E fimul fumptis , tota enmi potcn- 
tia H toti pondcri E xquatur, patct cx jam traditis potcntiarum H, E, in pundis H & E 
inxqualcm cflc motum ; quod igitur dc potentia H condudit dcmonftratio , perpcram 
ad pondus E porrigit. 

S'il mc rcftoit du temps ou du papier j'adjouterois fuivant votrc dcfir la dcmonftra- 
tion dcs concs Ifopcrimctrcs , cc icra unc auttc fois , mc relcrvant cncorc dc vous 
ccrirc quclquc chofc dc plus rccherchc fur ks Mcchaniqucs, ^i la chargc quc vous m'o- 
bligcrcz dc croirc que je n'.uirois gardc dc m'opiniatrcr aprcs unc propofition, fi jc nc la 
croyois vcritable,& quc jc la quittcray un momcnt aprcs quc de nouvcUcs raifons Tcm- 
portcront fur Ics micnncs. Jc liiis , &c. 

J Monfteur de %pbei")faL 

jyj^ONSIEUR, 

Jc trouvc aflcs dc loifir pour vous envoycr cncore la conftrudion du licu plan , fi ^ 
quotcumquc , &c. quc jc tiens unc dcs plus belles propofirions de la Gcomctrie , & jc 
crois quc vous (cxis dc mon advis. 

Sint data quotlibct punda , 5. vcrbi gratia , A, G,F, H, E, ( nam propofitio eft genc- 
ralis) quxritur circulus ad cujus circumfcrcntiam in quolibct pundlo infledlcndo rc- 
das a datis pundis , quadrata omnium fint xqualia fpario dato. Jungantur punfta qux- 
vis A & E, pcr rcftam AE,in quam ab aliis pundis d.itis cadant perpcndicubrcs G, B, 
H, D, F, C , omniam rcaarum , pundis datis vcl occurfu pcrpcndicuUrium & punfto 
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A tcrminatArum famatiir pars conditionaria, quintans , vabi gratia , in hac fpccic; 
quintans crgo rcdarum A B, A C, A D, A E, fimul fumptarum crto A O , & a pundo 
O cxcitctur pcrpcndicularis infmita ON,aqui rclccctur Ol pars condmonaria 
( quintans ncmpc pro numcro punitoirMm datorum ) perpcndicuUrium G B,F C, HD, 
& intclligantur jungi rcAx A I, G I, F I , H 1, E l,quadrata iftarum 5. crunt minora fpa- 
ti'odato;dcmantur igitura fpatiodato & Uipcrlit, vcrbi gratia, Z planum cujus quin- 
tans,pars ncmpc coiiditionari.i rumatuf,&: in quadratum rcdigatur,circulusccntroi,in- 
tcrvallo M dcfcriptus latisfacict propofito, hoc cft quodcumquc pundtum fumpicris in 
ipfius circumfcrcntia rc£tarum ^ datis punftis ad illud pundum duiJlarum quadrau 
crunt xqualia fpatio dato. 

Addcrcm dcmonftrationcm, lcd longa lane cft, & malim vcftrum ambonim (bllici- 
tarc gcnium ad cam invcnicndam : non folum autcm has propoiitioncs , lcd omncs 
omnino dc locis planis ablblvi , imo locos quamplurimos adinvcni dc quibus nihil 
fcripfcrat Apollonius , qui tamcnfunt pulchcrrimi.vcrbi gratia. 

Datis tribus pundtis in rcQti. A B C, invcnirc circuli circumfcrcniiam in qua furacn- 
db quodlibct punilum ut N , quadrata A^ > N B , fupcrcnt quadratum N C Ipauo 
djto. I 

Dc locis foliidis & ati fiipcrficicm "multa quoquc jaro furit dctcfta. Cafus loci 
plani fupciioris non addo, nam patcbunt ftatim. Si punfta data lint tantiim tria,& coo- 
ftituant triangulum , ccnirum circuli localis crit ccntrum gravitotis illius trianguli. & 
'h acc proportio (ingularis , latis eft mira. 

Scd lilc non moror. Propofitionem umvcrfalirTimara ita conftitiio, & jam conftrusi. 
Si i datis quotlibct pundis inflcClandur refta: , & cxponantur omnium fpccics in dati 
proportionc crcfccntcs , aut dcficicntcs crunt fpccics ita auclz aut dcminura: dato 
Ipatio arqualcs. Excmplum. Sint data tria pun63ta in fupcriori figura A , N, C, &: qui- 
rcndus circulus in cujus circumfcrcntia fumcndo quodlibct punftum ut N quadrati 
N A dimidium,vcrbi grati^, quadrati B N duplum & quadrati C N rripluni limul juu- 
Cti conficiunt fpatium datum & dcmonftratio ad quamlibct proportioncm & quotli- 
bct puncla porrigcnda. Hanepropofitioncm, pulchcrrimam fanc,vidctur non vidiflc 
Apollonius. 

Lettrc de Monfteur de ^S^ber^al a Monfteur de Fermatx 

Du 4. Avril iS^ii. 

jyjONSIEUR, 

• 

Qnoy quc j'cufle rcccii dcs Lundy dcrnicr votrc dcmonftration du licu pl.in , ncant- 
moins mcs occupations tant pubUqucs quc particulicrcs nc mc pcrmircnt point dc li 
confidcrcr jufqucs i Jcudy quc jc la prcfcntay dc votrc parr ^ rAlfcmblcc dc hos Mathe- 
maticicns qui ctoit cc jourl^ chcz Monlicur dc Montholon Confcillcr, ou cllcfrut 
rccciiCjConfidcrec, admircc avcc ctonncmcnt dcs ciprits, & vottc nom clcvc ju(t]ucs 
au Cicl, avccchargc particulicrcimoy dc vous rcmcrcicr au nom dc la Compagnic, 
& vous pricr dc mcnvoycr rout d'unc main la compofitiondu licu folidc avcc uncbricf 
vc dcmonftration, afin dc fairc imprimcr lcsdcux oulbus votrc nom,ouians nom 
commc vous Ic voudrcz : cn quoy nous aurons lc foin dctcndrc plus au longcc 
qui fcmblcra trop concis pour Ic public > ccpcndant il y cut dcbat i qui auroit vbtrc 
ccrit pour cn tircr copic , chacun m cnviantle bon-hcur dcLicommunication qucjay 
avcc vous : maiiiMonncur lc Prcfid^nc Palchol i qui Ic prcraicr jc l avois mis cntrc lcs 
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mains, &qui ravoit leuila Compagnic , donna arrcft cn lafavcur, fefondant fiir 
la maximc ( qiii tcnct , tcncat ) & pour fairc droit aux partics intcrcflccs , fc chargca 
luy mcmc dc lcur cn fournir copie,ordonnant qucpuis aprcs l original mc fcroit rcmis 
cntrc lcs mains. Jc lcur avois dcs auparavant communiquc ia conftru£lion , & vm 
nommc MonHcur lc Paillcur avoit trouvt^ ia dcmonllratiou particulicrc pour trois & 
pour quatrc points , li diiFcrentc dc la votrc , quc c'cl\ unc cholc ctrangc > il y avoit 
app.irciicc quavcc lc tcmp» il cut trouvc unc dcmonllration gencralc. Mais il contclTc 
quc ccrtc rcchcrchc lc tiioit , & qu'il vous a unc particulicrc obligati<3n , de Tavoir dc- 
livrc d'unc pcmc prcfquc infupportablc;pour moy )c nc mc puis promcttrchucun loiiir 
quctroismois nc foicnt paifcz , pouretrc dclivte dc mcs lc^ons pubHqucs , & quand 
j*aurois cc loilir jc ne lcrois pas aflurc dc trouvcr lc licu fbhdc , lcqucl jc prcvoy trcs- 
difticilc , c'cft pourquoy dcs maintcnant jc vous lcray li vous voulcs unc amplc dcclara- 
tion dc mon impuilfance^afin quc fans mc tcntcr plus long-tcnips,& qu ayant cgard aux 
pricrcs d'unc tcllc Compagnie que cclle dont jc vous parlc.vous nous fafllcz part de v6- 
trc iifvention, qui cft tcllc quc Ic grand Gcomctrc dcs (icclcs paflcz lc gloriHoit particu- 
licrcmcnt d'y avoir adjoute la pcrtl-dion , cn ayant rcccu l invcntion de ccux qui Ta- 
voinr prcccde ; juges combien vous aves occalion dc vous glorificr dc l avoir trouyec 
cn un tcmps aiiqucl cllc ctoit cn mcmc ctat 'quc fi cllc n'avoit jamais ctc conniic. II 
m'cft cn^n p.u"u quclquc lumicrc pour Ic ccntrc dc gravitc dcs parabolcs cn conlide- 
r.inr lcs ccntrcs dcs parallclogrammcs circonfcrits , comme s ils ctoint tous poics lur 
uiK- mcmc bazc diftcrcns lculemcitf cn luutcur , mais commc ccs lumicrcs mc vicn- 
ncnt au marin cn mc lcvant , & qu'il faut du loifir pour les edaircir jc nc mc puis pas 
promcttrc d*cn venir h bout fi t6t, fi vbus mc dchvres dc ccttc pcinc, jc vous cn auray 
l^obligation cnticrc. Jc liiis , &c. 

Lettre de A/. de Ftrmat a Monjieur de %ober^al a Taris. 

Pu 10. Avril 1637. 

jyjl^ONSIEUR, 

Jc nc pcus pas vous ^crirc par lc dcrnicr Courricr, a caufc dcs occupati«ns aufqucl- 
ics jc mc trouvay cngagc , jc prcns maintcnant la plumc pour vous tcmoigncr quc jc 
ruLS bcaucoup oblige a ccs McflTicurs , a qui vous avc's fait voir riia propofition , auf 
qucls vous aflcurcrcs , s*il vous pbk,qucj cftimc bcaucoup plus lAu: approbation quc 
iTion Ouvragc. Lcur f^avoir cftficonnu, quc jc nc puis m'cmpecher d'ctrc gfcricux 
d*avoir ccrit & invcntc quclquc chofc qui Icur plaifir. Jc nc prctcnds pas par la vous 
cxclurrc du nombrc , au contrairc lcs marqucs dc votrc f^avoir m'ctant plus partii^u- 
licrcmcnt connucs , jc jiigc par la qucls doivcnt ctrc ccux qui conicrcnt avcc vous. 

Au rcftc jc vous culTc cnvoyc les licux folidcs ,ad 3. &: ^.-lincas, n'ctoit quc j'ay crcu 
quc Monficur dcBcaugrand nd fcra pas difticult^ dc bailler a Monficurdc Cartavi lc 
licu ad 3. lincas , quc jc luy cnvoyay il y a long-tcmps avcc la dcmonftratiort , dcs quc 
vous aurcz ccluy-Ii jc vous cnvoycray l autrc. Si j*avois rctcnu copic dc ccluy ad 3. li- 
ncas jc n*cuirc pas fait difficultc dc vous 1'cnvoycr. Mais ne l ayant plus, j'ay voulu mc- 
nagcr la pcinc qu'il m cut falu prcndrc i Ic rcfairc , \ laquclle jc mc portcray pourtant, 
fi MonficurdeBcaugrand nc lc baillc pas.Vousvcrrczcntrc lcs mdins dc MonlicurCar- 
cavi lcs dcux livrcs, dc locis planis, quc j'avois promis dcpuis long-tcmps i Monficut 
Bcaugrand,& quc j'ay ^ deflcin cnvoyc un Courricr plutot quc jcnc luy avois&itcfpc- 
r^r,afinquc vous puiflicz ccpcndant lcs voir. Vous m^obUgcrcz dc m'cn ccrirc avcc 

y 
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franchifc votrc fcntimcnt. Jc tic doutc pas quc b chofc n'cut pcu fc polir davan- 
tagc , mais jc fuis lc plus parcflcux dc tous lcs hommcs; jc fcray bicn aife quc vous m c- 
crfvicz aufll qucllcs dc ccs propolitions vous ctoicnt conniacs , & qucUes non, & cn 
cas quc vous cn avcz vcu quclquune , principalcmcnt du 2. Livrc , li clles ctoicnt 
parcilles i ccUcs quc vous vcrrcz.Car il y a huit ans quc lc dcuxicmc Livrc cft ccrit & cn 
ce teraps j'cn baillay deux copics, l'unc i Monlicur Dcfpagnct ConfciUcr au Parlcmcnt 
de Bourdcaux , & l autrc a Monficur dc . . . . , fi bicn quc pcut-etrc quelqu unc dc ccs 
propofitions aura cfte divulgucc, pcut-ctrcvousmcmc,ouquclqu'auttc dc ccuxdc 
votrc Compagnic cn ont fait une partie. Eclairciflez moy dc tout au vray, & vous mo- 
bligcrcz bcaucoup , & fur tout que votrc jugcment fuivc toutcs ces propofitions , s*il 
vous plait , jc l attcnds pour rcponfc a ccUc-cy i au reftc quoy qu'on jugc dignc d'im. 
prcirion de moy , jc nc vcux pas quc mon nom y paroiflb , jc mc rclcrvc a vous cntrctc- 
nir plus amplcmcnt unc autrefois i cependant vous f<;aurcz qu'outrc lcs lieux plaiis & 
Iblidesqui fontdansPappiis,j'enay trouvc grindc quantite dc ires-bcaux & digncs dc 
rcmarque.quc je nay pourtant oze mcler avcc ceux dApollonius. ]*cn ay«pJus dc 
ccnt propodtions trcs-bclles , & particulicrement dcs licux fohdes,& ad fuperticicm, 
inais lc loilir me manqucj jc n'ay pas vouUi fairc lc Grammairien en cxpUquant au mc- 
nu lc tcxtc dc Pappus, il fuftit quc j ayc pris fon fens,comnic jc croy quc vous m advoiic- 
rcz, ] 'attcnds votrc reponfe , & luis , &c ^ 

Lettrede Monjieur de %pberval d Monfieurde Fermat. 

Du X. luia i^j 8. * 
jyjONSIEUR, 

Puis qu'il cft vray qu"il n'y a aucun contcntcmcnt quc jc prcfcrc k cclu y qiic jc rc^oy 
de vosLettrcs , vous deves pcnfer quc lcs occupations qui nVont empcchc dc vous 
ccrirc dcpuis fi long-temps ,doivcnt avoir cftc bicn prcflantcs, ayans cu la forcc d'in- 
tcrrompre notrc cntrcticn qui m'cft fi chcr & fi agreablc. Or pour recommenccr , jc 
vous diray quc li j'ay cntrcpris la dcfenfe dc votrc traittc (dc Minimis & Maximis^ con- 
trc Ics objedions de M. Defcartcs , jc m'y fuis fcnty obligc , ou pliitot neceflTjte par mon 
gcnic , qui'ne pcut fouffxir quc la vcritc foit tant foit pcu obfcurcic , tant s*cn faut qu'ij 
cndurc qu on la faffc paffer pourcc qu'cllc a dc plus contrairc , j cntcns pour unc fauflctc 
accompagncc de p^alogifmcs.Ccft pourquoy j'ay grand bcfoin qu'aulicudemc rcmcr- 
cicr comme vous faitcs , vous m'excuficz , tant pour ce qu'ctant foiblc j'ay ofc cntrcr 
cn licc contrc un fort advcrCiire pour vous , quc pourcc quc je I'ay fait Cxns vous cnad- 
vcrtic , vcu quc vous fcmblicz y avoir lc principal intcrcft. Mais cn cftct c*crt rintcrcft 
dc la vcritc , &dc tous ccux qui la cherifTent ; c cft pourquoy j cn ay &it Ic micn pro- 
prc , & clle ma paru fi claire qu'cllc m'a fait paflcr pardcflus lcs confidcrations dc aa 
foibleflc, ilaquclle j*ay pcnfc quc Ibn cvidencc pourroit fuppleer aflcz fuflifimmcnt. 
J*cl"pcrc que vous rcccvrcz cctte exculc & quc vous mc fcrcs 1'honneur dc croirc quc 
ia connoiffancc quc j'ay dc v6trc meritc, m'a tcllement acquis a vous, qu'cllc iu'a £ut 
tcmoigner cc zclc , quoy quc mon infuffifancc fculc Tait pcu rendre cn quelqiie fortc 
indilcret. Monficur Dclcartcs nayant pas cncor rcccu mon ccrit le j. May, cc qui cft 
pourtant bicn tard , a fait quclqucs obje^lions nouvelles dc peu de confcqucnce , vous 
ics vcrrczdans Cx Lcttre quc le Perc Mcrfenne vous pourra cnvoycr, il veut trouvcr k 
iangcntcd'un ccrclc,perfiftant toujours que c'cft la plus grandc, finonqu ily adjoiitc 
qu'elle n'cft la plus grande quc fous certaincs conditions ; en quoy il s'cnferrc luy mc- 
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mc, voiilant rcfutcr votrcccrii qui p.irlcdcla plus grandc abfolumcnt, par l cxcmplc 
dunc qui n'cft la plus grandc quc conditionnaircmcnt. II cft vray quc voulant b troiivcr 
abfbliimcnt ou la moiudrc , & pour cc tairc nommant Ic diamctrc N D, C ,D E, B, 5c 
D C ,ou E C,A, on tombc dans unc abfurditc quc C h- B ' eft cgal a nen , & li lc point 
E ctoit dans lc ccrclc C - B ' lcroit cgal a ricn. Mais ccttc abfurditc monftrc qu'il nc 
faut pas chcrchcr lc point B dans lacirConfcrcncc autrc part qucdans laligncDN, 
f^avoir au point N pour la plus grandc, & au point D pour la moindrc.F.n quoy il cft rc- 
marqu.iblc quc C - B' cft la Ibmmc dc la plus grandc & dc la moindrc & C-B' cft lcur 
• d iftcrcncc. Mandcz moy qucl cft votrc lcntimcnt,car n'ayant pas cncor Ic loillr dc conli-* 
dcrcr bicn particulicrcmcnt Ic fonds dc votrc mcthodc &Ia dcmonftration , il nc pait 
ctrc qu cllc nc conricnnc dcs myftcrcsqui mc (bnt cncorc cachcz.J^aytrouxx admirablc 
Icnioycn par lcqucl vous l appliqucz aux parabolcs & folidcs paraboliqucs pour cn 
trouvcr Ics ccntrcs, mais lc \ oiiJant cprouvcr cn la vrayc parabolc, j'ay trouv(J qu il f\lloit 
changcr votrc raifonncmcnt qui n'cft quc particulicr au Conoidc par.iboIiquc,C3r ayant 
Tclpccc dc la lignc E O, Vous pouvcz bicn dirc commc la differcncc dcs qu.irrcz 1 A, & 
AN cft au quarrc dc AN,ainli la lignc EO cft a OM, cc quc vous nc prouvcz pas cn la pa- 
rabolc mcmc , cn laqucllc fuivant cc raifonncmcnt il faudroit dirc,commc la diftvrcncc 
dcs cubcs dc I A & A N cft au cubc dc A N , ainfi la diffcrcncc dcs quarrcz dc E M , & 
M O cft au quarrc dc MO,&ccpcndant vous n'.n'czpas Tcfpccc ny dc l'un ny dc Tautrc 
dc ccs quarrcz ; au licu dcfqucls )'ay dit ainfi, il y a plus grandc railbn du cubc I A au 
cubc A N quc du quarrc E I au quarrc O I , cc qui rciifllt , & cn la parabolc cubiqii^ 
;'aydit,ily a plus gr^ndc raifon du quarrc-quarrc lA au qq. AN, quc du cubc EI 
au cubc O I, &c. Mais Ic raifonnemcnt cft autant ou pUis beau & plus facilc p^r lcs fi- 
gurcs qui rcftcnt ayant oftc Ic plan paraboliquc du parallclogrammc qui Ic comprcnd. 
J 'ay promis a Mr. Mydorgc dc J cntrctcnir fur ccttc inv^cntion quc )c nc f^anrois aflcz 
ndmircr ; & jc m'aflcurc qu<i Mr.Pal"ch.il cn fcra fcs cxclamations ordinaircs,fi jc puis la 
luy fairc voir,commc j cfpcrc & a Mr. dcs-Argucs; il faut auffi quc Mr.Dclcartcs la voyc, 
a6n qu'il nous cn faflc- voir ics paralogifmcs , & puis quc vous 4Vcz trouvc par la mc- 
mc voyc lcs tangcntcs dc Ca figurc qui eft unc efpecc d'ovalc, il fcra bon quc vous luy 
cnvoycz, ou nous,jfi vous Ic trouvcz mcillcur. Mais prcncz gardc quc par Ic mcmc 
point donnc il pcut y paflcr dcux dc ccs ovalcs , & partant y avoir dcux tangcnres , cc 
quc j'cfpcrc quc l cquation fcra dccouvrir. J'y travaillcrois , mais jc fiiisaflurequc 
vous y rciiflircz micux quc moy : joint qu'il mc faudroit ctrc dclivr^ dc la roiie h. la- 
qucllc jc fiiis attache , ayant appclle du nom de roiicle ccrclc qui roulc, avcc Icscon- 
ditions quc vous f^avcz , & ayant donne un nom a la lignc courbc quc dccrit un point 
dc la circonfcrcncc pcndant unc Tcvolution cnticrc , jc dcmonftrc quc Tcfpacc compris 
dc cctte lignc courbc , & dc la droitc qui luy fcrt dc bafc fijr l.^qucllc la roiie lc mcut , 
cft ( itiajus data quam in rationc ) c'cft a ft^avoir quc dc Cer cfpdcc en ayanr oftc Tefpa- 
cc dc la roiic , il y aura mcmc railbn du rcftc a la mcmc roiic , quc dc la bafc dc Tcfpa- 
cc ci la moitic dc la circonfcrcncc dc la roiic. D'ou il s'cnfuir qu'cn la roiic ordinairc dc 
laqucUc la b.ifc cft cftiracc cgalc i la circonfcrcncc , rcfp.icc dont il s'agtt cft rriplc dc 
la roiic , & fi la bafc eft doublcdc la circonfcrcncc Tcfp.icc fcra quintupli: de la rouc: 
Si \riplc, fcptuplc : & ainfi cn continiiant par lcs nombrcs iitipairs. De rout cccy,>e vous 
cnvoycray par lc prcmicr Courricr unc bricvc dcmonftraribn,tn attcndanr Ic rrdittc cn- 
ticr. Jc fuis^ &c 
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Lettre de Afonfieur de Fermat a Monpeur -^*** 

jyjONSIEUR, 

Puis quc Monficur dc parle , & quc vous l ordonncs, vous, Monficur, dcqui b ' 

rcputation cft fi grandc &fi bicn ctablic, jc laiffc cvcillcr ma Gcomctric ,qui dormoit 
dcpuis long-tcmps dans un profond rcpos", & pour cntrcr d'abord cn maticrc , jc 
Veux bicn vous contcr l intriguc dc notre Dioptriquc * & dc nos rcfraflions cn fbnnc 
d'Hiftoirf , afiii de vous laiflcr lc jugcmcnt libre, & quc vous puiificz prononccr Cms 
prcoccupation. Dcs quc j'cus vcu lc Livrc dc fcu Monlicur Dcfcancs , & que j'cus cxa- 
minc avec quclquc attcntion la propofition qui fcrr de fondcmcnt a fa Dioptriquc , & 
qui ctablit la proportion dcs rcfra£tions,jc (bup^onnay Ca prcuve, (a dcmonftration rac 
icmbla un vcricablc paralogifmc. i. Parcc qu'il la fbndc (lir unc comparaifon ,& quc 
vous f^avcz quc ia Gcomctric nc fc picquc gucre de ccs figurcs,lcs comparaifons y etant 
cncorc plus odicufcs quedans lc commcrcc du mondc.Sccondcmcnt parcc qu'il fuppoft 
quc lc mouvcmcnt do la lumierc qui (c fait dans Tair & dans lcs corps rarcs cft plus mal- 
aifc , ou fi vous l aimcz micux ainfi plus lcnt quc ccluy qui lc tait dans Tcau , & lcs au- 
tres corps dcnlcs , cc qui fcmblc choqucr Ic icns commun , & enfin parcc* qu'il prc- 
tcnd que Tunc dcs dircclions ou dcs dctcrminations du mouvcmcnt d'unc balle fubliilc 
toutc cnticrc aprcs la rcncontrcdu lccond milicu , j'adjoutois mcme quelqucs autrcs rai- 
fons,qu'il Icrolt ou fupcrflu,ou cnnuycux dc vous dcduire>il vit mcs ccrirs.il y rcpondir, 
& apres plulkurs rcponics & rcpliqucs de parr & d'autre nousnous fcparamcs, comnic 
lc prcvenu & Ic tcmoin,l*Un dans raffirmativc, Tautrc dans la ncgativc,quoy quc j'cus cn- 
fin dcs Lettrcs dc fa part plcincs dc civilitc. Dcpuis (a mon Mr. dc la Chambrc ayant 
public (bn traitc dc la lumicrc , & m'ayant fair rhonncur dc mc Tcnvoycr , jc pris oc- 
calion dcluy ccricc la Lcttrc que vous aves vciie , dans laqucllc jc luy tcmoignay quc 
pour nous guarcntir dcs paralogifincs cn uncmaticrcfi obfcurc, jcnc voyojs point dc 
moycn plus aflurc quc dc chcrchcr Ics rcfradlions dans cct unique principc quc la na« 
turc agit toujours par lcs voycs lcs plus courtcs,fur lefondcmcnt duqucl jeluy indi- 
quay qu'on pouvoit chcrcher par Gcomctrie lc point dc rcfraftioncn lc rcv^uil.int aq 
problemc outhcorcme quc vousf<^avc2; matsparcequc j*cn jugcay rinvcnrion trcsi 
difficilc & trcs-cmbarraftcc , puis quc ccs qucftions dc maximis & minimis, conduifcnt 
d'ordinairc idcs opcrations dc longuc halcinc, & qui fe broiiillcnt aifemcnt par unc infi- 
nitc d'afymmctrics qu'on irouvc fur fon chcmin,jc laiflay U ma pcnfcc pcndanr pluficurs 
annecs cn attcndant quc quckjue Gcometrc moins pareflcux quc moy cn fir ou la dc- 
couvcrtc ou la demonftration. Pcrfonnene voulut cntreprcndrc cc travail ; ccpcndant 
jc rcccvois dc Lettrcs dc Monficur dc la Chambrc dc tcmps en tcmps, par lcfqucllcs ii 
mc preflbit dadjoutcr Li Gcometric i mon principc,& de tairc la dcmonftration cn 
formc da vcritablc fondcmcnt des rcfiradions. Cc qui mc rcbutoit a Tadvancc Aoit 
laflcurance que Mr.Pctit & autres mavoint donncc, quc leurs cxpcrienccs qu'ils avoint 
fouvcnt rciterces pour mcfuccr les rcfradigns, & dans Tcau , & dans Ic criftal , & d.ins lc 
verrc,& dans bcaucoup d'autres liqucurs diffcrcntcs , s'accordoint tres-prcci(cmenc 
avcc la proportion dc Monlicur Deicartcs , dc fortc qu'il mc fcmbloit inutile d cn allcr 

• Ccuxqui ont lc troificmcTomc dciLctirCJdc M. Defcaries y pourront voir plii» au lon|; les objcftions de 
M. de Fcmuc coatre U Dio^cn^uc lic M. Dckartci , Scdivcrt ccriu i\u cc fujct dc^uis lapage 167. juftjucs i 
la pag»j5g. 
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ehcrcher quclqujurrc par mon principc , puilquc la naturc t\ic mcmc scxpliquoit fi 
claircmcnt cn (af.wcur. L'objcftion quc vous mc f.iitcs dans \ 6trc ecrit nc mc failbit 
nullc pcinc , & j'y avois dcja rcppndu dans ma Lcrtrc a Mr. dc la Chambrc par ccttc 
raifbn qnc tout cc qui appuyc ou fiit fcrmc fur quclquc point d'unc lignc eourbc cft 
ccnfe fairc fcrmc ou appuycr fiir la lignc droitc qui touchc la courbc audit point , & 
ainfiquoy quc la fommc dcs dcux ligncs de rcflcftion foir quclqucfo'is la pUis grandc 
dans lcs miroirs concavcs , fphar riqiics ou autrcs, cllc cft toujours la plus pctitc dc tou- 
tcs ccllcs qui pcuvcnt tombcr fur la lignc ou fur Ic plan qui touchcnt lcs miroirs au 
point dc la rcflcftion, & ccla n'a p.is bcfoin dcplusgrande prcuvc, Mr. Dclcartcs lc 
fuppofiiu ainfi aufll bicn quc moy i toute la difticultc Cc rcduiibit donc a cc qu'il mc pa- 
roillbit quc j'avois combatrrc , non (culcmcnt lcs hommcs, mais cncorc la narurc. 
Ncanmioins lcsdcrniercsinftances dc M.de la Chambrc furcnt fi prclfantcs que jc rcfolus 
il y pcur avoir cnviron dcux ou trois ans dc tcntcr lc fccours dc mon analylc , m'imagi- 
nant qu'ily a unc infinite dc proportions diffvrcntcs cntrc-cllcs , dont Ics lcns nc fcau- 
roicnt vcrifecr b divcrfitc,& qu'ainli jj;:n trouvcrois pcut-ctre quclqu unc qui approchc- 
roit dc ccllc dc Monficur Dclcartcs, & qui pourranr nc fcroit pas la mcmc. Jc fis mon 
analy/c cn formc par unc mcthodc qui m'crt particulicrc, & qu'Hcrigonc i fait autrc- 
trcfois jmprimcr dans Ibn cours Mathematiquc, jc furrnontay toutcs Ics alymmctrics * 
avcc pcinc , & voila quc tout h. coup i la fin dc mon opcrarion tout fc dcbroiiillc , & il 
mc vicnt unc cqu.ntion tres-(]mplc qui mc donnc juftemcnt la meme proportion dc 
Mcvnficur Dcfcartcs i jc creus fur rhcurc avoir cquivoquc, car jc ne pouvois mc figu- 
rcr qu'on aboutit i unc memc conclufion par dcs rontes tout h fait op^pfccs , Mr. Dcf- 
carrcs llippofint pour un dcs moycn? de fa dcmonftration quc lc mouvement dc la lu- 
micrc trouvc plus de rcfiftcncc dans Tair quc dans Tcau, & moy fuppofant tont lc con- 
traire,commc vous vcrrcz dans la copic dc madcmonftration quc j'ay tSch^ dc rcfai- 
re dc mcmoirc pour vous fatisfairc plcincment, mon original ayant cf\6 envoye a Mou' 
ficur dc laChambrc faivailt ma parcHc ordinairc. Jc rcfis donc pour lors la qucftion a 
divcrfcs rcprifcs ca changcant lcs politions , & jc trouvay toujours la memc conclulion, 
cc qui mc confirma dcux chofcs , Tunc quc Topinion dc Mr. Dcfcartcs fur la proporrion 
dcs refraftions eft tres-vcritablc, & rautrc quc fa dcmonftration cft rres-fautivc, & plci- 
ncdc paralogifincs. Mcfllcurs lesCarrcficns vircnr cnfuitc ma dcmonftrarion qui leur 
fut communiquec par Monficurdc la Chambrc, ils s'opini&trcrentd'abord i la rcjcttcr, 
& quoy quc jc lcur reprcfcntafte tout douccmcnt qu'il lcur dcvoit fuffirc quclcchlmp 
dc bataiHc dcmcurat a Mr. Dcfcartcs , puifquc Ibn opinion ftrtrouvoir vcritabitf & con- 
firmcc, quoy qucpar de raifons diftcrcntcs dcs fienncs, quc lcs plus famcux Conquerans 
nc s'cftimoicnt gucrcmoins hcurcux lors quc la viftoirc lcur ctoit procurec par Ics 
troupcs auxiliaircs , quc fi c'etoit par Ics lcurs , ils nc voulurcnt point dans \is prc- 
micrs raouvcmcns cntendcc raillcric, ils vouloint qucma demonftration fiit faimv<^ , 
puisqu*ellc nc pouvoit pas fubfiftcr fins dcftrdirc ccllcdc Mr.Dcfcartcs qu*ils cntcn- 
Joicnt mettrc toujours hors du pair>mais commclcs plus habilts Gcomctrcs[qui vircnr 
lamicnnc fcmbloint y donnci leur approb.ition , ils mc fircnr cnfin complimenr p.ir 
uiic Lcttrc dc Mr. Clairfcllicr , quicftcgluy qui a procurc rimprcOion dcs Lcttres de 
Monficur Dcfcattcs , ils cricrcnt au miraclc dequoy unc mcmc verite s' eroir rcncon- 
tree au bout dc deux chcmins enticromcnt oppofcz.iSc prononccTCTit qu'il$ \*ouloicnt 
bicnlaifTcrlachofcindccifo, & adVoiicr qu'ils nc f^nvoint a qui cionncr Li prcfcran- 
cc dc Mr. Dcfcartcsou dc moyfiircc fujct, &qucla pofterirc cn jugcroit. CcfH 
VOU5 , Mo^nficur, qui cftcs (ans dcAtc dcftine par vorre mcrire cxtraordinaiTr a avoir 
grandcommcrcc avec clle i rinformer , fi vous||jugez ^ propos,t!c ce cclebrc dbhi^Ic , 
ou l\ vous aymesmieux placcr ccperit ccrit parmi vos papiers inutilcs,j*y confens , & 
tout m'cft indifFcrent; mais ihVencft pas de mcfnc dc la rrcs-humble pricrc quc je 
vous fais dc mc croirc , ficc. 
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T>cmonftration do?it il eft parle dans la Lettre precedente, 

SOitladroitc AFM, qui rcprcfcntc la fcparation dc dcux ^ifFcrcns milicus , quc 
l air foit du coftc dc B,& l cau du cofte dc H , lc ra\t)n dc lumicrff qui doir allcrdu 
point B qui cft cn l air , vcrs lc point F, ou commcncc lc milicu dc Tcau, fc romp & va 
vcrs H, s'approchant dc la pcrpcndiculairc fuivant lcs cxpcricnccs connucs & vulgai- 
rcs. Monficur Dcfcartcs dctcrminccc point H , cn tcllc fortc qu cn tiranr unc pcrpcn- 
diculairc du point B fur la lignc A F M,qui foit B A, il fait quc la lignc AFcft a lalignc 
F M, commc ia rcfiftancc d'un dcs milicus a ccllcdc l autrc , bicn qu'il cnrcndc contrc 
mon fcns,quc la rdiftcncc cft plusgrandc dans l air qu cllc nc l cft dans f cau. Soit donc 
la plus grandc rcfiftancc rcprclcntcc par la lignc AF & la moindrc par ccllc dc FM & 
par confcqucnt la lignc A F plus grandc quc F M , foit ckrvcc du point M la pcrpcndi- 
culairc M H qui loit coupcc cp H par Ic ccrclc dint Ic ccntrc cft F , iSc Ic rayon F B, fi 
bicn qnc lcs droitcs B F, & F H fcront cgalcs, jc dis quc lc rayon B I vcnant a fc romprc 
•par la rcncontrc dc Tcau iravcrs H ,car puifquc par mon principc la naturc agit tou- 
jours par lcs voycs lcs plus courtcs , fi jc prouvc qu'cn paflant par lcs dcux droitcs B F, 
& F H cilc y cmployc moins dc tcmps qu'cn pananr par nucun autrc point dola droitc 
A M, ;"auray prouvc la vcrite dc la propofition ; or puis qbc jc prcfuppolc quc lc mou- 
vcmcnt dans Tair cft plus aifc, & par confcqucnt plus vitc . lc mouvcmcnt dc B cn F fc 
faira cn moins dAcmps quc ccluy dc F a H, & pour rcgjcr la vcrirablc proportion , U 
faut tairc commc A F a F M , qui font Ics mcfurcs dcs rcfillanccs , ainfi B F a F D, & lcs 
dcux droitcs D F & F H fcront Ics mcfurcs du tcmps qui fcra cmploye dc B i F & dc F a 
H, f^avoir la droitc D E,fcra la niclurc du mouvcmcnt par B Fqui cft plus vkc ,& la. 
droirc F H llra la mcfurc du mouvcmcnt par F H qui cft plus lcnr , & cc fuivant la pro- 
portion dc B F i F D, ou dc H F qui cft cgalc i BF 4 la memc FD ; fi jc prouvc 
donc quc quclquc point quc vous prcnicz dcs dcux coftcz Dt, la Ibmmc dcs 
dcux droitcs D F , F H cft toujours plus pctitc quc dcux dtoitcs prifcs au mtmc 
fcns, j'auray cc quc ]<; chcrchois; foit donc prcmicrcmcnt du coftcvcrs M Ic point 
O en joignanr Ics dtoitcs B O , & O H , & fliiCmt commc B F i D F ainfi B O 
a C O, jc dois prouvcr quc la fommc dcs dcux droitcs C O & O H cft plus grandc quc 
ccllc dc D F & F H, & ai prcnant dc mcrac quclqu autrc point commc V dc rautrc c6- 
te vcrs A, jc dois auftl prouvcr qu'cn joignant Ics dcux droitcs B V, & V H , & fai/ant 
commc B F i D F , ainli B V i Y V la fommc dcs dcux droitcs Y V, & Y H cft plus gran- 
dc quc ccllc dcs dcux droites D F & F H ; pour y parvcnir ;c fais commc B F a A F , ainfi 
F O a FR , & commc la memc B F i F M ainfi F O i F I , puifquc B F cft plus grandc 
quc AF , dpnc F O cft plus grandc quc FR,& puifquc AF cft plus grandc quc F M, FR 
crt auft"! plus grandc quc F I, & il paroit mcmc quc F R cft d FI commc AFiFM, 
car puifquc pa r la conftrudion commc A F cft a F B ainfi FR a FO,& comnic FB 4 F M 
ainfi F O i F I, donc, cx aequo, commc A F i F M, ainfi F R cft a F I, jc dis donc quc Ics 
dcux droitcs C O & O H font plus grandcs quclcs dcux droitcs D F & F H , car par Eu- 
clidc au trianglc amblygonc F H O la fomnx dcs dcux quarrcz H F & FO cft cgalc i k 
fommc du quarre H O & du rcftanglc M F O pris dcux fois, or puifquc nous avons ftic 
commc BFouFHaFM ainfi F O a F I, donc Ic rcftanglc foiis Ics cxtrcmcs H FI cft 
cgal au rcdanglc foias Ics moycnncs M F O , & Ic rc^langlc H F I pris dcux fois cft cgal 
au rcdlanglc M F O prii dcux fois ; nouAvons donc h fommc dcs dcux quarrez H F & 
F O cij;aic i la fommc du quarre H O & du rcftanglc H FI pris dcux fois, mais Ic rcdan- 
glc H F I pris dcux fois cft egal au rcclanglc H I F pris dcux fois , & au doublc quarrc 
dc I F & Ic qiurrc H F par Ic mcmc Euclidc cft egal au rcdanglc H,I F pris doux ^is , & 
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aux dciJx quarrcz H I & 1 F, nous avons donc d'un cotc lc quarrc H I,lc quarrc 1 F,lc rc- 
^langJc H 1 F dcux fois pris, & Ic quarre F O cgaux au quarrc H O au rctlanglc H I F 
idcux tois pris & au quairc F I pris dcux tbis , orcz dc part & d autrc lc rcdanglc 
H l F dcux fois & lc quarrc F 1 , rcrtc d un cote lc quarrc H I avcc ic quarrc F O 
egaux audit quarrc H O & I F , mais lc quarrc F O cft plus grand quc lc quarrc Fl , 
puis quc par la conftrudion FQ cft plus grandc quc FI, donc lc quarrc HO cft 
plus grand quc le quairc H I , & partant la droitc H O cft plus grandc quc la droitc H I; 
li )c prouvc cn fuitc quc la droitc C O cft plus grandc quc Ics dcux droircs D F & F 1, ii 
rcftcra pronvc quc Ics dcux C O 5c OH Ibnt plus grandcs quc Ics trois D F, F I, & I H , 
ou quc lcs dcux Df & FH j jc prouvc donc Ic rcquis dans lc trianglc amblygonc BFO par 
Euclidc Ic quarrc B O cft cgal i U ibmmcdcs quarrcz B F & F O & au doubic rcftanglc 
A F O , mais puifquc nous avons fiiir par la conftruclion commc B F i F A ainli F O a 
f R, donc lc rcdanglc Ibus B F F RTcft cgai au rcc^anglc A F O , & par confcqucnt lc 
quarrc B O cft cgal aux quarrcz B F & F O & au rctftangic Ibus B F,F R dcux fois pris, 
niais Ic quarrc FO cft plus grand quc ccluy de FR.puilquc la lignc FO a cftc prouvcc plus 
grandc quc lalignc FRjdoncH vous lubftituczlc quarrc dc Fl^ au licudc ccIuydcF O, 
Ic quarrc B O lera plus grand quc lcs dcux quarrcz B F, F R, & lc rtfdanglc B F R dcux 
ibis pris , mais ccsucrnicrcs Ibmmcs Ibnt cgalcs par Euclidc au quarre dcs dcux droircs 
B F & F R prifcs commc unc fculc , donc la droirc B O cft plus grandc quc la fommc dcs 
deux droitcs B F & F R : mais nous avons prouvc quc R F cft a i F commc A F a F M , 
c'cft i dirc coVnrac B F i F D qui cft la mcfurc dc ia divcrfitc dcs mouvcmcns, donc com- 
mc la Ibmmc dcs dcux antcccdcns B F & F R cft a ia ibmmc dcs dcux confcqucns D F & 
F I , aind B F a F D , or B O cft a O C,commc B F i F D, donc commc B O cft a O C , 
ainfi la fommc dcs dcux droitcs BF&FRcftaia (bmmc dcs dcux droitcs D F & F l,mais 
nous avons prouve quc ia droite B O cft piusgrandc quc ia Ibmmc dcs dcux droitcs B F 
& FR, ii clt donc vray quc la droitc C O cft plus grandc quc la fommc dcs dcnx droitcs 
D F & F I, ce qu il faloit prouver cn fccond licu ; il n'y a donc aucun point du c6tc dc 
M par ou ic rayon puilTc paftcr lans y cmploycr plus dc rcmps quc par Ic point F. II icftc 
a prouvcr la merac chofc au point Vj foit fait commc cy.dcflus,commc B F i F A , ainli 
F V a F N , & comme la mcmc B F a F M , ainli F N 4 F X,N F fcra a X F comnic A F 
A F M , c'cft i dirc coramc B Fa F D par la prcuvc prccedcntc, & chacunc dc ccs dcux 
droitcs N F & X F fcra plus pctitc quc V F , par cc qui a prcccdc ; ii faur prouvcr quc la 
fomme dcs dcux droitcs Y V & V H cft plus grandc quc la fommc dcs dcux droitcs D F 
& F H. Jc conlidcrc premicrcmcnt quc par Euclidc dans lc trianglc amblygonc V F H 
la ibmmc dcs quarrcz H F & F V , & du rcftangle M F V pris dciix fois c(\egalc au quar- 
rc V H, mais puis quc par ia conftrudtion ila cftc f.\it commc B F a F M aind F V i F X, 
donc lc rcdanglc B F X ou lc rcdanglc H F X ( puifquc B F & F H font cgalcs ) cft cgal 
au rcdanglc M F V : nous avons donc d'un cofte la fommc dcs quarrcz H F & FV & du 
rcftanglc H F X pris dcnx fois egale au quarre H V , mais ic quarrc F X cft moindrcquc 
lc quarrc F V, donc la Ibmmc des quarrcz H F , F X & du rc£langlc H F X pris dcux 
fois cft nioindrc quc lc quarre H V. Or cettc Ibipmc cft cgalc au quarrc fait dcs dcux 
droircs H F & F X, commc d unc lculc par Eudidc , donc la fommc dcs dcux droitcs HF 
3c F X cft moindrc quc H V Sc H V cft plus grandc quc ces dcux droitcs H F«5c F X ; li jc 
^rouvc donc quc la droitc Y V cft plus grandc quc ia droitc D X il rcftcra prouve quc la 
fomnic dcs dcux Y V & H V cft plus grandc quc la fommc dcs trois D X , X F , F H , 
c cft a dirc quc dcs d?ux D F, F H.pour fairc ccttc dcrnicrc prcu\ c,jc conlidcrc lc rrian- 
glc amblygonc BVF auquci par Euclidclcs dcux quarrcz B F & F V font cgaux au quar- 
rc B V , & au rcdanglc A F V pris dcux fois ; or puifquc par la conftruClion nous avon^ 
tait commc B F a F A, ainli V F i F N , donc Ic rcdanglc B F N cft cgai au rcdanglc 
A F V, & partant la fommc dcs dcux quarrcz B F & F V cft egalc i la fommc du quarrc 
B V , 5c du rcdanglc B F N pris dcux fois ; or lc rcdan^lcB EN pris dcux fois cft cgal 
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au rcdanglc B N F pris dcax fois , & a dcux fois lc quarre f N , donc h fommc dcs dcux 
quartcz BF 6c F V cft cgak a Ja fommc du quarrc B V,du rcdanglc B N X prisdcux fois, 
& du quarrc dc F N prjs dcux fois ; or le quarre B F cll par Euclidc cgal au quarrc BN, 
au quarrc N F , & au rcdanglc B N F pris dcux tbis , nous avons donc ia Ibmmc dcs 
quarrcz B N, N F, F V, & du rcdangle B N F pris dcux fois cgalc a la (bmmc du quarrc 
BV du rcclanglc B NF pris dcux ^bis, & du quarrc lic FN pris dcux fois : otcz dc chaqac 
cotc lc rcdanglc BNF pris deux fois , & lc quarre N F , il rcftcca donc quc lc quarrc dc 
BN, & lc quarrc FN fcront egaux aux quarrczBV & FN, or lcquarre FVcft plus grand 
quc lc quarr^ dc F V par la conftru£lion , donc k quarrc B V cft plus grand quc ccluy dc 
•B N, & partant la droitc B V cft plus grandc quc la droitc B N, mait nous avons prouvc 
quc commc la droite B F cft a F D , ainli N F cft d F X , donc commc la droitc B F c(t 
i F N, ainfi fcra D F 4 F X, & par la convcriion dcs raifons , commc B F a B N , ainli Icra 
D F a DX , & commcB F a D F , ainii B N a Ef X , mais nous avons fait commc BF a 
D F , ainfi B V a Y V , donc commc B V k Y V , ainli fcra B N a D X , mais nous 
avons prouve quc B V cft plus grandc quc BN , donc YV lc fcra plus quc D X. 
Or il a cftc deja prouve quc V H cil plus gcandequc Ics dcux droitcs H F& FX, donc 
il cft pleincmcnt prouvc quc lcs dcux droitcs Y V & V H Ibnt plus grandcs quc lcs trois 
D X , X Fj, & F H , ou quc lcs dcux D F & F H, & ainli la demonftration cft complcttc. 
11 fuit dc la qu'cn polant mon principe , quc la naturc agit toujours par lcs voycs lcs plus 
courtcs,la luppolition dc Monlicur Dcfcartcs cft fauflc lors qu il dit quc It mouvcment 
de la lumicre l"e tait plus aifcmcnt dans I cau , & lcs autrcs corps dcnlcs quc dans Tair, 6c 
lcs autrcs corps rarcs,car fi ccttc fuppolition de M.Dcfcartes ctoit vrayc,& que vous ima- 
ginicz qu'cn ma figurc Tair cft du cote de H,5c lcau du cotc dc B>il s'cnfuivroit cn tranf- 
potant la dcmonftration quc lc rayon qui partiroit du point H, & rcncontrcroit Tcau au 
point F lc romproit vcrs B, patcc que lc mouvcnicnt par l air ctant plus lcnt fclon la fup- 
poiition dc Monlicur Dclcartcs , il lcroit mefure par la droitc H F, & ccluy qui fc fait 
dans fcau (croit mcfurc par la droitc F D, commc etant plus vitc , dc ibrtc quc lcs dcux 
droitcs H F, F D, ctant lcs plus pctitcs,la rcfra&ion fc feroit vers B , c*cft a dirc que lc 
rayon s'ecartcroit dc la pcrpcndiculairc ,cc qui cft abfurdc & contrc l cxpcricncc ; li h fi- 
tiiation dcs dcux points B & H ctiangc dans lcs dcux ligncs BF Sc FH prolongccs dc part & 
d'autre autant quc vous voudrcz, la dcmonftration aura licu , & vous lc vcrrez dc vous 
mcmc. Jc n'adjoutc point ranalyfc,car outrc qu'cllc cft longuc & cmbarrafl*e'c,il vous doit 
fuffircquc lc rctour quc vous vcnczdc lire cft court & purcmcnc Gcomctriquc» il fuic de 
toift cela, que lors quc lcs dcux points B & F Ibnt donncz , ou bien H & F, on pcut trou- 
vcraifcmcnt leproblcmc par lcs plans, mais lors qu'ondonncdcux points C, O, B,,&H, 
&.qu'on vcut chcrchcr par cuxl^point dc vcftiCtion dans la lignc ou plan qui fcparc 
lcs deux milicus , cn cc cas le problcme cft iblidc ,&nc fc pcut conftruirc qu'cn y cm- 
ployant dcs parabolcs , dcs hypcrboles , ou dcs cllipfcs, mais commc ccttc invcntion 
n'ert gucrc mal-ailee a un Gcomctrc mcdiocrc cn dcmcurant d accord du fondc- 
mcnt , & dc la proportion fur laqucUc il doit travaillcr , & quc jc vous ay dcja cxpli- 
quee , je n'ay garde dc dofitcr quc vous nc la trouvicz d'abord , vous,M6n(ieur,qui cftcs 
fi fbrt au deflus du commun ; outrc quc nc s'agiflant proprcmcnt dans la qucftion que 
vous mc feitcs , quc d'apprcndrc qucUes font \cs voycs dc la naturc , j'y ay deja fatisfiit, 
& que ccttc grandc ouvricrc n' a pas bcfoin dc nos iiiftrumcns & dc nos machincs pour 
£urcfcs opcrations. 
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Lettre de Monpeur de Fermat a MonPeur de 3? oterya/ 

M 

«ngc„,cs dcs l,g„cs courbcs , & cncorc dc vos fpcculations mcchan«^^^^^^^^ 
fion pu.rqucvousme fai,cscfpctcrla communi«,iondcvospcnecs\n^^^^^ 

&:^,i!^::Za:::ir ■"■^ dcpuis%uciquc .ci^ps iC^ 

vcrS lySvZ-lcfbc^^^^^^ ^'•^^'■i'' '^ ^ cx,rcmcmcn, 

LncTn i l?n!^Tro " propofiuons fur lcs progrcir.ons Gcomctriqucs,qui com- 

quc la c1<.monltrat.o„ cn foi, aftcz cachcc , cc quc jc vous pric d-cifaycr , puifauc vous lcs 
UvL dc o' "T " fur lc fu,c, dc U pt^pSr," du 5 

blv c„ mS,?, ' ; ''^ '""PP''^^'' " l"'^ "^»"-^ „avo7p! icu ^r "^ai 
dcdmrc .r,bffiZ '°"'''"'°" '^'°P'"""- « 1"i «op long i vous 

•rn=yi ^uri:^ EL^^-r- "^^' n^tr^^.c^-rrn; c";; 

uu„jrr-fcX»«™^^^^^^ 
quarrcz, commc „ 77. &c. cc qui a fai, dirc i Bachc, fur U diWCrpWofl dc 
cn dcux quarrc^ , quod quidcm impombilc cft , u, rcor, cum is ncqurqSts fi, nc 
quc fuap,e „a,ura compofitus cx duobus quadrat.s.oi.lcmotdc rc^ m,r„,,. v" 
dcmmc„.,u-.ln'ap„i„,fccuUdcmo„ftra 

trouvcc & comprilc gc„cralcmcn, dans la propolit.on aiVMtc ' 
ri.,,,' ""''""■''«''«"''.''^«'''"'■'Fffcplus grandquarrc quilcmcfurc ..Scquclcquo. 
qr^c^Sno^^ir.Vcrn'/;'';^^^^^^^ 

Ucrs, ny c„ fraaions. Ex^plc ,foi,lr„r;; ^c^r ^rX^^^^^^ 
•mil,Td""" i"''' "'"^a=''""°'*' ""^" P»%.n.oindrcs\lW quut 
7c7ft:ll;r ""'"'^«'"^ compofcdc^dcux quarrcz, „y cncS • 

Soi, donnc 77. Ic plus grand quarrc' qui lc mcfutc cft l unit^ . lc quoticnt 77 nui cft 
.cylcmcmcquclc nombrcdonnclcttouvcmcfutc pat.i.ou pa 7 moindrcs dc ?ln, 
.cquu„mu.„plcduqua,cr„aitc,;cdis quc 77. n-cft nyquattc nyTZpoS dc dcux 
quaricz ny cn ciiucs ny cn ftaftions ,&c. "■"foic ac acux 

Jc v.ous advouc franchcmcnrquc jc n^ay ticn ttouvi cn nombtcs qui m'avc ,a„t 
plu quc la dcmonfttauon dc cctc ptopofit.on . & jc fctay bicn aifc quc vous ft licz cf 
, fot, dc la ttouvc , quand cc „c fctoi, quc pout apprcndrc fi j'cftimc^p uTln invcn 
nombr p^cm^ • ^ " " "«^" "^' ' '"'«nrn d"cs 

,«,^'^"1!?°'"'""""°"'''°?'''''"" '^"'"'^ P"""'"» cnrr-cux, jc dis qu.lnc pcu, 
^civ.fcpar aucun nombtc prcmict moindtc dc ruDiri qu un multiplc d.' qua 

Commc pai «cmplc adjoiltcz runitc, fi vous voulcz, i u„ q„a„i pait ,, foi, lc quatrc' 
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loooooooooo. lcqucl avcc un.fait loooooooooi. Jc dis quc loooooooooi, nc pcut crrc di- 
viic par aucun nombrc prcmicr moindrc dc runiie qu'un multiplc dc 4. Et ainfi lorf- 
quc vous voudrcz cprouvcr s*il cit nombrc prcmicr.ilnc faudra point Icdivilcr ny 
par trois, ny par 7. ny par 11. ficc. 

Si nc &ut-il pas oublicr tout a fait la Gcomctric , voicy cc qu'on ma propoie , & quc 
;'ay trouve tout auflfi-tot. 

Pcr datum cxtra vcl intra parabolam punilum rcdam duccrc qux abfcindat fcgmcn- 
tum a parabola a:qualc dato Ipatio. Et li pundtum fit intra parabolam , dctcrminarcmi- 
nimum quod k parabola pcr di£tum punftum abfcindi poflit fpatium. 

Sivous ncrcncontrcz pasd'abord la confttudion jc vous fcray partdcla micnnc. 
] 'attcus dc vos nouvellcs , & fuis, &c. 

J Monfieur de **** 

Du 18 Odobre 1(40. 

jyjONSlEUR, 

Lcs vacations qui m'ont cloigne dc Tolofc m'ont cn mcmc tcmps cloignc dc mon 
dcvoir,&cmpcchc dc vous ccrirc plut6t dcpuis la dcrnicrc dc vos lcttrcs cn dattc du 
21. Scptcmbrc. Jc tichcray dc rcparcr par ccllc-cy la longucur dc rattcnte, & commcn- 
ccray par la Ubcrte quc jc prcns dc vous dirc quc jc n ay point vcu cncorc aucunc pro- 
pofition dc vorrc part,quc jc n'cuflc plutot trouvcc & conlidcrcc , & afin dc vous rcn- 
drc vous mcmc jugc dc ccttc vcritc , & vous otcr cn mcmc tcmps lc fcrupulc que vous 
pourricz avoir quc jc n"cn uzc commc quclqu'un dcccux du licu ou vouscftcs qui s'atrri- 
biic impuncmcnt Ics invcntions d autruy , aprcs qu cllcs luy ont cftc communiquccs; 
;c commcnccray par la propofition dc la difFcrcncc dc dcux quarrcz quc vous trouvcrcz 
dans Bachct fur Ic Diophante au Commcntairc dc la propoiition 11. du j. Livrc cn 
mcmc fa^on quc vous mc Tavcz cnvoycc,vous advoiiant pourrant quc rapplication quc 
j*cftimc bcaucoup cft toutc votrc , & quc jc i'ayappri(cde vous. Pour lc fujcr dcs pro- 
grcffions , jc vous .iVois cnvoyc par advancc Ics propofitions qui fcrvcnt k dctermina 
Ics partics dcs puiflanccs - i , & par ma fccondc Lcttrc jc vous avois fliit comprcndrc 
quc j'avois confidcre toutcs lcs propofitions qui Icrvcnt aux puiflanccs plus un , dcquoy 
je m'ciois contcnte dc vous donncr dcux cxcmplcs , dont l un ^toitdemonftrc par moy,. 
& par conicqucnt connu ncccflairemcnt , & Tautrc nc m*e'toit point cntiercmcnt con- 
nu par raifon dcmonftrativc , bicn quc jc vous afluraflc quc jc n'cn doutois pas : or 
pour vcnir i la connoiflancc dc cc dcrnicr quoy qu'imparfiutc cncore & non achcvec ,jc 
nc lc pouvois fins avoir plutotcxaminc & prouvc par dcmonftrations toures Icurs pro- 
pofitions contcniics cn votic dcrnicrc, cc quc vous n'aurcz nullc pcine de croirc,pui(quc 
lc lcui cxcmple quc jc vous cnvoyay k marqupit aflcz , auqucl j'adjoutois qu*cn toutcs 
progrcflions on pouvoit dctcrmincr lcs divilcurs communs & gcneraux avec parcille ai- 
fancc; Mais jc vous advoiic tout nct ( car par advance jc vous advcrtis quc commc ic nc 
fuis pas capablc dc m attribiicr plus que jc nc f^ay, jc dis avcc mcmcfranchilc cc quc jc , 
nc f^ay pas)quc jc n'ay pcu cncore dcmonftrcr I'cxclufion de tous divitcurs cn ccrtc bcllc 
propofition quc jc vous avois cnvoyec,& quc vous m'avcz confirmcc touchant lcs 
nombrcs 3, 5, 17, 257. 6553. &c. Car bicn que je rcduifc Tcxclufion 4 la plus part dcs nom- 
brcs , & que j ayc memc dcs raifons probablcs pour Ic rcftc, jc n ay pcu cncore dcmon- 
ftrcr ncccflaircmcnt la veritc dc ccttc propofition , dc laqucUc pourtanr jc nc doutc non 
plus k ccttc heurc quc jc failbis auparavant. Si vous cn avcz la prcuvc aflcurcc vous 
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ni'obligcrc2 dc mc ia comnuiniqucr > cir aprcs ccla ricn nc marrcftcra cn ces maticrcs. 

KcAc a vous parlcr dc la propolition londamcntalc dcs partics aliquotcs , laqucUc 
ni ctoit tcllcmcnt connuc quc ;c vous lavois cnvoycc par la prcmicrc Lcrtrc quc jc 
vous ccrivis, laqucllc on m'a dit dcpuis s circ cgarec. Pourtant li lc Pcrc Mcrfcnnc vcut 
prcndrc lc foin de la fairc chcrchcr dans lc Burcau dc la Polk cllc fc trouvcra dans un 

paquct quc jadrcllbis a Monlicur Outrc qu« ccttc propolition cft li naturcl- 

lc qu"il cft impofllblc dc derermincr & de trouvcr la moindrc chofc fur cc fujct qu cllc^ 
ncfcprcfcntcd abord.Dcforrcqu ayant dcpuis fort long-tcmps trouvc & cnvoye lcs* 
propolitions dcs dcux nombrcs 17zp6.Sc 18416. & autrcs parcilles, il faloir par ncceflirc 
quc j culVc palVc par laditc propofition.Pour votre application.il mc fcmble qucllc noftc 
pas la longucur quc jc rrouvois cn ccttc fortc dc qucftjons , qui cft la fcule difficul- 
rc quc i'y ay toujours rcconnuc : iinon quc jc nc Tayc pas bicn comprifc , dcquoy jc 
vous pric m avcrtir & mc rcndre ccrtain. II mc fcmblc aprcs ccla qu'il m'importc dc 
vousdirc lc fondcmcnt fur lcqucl fappuyc lcs dcmonftrations dc tout cc qui conccrnc 
lcs propoHtions Gcomctriqucs qui cft tcl. 

Tout nombrc prcmicr mcfurc infailliblcmcnt unc dcs puiffanccs - 1. dc quclquc pro- 
grcfllon quc cc foit , & Tcxpofant dc laditc puiflancc cft fous-multiplc du nombrc 
prcmicr donnc - 1. Et aprcs qu'on a trouvc la prcmicrc puiffancc qul fatisfait i la quc- 
llion, toutcs ccllcs dont lcs cxpolans font multiplcs dc icxpofant dc la prcmicrc fatisfont 
dc mcmc a ia qucftion. 

Excmplc , foit ia progrcftion donnec , ^ 

1 2 3 4 5 

i 927 ii 24} 729, &c> 

Avcc fcscxpofans audcflus. 

Prcncz , par Cxcmplc, lc nombrc prcmlcr ij. il mcfurc la troificmc puiflancc — i, dz 
laqucllc 3. cxpofant cft foufmultiplc dc 11. qui cft moindrc dc i unitc quc lc nombrc dc 
ij. Etparccquc fcxpolantdc 729. qui cft 6.cft mulriplcdu prcmicr cxpolant 3. ils cnluit 
quci^.mcfurcauflTiladitc puiflancc dcyig — i.Et ccttc propolition cft gcncralcmcnt 
vrayc cn routcs progrcflions & cn tous nombrcs prcmicrs. Dcquoy jc vous cnvoycrois la 
dcmonftration.fi jc n'apprehcndois d'ctrctrop long.Mais ii n'eft pas vray quc tout nom- 
brcprcmicr mcfure unc puiflancc -+ x cn toutc fortc dc progrcffions. Car li la prcmic- 
rc puiffancc - i qui cft mcfur<fc par lcdit nombrc prcmicr a pour cxpofant un nombrc 
impair , cn cc cas il n'y a aucunc puiflancc i dans toutc ia progrcflion qui foit mc- 
furee par icdit nombrc prcmicr. 

Excmplc , parcc qu'cn la progrcffion doublc z^.mcfurc la puiflancc— i qui a pour cx- 
pofanr ii,lcdit nombrc z^.nc mcfurcra aucunc puiflancc -+ i dc laditc progcflion a l infini. 

Quc fi la prcmicrc puiflancc - 1 qui cft mcfurcc par lc nombrc prcmicr donnc a pour 
cxpolant un nombrc pair : cn cc cas la puiflancc -i-i qui a pour cxpofant la moitic dudit 
prcmicr cxpolant fcra mcfurcc par lc nombrc prcmicr donnc. 

Toutc la difticultc confiftc a trouvcr lcs nombres premicrs , qui nc mcfurcnt aucune 
puiflancc -n cn unc progrcflion donnec. Car ccla fcrt, par cxcmplc, d trouvcr quc lcs 
dcux nombrcs prcmicrs mcfurcnt lcs radicaux dcs nombrcs parfaits , & a millc autrcs 
chofcs,commc par cxcmplc,d'ou vicnt qucla 37.puiflancc - 1 cn la progrcflion doubic cft 
mcfurccpar 223. En un mor il faut dctcrmincr qucls nombrcs prcmicrs font ccux qui 
mcfurcnt lcur prcmicrc puiflance - i & cn tcllc fortc que Tcxpofanr dc laditc puiffancc 
foit un nombrc impair , cc que j cftimc fort mal-aifc , cn attcndant un plus grand cclair- 
ciflcmcmcnt dc votrcpart , & qu'il vous plaifc dcffcndrc cct cndroir dc votrc Lcttrc, 
ou vous ditcs qu'apres avoirtrouvcquclcdivifcurdoitctrc multiplc -f i dcTcxpofant, 
11 y a aufli dcs rcglcs pour trouvcr lc quanticmc dcldits multiplcs -+ i dc Tcxpofant doic 
ctrc ie divifcur. Voicy unc dc mcs propofitions quc pcut-ctrc vous aurcz auflfi trouvcc 
qucj*cftimc bcaucoup , bicn qu'cilc nc dccouvrc pas tout cc qucjc chcrchc , quc 
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lans doAtc j'achcvcray d*apprcndrc dc vous. 

En la progrcffion doublcjli d'unnombrcquarrc,gcncrakmcntparlant,vous,oftc2 2. 
ou 8.0U 32.&C.ICS nombrcs prcmicrs moindrcsdcrumicqu'un multiplcdu quatcrnairc, 
qui mcfurcront lc rcftc tcront rcffct rcquis commc dc i^.qui cft un quarre, otcz z.lc rc- 
(ic 23. mclurcra la 11. puiflTancc — i,oftcz z.dc 49. lc rcftc 47. mcfurcra la 2j. puiftancc — i. 

Oftcz 2. dc 225. lc rcftc 223. mdurcra la 37. puiftancc — 1 &c. 

En la progrcflion triple , li d'i!in nombrc quarre, ut fupra, vous oftcE 3.0U 27. ou 
343. &c. 

Lcs nombrcs prcmicrs & moindrcs dc Tunitc qu'un multlplc du quatcrnaire , qui 
mclurcront lc rcftc fcront Tcffct rcquis, commc , 

Oftcz 3. dc 25. lc rcftc 22. cft mcfurc par 11. qui cft prcmicr & moindrcdc Tunitc qu'un 
multiplc dc 4. aufli 11. mcfurc la 5. puiflancc - 1. 

Oftcz 3. dc 121. lc rtfftc 118. cft mcfurc par 59. moindrc dc Tunit^, &c. aufli 59. mcfurc 
la 29. puiirancc — i. 

En la progrcffion quadraplc il faut oftcr 4.0U 64.&c.i rinfini cn toutes progrcflions 
cn proccdant dc mcmc fa^oHk 

] 'adjoutcray encore ccttc pctitc propofitton. 

Si d'un quarre vous oftcz 2. !c rcftc ne peut ctre divifc par aucun nombrc prcmicr, 
qui fiirpaiTc un quarrt^ de 2.commc prcnncfs pour quarrc looooo.duqucl ofte 2.rcftc 99993. 
;e dis que ledit rcftc hc pcut ctrc divife ny par 11. ny par 83. ny par 167. &c. vous pouvcz 
cproM^cr la mcmc rcglc aux quarrcz impairs , & fi jc voulois jc vous la rcndrois bcllc 
Sc gcneralc , mais jc mc contcntc de vous Tavoir indiquec fculcmcnt. 

Avant quc finir, voicy unc autrc propofition , laqucllc vous fournira peut-etrc 
quclquc application,commc vous y ^tcz tres-heurcux. 

Si un nombrc *ft mcfure par un autrc , & quc lc nombrc divife foit cncorc divifc 
par un autrc nombrc moindrc quc le premicr divilcur : cn cc cas , fi vous oftcz du 
quoticnr dc la fccondc divifion multiplie par la difterencc dcs dcux divifcurs , lc rcftc dc 
la fccondc divilion , ce qui rcftcra fcra mefure par lc prcmicr divilcur. 

Excmplc, 121. cft mcfurc par n. ' 

Divifcz cncorc 121. par 7. le quotient fcra 17. & lc refte dc laditc divifion 2. 
Multiplicz lc quotient I7.par 4. diffciencc du prcmier &(ccond divifcur & du produit 
6$. 

Oftcz crt 2. lc rcftc 66. fcra auffi mcfurc par ix. prcmicr divifeur. 

Quc (i lc fccond divifcur cft plus grand que lc prcmicr } cn cc cas fi vous adjoijtcz 
au quoticntdela fccondc divifion multiplic par la difFercncc dcsdcuxdivifcurs Ic rcftc 
dc la fecondc divifion , cc qui rcftera fcra mcfuic par le prcmicr divifcur. 

Excmplc , 117. eft mcfurc par 3. 

Divlfcz cncorc 117. par 4. Ic quoticnt fcra 29. & lc rcftc dc bditc divifion i. 

Adjoutcz au quoticnt 29. multiplic par la diffcrenccc dcs divifions qui nc changc icy 
ricn , parcc quc c'cft runit^ , Ic rcftc de laditc divifion qui cft x.b fomme 30. fcra aufli 
mcfurcc par^.prcmicr divifcur. 

J'ay d6ja trop ccrit, & il mc fcmblc qu"il cft tcmps quc vous parlicz aprcs avoircm- 
ploye fi mal v6trc tcmps i lirc ccttc longuc icttrc, qui vous confirmcra quc jc 
fuis , &c. 
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Lettre de MoJifieur de %oberval k Monfteurde Fermat. 

Du 4. Aouft 

jlyjONSlEUR j 

Encorc quc dcpuis prcs dc trofs ans jc n'ayc cu I honncur d'.ivoir comincrcc avcc 
VDus , )c n ay pourtant pas cllc privc cnticrcmcnt du pioiiir quc jc tc<joi> dc 
vos IpcculatioTis Mathcmatiqucs. Car lc Pcrc Mcrfcnnc m'a &it la favciw dc mc 
communiqucr la plus grandc particdcs Lcttrcs qu il a rccciics dc vous dcpuis cc tcmps 
li,dans lclquclics, ;'ay rcconnu unc augnu-ntation continiicUc , & ircs lcnliblc cn la 
bcaute & Ibliditc dc vos pcnfecs, aufqucllcs il n'y a ricn^qucd admirablc.lbit luc lc lujct 
dc la Gcomctric ou dc rArithmctiquc-.lur tout jc fuis ravi dc votrc invcntjon(dc mini- 
mis & maximis j & du moycn par lcqucl vous l*appliquercz \ la rcchcrchc dcs touchan- 
tcs dcs ligncs courbcs , & ne croy pas que julqucs icy ii fc Ibit vcu ricn fur ce lujct , 
cixii nc ccdat dc hcaucoup ^ cc quc vous nous cn avcz donnc : car l invcntion dc Mr. 
Dcfcartcs, a laqucllc j^alfignc lc prcmicr licu aprcs la vorrc , n'cn aprochc quc dc bicn 
loui , parcc quc quoy qu'cUc puiiTe etrc rcndiie univcrfclie , cc qu'il n'a pas fait & lc 
pourca maintcnant <i rimitationdcv6trcdcmicrcaddirion,t6fltcsfois cllc cll fanscom- 
paraifon plus longuc, plus cmbarraflcc & plus difficilc. Jcvops diray quc j'ayd'an- 
tanr plus admirc votre invention,qu'a pcinc croyois-je quc pour trouver ks toucliantcs 
des lignes courbcs , qui n'ont rapport qu'a d autrcs courbcs, ou partic ^ dcs droitcs, & 
partic a dcs courbcs , on pcut s'cn fcrvir , cc que Monficur Dcfcartcs advoiic dc la licn- 
nc fur lclujct dc la roulctte & autrcs ligncs parcillcs , lcfqucllcs pour ccttc conlidcra- 
tion il tcjcttcdc la Gcomctric , fans raifon, puis qu'i Timitation dc votrc dcrnicrc .id- 
dition , fa mcthodc pcut ctrc rcndiic univcrfclle commc la votrc , mais aycc uac difli- 
cuitc, laqucUc bicn fouvcnt nc lc pourroit prcfquc furmontcr par un clprit humain. 
Ccttc opinion fiit caulc que qUand jc vis quc vous avics trouvc lcs touchantcs dc larou- 
lcttc , Sc quc vous aflfuricz avoir ia rcgle univcrlcllc pour toutcs lcs iigncs courbcs , jc 
crcus quclle nc pouvoit ctrc autrc quc ccilc quc j avois invcntcc au tcmps mcmc quc 
i'invcntay cctte roulcttc , laqucUc rcglc ou mcthodc je navois cncorc communique h 
•pcrfonnc m'ctant contcntc d'cnavoir dcmonftre ics cfFcts i Monficur Pafclul cn la tan- 
gcntc dc ia quadratrice qui fc trouvoit dcs pius difficiics , y joignant ia dcmonllration 
Gcomctriquc commc afait Archimcdc cn ccUe dc la fpiralc , iaqucllc par ma mcthoJc 
s'cxpcdic cn deux mots. J 'avois feit ia mcmc chofe cn la Cillbidc , & avois dcmonllrc 
dc plus quc ces dcux iigncs courbes font infinies dc lcur naturc , & ont dcs alymprotcs 
paralciics cntr cUcs , cc qu'on m'i afluce avoir cfte deja dcmonftre par un Autcur dont 
on ne m'a pcu dirc ic nom. J'ay aufli dcmonftrc les cangcntcs dcs iigncs courbcs qui le 
decrivent avcc un compas fur lafupcrficic d'un CyUndrc , puis lc rcduifcnt cn pbn , & 
cn gcncrai ccUcs dc toutcs ics iigncs courbcs qui ont pcu \ cnir a ma connoiflancc , & 
cettc mcthode eft tcUcment diffcrcnte dc la votrc (contrc nu prcmicrc opinion) qu'cllcs 
ne fc rcflcmblcnt cn ricnqu en la conclulion.'Dcpuis Monlicur Mydorgcs foilant qud- 
qucs diflicultcz fur la votrc , jc iuy cn donnay ia Ibiution , & cn nwme tcmps jc loy ou- 
vris lcs principcs dc la micnnc , & luy cn fis voir un cllay cn la Citroidc : li jc f^ay quc 
vous layes agreablc jc vous cn ecriray. EUc n'cft pas invcntcc avcc unc li fubtilc & (i 
profondc Gcomctric quc la votrc , ou ccllc dc Monficur Dcfcartcs , & partant cllc pa- 
roit avcc moins d'artificc } cn rccompcnfc clic mc fcmblc plus limplt , plus liaturcUe & 
plus courtc , dc f©rtc quc pour toutcs lcs touchantcs dont j'ay parle U nc m'a pas mc' 



i66 



Lettres 



mcs dlc bcfoin dc mcttrc l.i nuin a la plumc. Dcpuis ccrtc invcntion jc mc fuis appli- 
qucaux licux folidcs {'adtrcs &adquatuor lincas) lcfqucls jay cnticrcmcni rclhtUcz, 
quoy quc pour n'y ricn oublicr,il nc faillc gucrcs muins dc diicours quauxlix prc- 
micrs Hvrcs dcs clcmcns. Ccft dcquoy jc vous cntrcricndray unc autrc t'o\s , parcc 
qu'il y a quclquc choie qui mc fcmblc lc mciitcr. En luitc j ay conlidcre la pcrcufllon , 
le mouvcmcnt , & lcs autrcs ctFcts , quc cauCc quclquc imprclfion ibit violcntc ou na- 
turcUc , cn quoy jc nc croy pas avotr mal cmploye lc tcmps , puis qucn unc maticrc Ci 
cpinculc , cncoie ay-jc decouvcrt quclquc chofc dc grandc utiiitc , a cc quc ;c pcnlc, 
& laqucllc jc pourray pcut-etrc augmcntcr avcc lc tcmps. ] 'oubliois prclquc d vous 
dirc quc les nombrcsdont vous avcsdeja dccouvcrt dcs proprictczadmirablcs,conticn- 
ncntdcgrands myftcrcs, mais pour lcs micux dccouvrir, il faudroit etrc pluficurscn- 
lcmblc d accord & lans jaloulic , & dclqucls lc gcnic fut naturcUcmcfit porte a ccttc 
(peculation, cc qui cft trcs-difticilc a rcncontrcr, Si cc fujct vous plait, ou quclqu'un dc 
ccux dont j'.iy parlc cy-dcrtus , jc prcndray aufti plailir a lcconfidcrcr plus particulicre- 
mcnt , efpcrant que vous mc f^ires part dc vos invcntions,dcquoy )c vous lupplic eo 
qualite dc , &c. 

Lettre de Monpeur de Freniclc a Monpctir de Fermat. 

Du 1. Aouft 1^41. 

J^ONSIEUR, 

J ctois dans rimpaticncc dc f^avoir vorrc rctour a Tolofc, pour m'c donncr I hon- 
ncur & le contcntemcnt dc continiicr nos contcrcnccs , lcrlquclc R. P. Mcrlcnnc 
m'cn a donnc advis > j'cfpcrc qu cllcs durcront plus long-tcmps'quc jc nc pcnfois , pat 
cc qu'il cft furvcnu quclquc chofc qui nVarrctc icy. J ay millc rcmcrcicmcns a vous 
fairc dc la limitation dcs c6tcz quc vous mavcz cnvoycc, laqucllc vcritablcmcnt jc prife 
fbrt , ;*avois bicn rcconnu quc la proportion ctoit irrationcllc , & pour ccla ;c m'ctoi$ 
contcntc dcs railbns dc lo. i Z4. & 4 25« tnais vous l cntcndcz icy 4 l inriiiy. J 'avois cr3 
par la lcfturc dc votrc prcccdcntc , par laqucUc vous mandicz qu'il ctoit aifc dc la trou- 
Vcr , quc vous prctcndifllcz dc donncr unc raifon rationcllc pour ccttc limitation > c'cft 
cc qui m'avoit tait dirc , quc pcut-ctrc nc la irouvcricz vous pas li facilc , parccquc )c 
la i^avois etrc impofljblc. JcfgayqucrAlgcbrcdccc pais-cycc n cftpas proprc pour 
foudrc ccs qucftions , ou pour lc raoins on n'a pas cncorc icy trouvc la manicrc dc \'y 
appliqucr;c'cft cc qui mc feit croirc quc vous vous cftcs tabrique dcpuis pcu quclquccf- 
pccc d' Analyfc particulicrc pour foiiiller dans lcs (ccrcts lcs plus cachcz dcs nombrcs,ou 
quc vous avcz trouvc quclquc adrcflc pour vous fcrvir 4 c^t cfFct dc ccllc quc vous 
avicz aCcoutume d'cmployer d d'autrcs ufagct. Si la dcmonftration dc cctte limitation 
ctoit courtc , vous m'obIigcricz bcaucoup dc mc Tcnvoycr , car fi cUc cft trop longuc, 
jcncvoudrois pas quc vous vous dctournafliczdc vos ctudcs i ccttc occafion. Cettc 
memc raifon dci.i I 1. fc pcut auffi appUqucr ilaproportiondcscotczdcsquarrez 
qui compofcnt rhypotenulc.mais cn un fcns contraire i ccluy dcs parrics plus prochai- 
ncsdu cote impair, commc auffi cUc fcpeut appliqucr aux nombrcsqui compofcntla 
moitie dcs cotcz pairs , au mcmc lcns quaux partics dcs impairs. ]c vicns maintc- 
nant a ccqui rcgardc lcs trianglcs. 

Lcs mcthodcs quc vous donncz.tant pour trouvcr lcs quarrcz, quc lcs c6tcz dcs trian- 
gles qui apparticnncnt aux hypotcnufcscompofecs font vcritablcmcnt fort bclles,& vous 
avcz la mcthodc dc fi bicn difpofer vos rcglcs , quc ccla lcur donnc unc ccrtainc gracc, 
qui lcs fait cncorc agrccr davantagc 5 mais cllcs nc fuivcnt pas mon intcntion, car ;c n*ay 
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point cntcndu qu'on fe (crvit dcs quarrcz, ny dcs trianglcs dcs partics dcs hypotcnufcs 
compo^ccs , mais fculcmcnt dcfditcs partics , par cxcmplc , jc dcmandc unc manicrcdc 
trouvcr quc dj.cll compofc dcs quarrcz 64. 1. & 49. i6. fupolant fcnlcmcnt qu'il a 5. & 
II. pour lcs pirtics prcmicrcs , lans cmploycr k cct cfFci lc quarrc 4. 6c i. ny lcs cotcz 3. 
& 4. non plus quc ccux qui aparticiyicnt 4 13. 

Dcs 4. proprictcz dcs trianglcs quc jc vous avois propofccs , vous avcz fort bien 
trouve la 2. poiir lcs 3. autrcs vous n'avcz pas fuivi mon intcntion , partant U faut quc 
jc m*cdairci(rc plus quc jc n'avois fait. La prcmicrc cft facilc. 

Quc lc trianglc rcdlanglc Ibit A B C , il lc taut divifcr cn dcux trianglcs A B D, A 
D C , avcc la perpcndiculairc A D. 

Et dcrcchcf lc tnanglc A D C , cn dcux trianglcs E D C , par la pcrpcndiculairc D E 
& l'autrc parcillcmcnt A B D,cn dcux, f«,avoir, A D F. B D F, par la pcrpcndiculairc DF. 

Et dcrcchcf lcs trianglcs B D F, A D F, A D E, D E C,par Ics autrcs pcrpcncUcui.urcs 
F O, F I, E L, E N , & continucr amii tant qu on voudra , & fairc quc toutcs lcs ligncs, 
& fcaions.d'iccllcs, commc AL, Ll, lO, BO, OD, DN»NC, fomt nombrcs cn- 
ricrs. 

Vousdonncz par aprcs lcs ttianglcs dont lc moindrc c6t^ eft diffcrcnt d'un quarrc 
dcchacundcs dcuxautrcs. Jc f^iy bicn que la moitie dc ccux quiont i. pour diffc- 
rcnce dc lcurs pctits cotcz, ont auffi ccttc proprictd, f^.ivoir, ccux qui commcnccnt par 
un nombrc pair , mais jc n'artcndois pas que vous dcuifK z vous lcrvir de ccux U , ef- 
pcrant quc vous donncricz lc moycn dclcs trouvcc tous, Hc aiin d cxclurrc lcs liildits, 
on pourroit ainli propofcr le problcmc. 

Donncr tous lcs trianglcs qui ont un quarrc pour diffcrcncc de Icur pctit c6tc a chacun 
dcs dcux autrcs cotcz , cn Ibrtc quc Tunc dcs diffcrcnccs nc puiflc pas mcfurcr rautre. 

Pour l autre proprietc des trianglcs , qui cft d'avoir un autrc trianglc rdatif cn di/fe- 
rcnccs , cn Ibrtc quc la dilforcnce dcs dcux grands cotcz du prcmier Ibit ccllc dcs dcux 
■pctits cotez du lccond , & la diffcrcncc dcs dcux pctits cotcz du prcmicr Ibit ccllc dcs 
deux grands cotcz du lccond commc on voit aux trianglcs , 

II.*'. 60. '.61. I 119. '. lio. 169. 
Vous n*avcz pas contidccc attcntivcmcnt ccttc propoQtion , car lcs triangles quc vous 
donncz, 

449, 351- " 280. I 949- «5 1- 420. 
N*ont pas ccttc proprictc , mais cn ont unc autrc , qui cfl quc Ics grands cotcz dc ch3- 
cun ont -parcillc diffcrcnce, f^avoir 98. & cn outrc que Ics 2. hypotcnulcs ont parciN 
Ic diffcrencc quc Ics dcux grands cotcz , mais cc n*cll pas ce quc jc dcmandc , car aux 
trianglcs , 

II. *• 60.' 61. & 119. ' 126. *' if^. 
Vous voycz quc 120. & 169. n'ont pas mcmc diffcrcncc quc 60. & 6r. ny 61. & 169. 
mcmc diffcrcncc que 60. & 120. 11 faudroit donc pour latis&irc k la quclhon qu*cn vos 
trianglcs , il y cut memc diflfcrcncc dc 449- a 351. quc dc Sji.i 420. & dc 331.^ 280. quc 
dc 949- ^ *5'- 

Vous mc propofcz paraprcs detrouvcr un nombrc qui foir polygone autant de fois 
<ju*on voudra & non plus. Jc vous diray qu'il y a quclqucs annecs quc jc m'erois mis 
a la rechcrchc dc ccla , mais a peinc cus-je commcncc , quc jc m'advifay , que lcs figu- 
rcs qui font maintcnant cn ulagc font fi cxtravagantcs , lors qu'on Ics vcut mcttrc en 
pratiquc , j'cntcns quand on lcs vcut rcprcfcntcr avcc dcs jettons , ou dcs points, qu'on 
lcs nommcroit plus 4 propos chimcrcs, ou crotcfqucs, quc figurcs , lcfqucllcs fi cllcs ne 
font enticrcmcnt rcgulicrcs, au moins doivent cllcs cn aprochcr lc plus quc fairc fc pcut 

Cda fut caufe que je quittay ce quc j'avois commcncc pour mc mcttrc a rcformcr 
ccs figures , & Dicu m*a fait la gracc d'y rculfir en qiiclquc fi^on , car j"ay trouvc une 
manicrc dc faicc dcs figurcs rcgulicrcs cn nombrcs d une infinite dc fbrtcs , &c d autrcs 
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aufli qui n'ont point d'angles ingredicns dc tant dc cotez qu'on voudra. J'ay 
cn luitc conddcre quclqucs-uncs dc lcurs proprictcz , & ce qui dcpcnd d'iccllcs, dc 
fbrtc quc jc nc mc fuis pas bcaucoup arrcftc aux ligurcs communcs , quc jc nommctois 
plutot progrcfTion dc trianglcs qac Hgurcs , a caulc dc raflcmblagc dcs triangles , par 
Icquel cllcs font formees. Jecroy bien quccc n cftpas dc ccs nouvcUcs figurcs dont 
vous voulez parlcr , car pofliblc nc vous cn cflcz vous pas cncorc advifc ; mais 
pour lcs communcs , on pcut confiderer votte qucftion cndcux manicrcs. 

La prcmicrc, fi lc nombrc demandc eft plulieurs fois polygonc, dc tcllc ibrtc, qu'il cn- 
vclopc tous lcs polygoncs infcricurs , c*cft idirc quc fi cc nombrc cft par cxcmplc Epta- 
gonc il doivc aufl! cttc Exagonc,Pcnt.Quarrc,& trianglc;& ainfi pour avoir un nombrc 
qui fut 7. fois polygonc, il cnfaudroit donner unquifut figurcdc9« g. ?• 6 5-4-& 3 c6- 
tcz > cc qui fcroit i la vcriic fort difficilc , 6c il faudroit un norabrc fort grand pour y 
latisfoirc , car lcs nombres qui font fculcment trianglcs, quarrcz, & pcntagoncs dcvicn- 
ncnt incontinent fbrt grands , & c'eft i ccla quc j'avois commcncc k travaillcr. 

L'autrc confidcration <;ft , qu'un nombrc foit polygonc cn pluficurs fa<;pns , fans & 
foucicr fi les polygones Ibnt dc fuite ou non ; je n'ay pas cncorc rccherche ccla> fi vous 
l'avcz trouvc , voUs m'obligcrez de mc lc communiquer. 

L'autre qucftion quc vous mc faitcs conticnt dcux problemcs , Tun dc choifir un nom- 
bre qui foit la fommc des dcux pctits cotcs dc tant dc trianglcs qu'on voudra,& non plus. 

L'autrc cft dc detctminct i combicn dc trianglcs un nombrc donnc cft la Ibmmc dcs 
dcux pctits cotcz. 

Pour foudrc ces problcmes , il faut confidcrcr que tout nombrc prcmicr different dc 
1'unitc d'un nombre divifiblc par 8. eft la fomme dcs dcux petits cotcz d'un triangle, 
& tout nombrc qui eft la fommc dcs dcux pctits cotcz d un trianglc , auqucl lcs cotcz 
fqnt prcmiers cntr'eux differc dc l unite d'un nombtc divifiblc par 8. 

Sur ces fbndcmcns il &ut fairc la me'mc chofc avec ccs nombrcs , qu'on feroit fut lcs 
nombrcs prcmiers pairemcnt pairs -f i. pout ttouvct cc qui cft tcquis par les pro- 
blcmcs fi on dcmandoit dcs hypotenufes , au licu de la fbmmc dcs dcux pctics 
cotcz ; il fcroit fuperflu dc dcduirc ccla plus au long , intclligenti loquor. Si votrc 
methodc eft autre que ccllc-U , vous m'obligcrez dc mc la communiquer , & auffi dc 
quellc fe^on fc pourroit trouvet lc trianglc, ayant fculemcnt la fbmme dc (cs pctits c6- 
tez 5 lans avoir Ics quarrez & doubles quarrcz , dont elle cft la diflfcrcnce ; car ces fbm- 
mes ont ccttc propictc d'ctre toujours dcux fois ladifFcrcnce d un quarrc , & d'un dou- 
blc quarrc, & fi ccttc fommc cft un nombrc compofc d'autrcs dc mcmc natutc, commc 
119. compof^ dc 17. & 7. il feta 4. fois la difFcrencc d un quarrc , & d un double quarrc. 

II &udroit auin ttouvct la mcmc chofc pour Tcnccintc cnticrc dcs trianglcs , quc 
pour la fomme des dcux pctits cotcz. 

Sur Ic fujct des triangles , voicy cc quc jc vous propofcray encorc. 

Une hypotenufc compofcc ctant donnec avcc les quarrcz prcmicrs ciitr'ctuc qui la 
compofcnt par lcur addition , ttouvcr fcs partics. 

Quc 2ii. foit rhypotcnufc donnec, avec lcs quarrcz qui la compofent, fi^avoit 100. lai, 
& 196. 25. il faut trouver par lc moycn d'iceux que zzi. a 13. & 17. pour partics. 

J'attcnsde vous la manictc dc trouver lcs nombrcs premicrsqui ne mcfurcnt quc 
lcs puiilanccs -I. cn coutc analogic, & pcincipalcmcnc cn ccUc dc 2. Jc fuis, &c. 
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Lcttre de M, de Frenicle a AI. deFermat, 

Du 6. Scptcmbrc 1^41. 

jyjONSlEUR, 

,.; Votre rcglc pour trouvcr Ics trianglcs parcils i ii. 6o. 6i. & ny. rio. 169. cft fort bon-- 
ne,jc m'etois fculcmcnt arrcrc iVcxcmplc , fans laconfidcrcr autfcmcnt , mais ccUcquc 
vous mcttcz cn fuitc pour lcs trianglcs dont le moindrc c6tc difFcrc d*un quarrc dcs 
2. autrcs , lerr 4 la vcrite pour trouvcr quclques-uns dc ccstriangles , mais non pas pour 
lcs trouvcr tous ainfi quc vous prctcndcz , car prenaht tous lcs noinbrcs qui Ibnt cn 
proportion comme le quarrc -+ i.dc qudquc nombrc au doublc -z.du m<?mc nombrc, 
on nc trouvcra pas Ics tnanglcs , qui fc font par 29. & u. ou par 60. & 29?. & unc infini- 
tc dautrcs , mais on lcs trouvcra tous par la rcglc quc vous mcttcz cn Iccrit p.miculicr 
quc vous avcz cnvoye , qui fe fait mctant pour un dcs nombrcs conftirutifs du trianglc 
un nombrc compofe dc 2. quarrcz premiers entr*cux , & de divers ordrcs. 

Et ccttc dcrnicrc methodc fcrt 4 trouvcr tous lcs pnmitifs dont lcs cotcz du 
qusarre font commc d'un nombrc impair \ un autrc nombrc ; par cxcmplc on trouvera 
par iccUc qu'il y a a. trianglcs , ou lcs cotcz quarrez font commc dc 65. a un aurre nom- 
brc , & dont Ic moindrc cotc cft ditfcrcnt d'un quarrc dcs 2. autres , f^avoir Ics deux qui 
fbnt faits dc 65. & 14. & dc 65. & 24. & Ics autrcs qui Ibnt en nl(?mc proportion. Mais li 
on vouloittous lcs triangles primitift dont les racines dcs quarrez font commc d un 
nombrc pair 4 un impair , commc parcxcmpledc 60. 4 quclqu autrc nombrc , on n'y 
pourroir pas fatisfairc par ccttc 2. regle finon aprcs un long titoncment , 5c ia i. reglc 
ne donnc quc la railbn dc 60. i 1861. Mais il y a cncorc 3. autrcs proportions outrc ccllc- 
li ,qui ont toutcs 60. pour un de Icurs tcrmcs. J'ay 2. rcglcs diflForcnrcs , dont chacunc 
donnc tous Ics trianglcs fulUits,avcc ccttc difFcrcnce,quc Tuncrcgardc laproportion qui 
commcncc par un pair, & rautrc ccllc qui commcncc par un impair, & ccllc-cy n*cft pas 
bcaucoup diffcrcntc dc votrc dcrnicrc , car ayant pris un trianglc primitif, je me fcrs dc 
fbn hvpotcnufc pour leprcmicr tcrmc , & pour rautrc)'6tcd'un dcs cotcz du trianglc 
la diffcrcncc dc Tautrc cotc 4 rhypotcnule. Excmple. 

Que 20. 21. 29. foit Ic triafiglc , 29. le prcmier tcrmc , pour Tautrc j'6tc de 20. la difFc- 
rcnce de 21. 4 29. ou de 21. la diffcrcncc de 20. 4 29. & rcftcra u. on ^ura donc 29. & la. 
dont Ics quarrcz compofcront Ic trianglc chcrchc. 

Votrc prcmierc rcglc pour trouvcr 3. quarrcz cn proportion Arithmctiquc a Ic mc« 
mc dcfaut quc la prcccdcnrc, car on nc les pcut pas trouvcr tous par iccllc , par exem* 
plc, on nc trouvcra pas Ic quarrc dc i. 29. 41. ou dc 17. 53. 73. mais par la propofition quc 
vous mcttcz cn Tccrir particulier on lcs pcut tous comprcndre. Vous pouviez aufti 
<ionner aifemcnt par la i. rcglc le 3. quarrc lans obliger 4 prcndrc la diffcrence dcs 2.quar- 
rcz trouvcz ; commc cn rcxcmplc quc vous apportcz Ic quarrc — 2. de 5. cft 23. Ic quarrc 
fuivant -+ I. cft 37. li on vcut avoir Ic 3. nombrc , il fautadjoiltcr i' 37. Ic doublc dc 5. & 
on .lura 47. 

Si on prenoit 4. fon quarre — 2. eft 14. lc quarrc fuivant -+ r. cft 26. auquel adjoil- 
tant 8. doublc dc 4. on aura 54. Ics 3. nombrcs ctant rcduits fbnt 7. ij- 17- 

La mcrhodc dont jc mc icrs pour rrouvcr ccs ^.quarrez propottionaux eft routc au- 
trc quc ccllc-Ia, & voicy commc on proccdc pour Ics avoir tous. L'hyporcnulc 
dc tout trianglc primirif fcra Ic cotc du moycn quarrc,la diflvrcncc dcs 1. c6rczdu 
trianglc fcra Ic moindrc cotc , & Icur fommc fcra lc plus grand. 
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Excraplc. Quc le trianglc foit 28. 45.-ii.lc nioycn cotc fcra I hypotcnufc 53. h diflfcrcDCC 
dc 28. i 45. quTcft .7.1bra lc moindrc & lcur fommcysTcra le plus grand,on aura donc T7. 
53.73. pour lcs racincs dcs quarrcz chcrdicz. Et fi op. prend tous lcs tnanglcs commcn- 
cantparJcprcmicrj. 4. s.bnaurarouslcfditsquarrcz. ' .,.«11 
Apres ccttc rcglc gcncralc ) cn ay conddcrc dcux particuhcrcs , dont 1 unc cft ccllc 
quc vous propolcz cn l ccrit particulicr , f^avoir quc lc moindrc dcs 3- quarrcz dcmcu- 
rant toujours lc memc , on ait lcs 2. autrcs cn unc infinitc dc fa«jons , & i aqucllc vo«s 
croyczqucjc n ay pas pris gardc, quoy qu'il y ait dcja long-tcmps quc;clay tro^vc^, 
lorfquc jc travaillois aux .trianglcs rcaanglcs , . . . ► • 

Quc tout nombrc & chacun d'iccux cft la diffcrcnce dcs 2.momdrcs c6tcz d unc m- 

finitc dc trianglcs ; . r A^a:^ 

Et toutnombrcprcmicrdifFcrcntdcrunitcd un mulnpledc «.ou compofc dcfdits 
nombrcs prcmicrs fculcmcnt , cft la diffcrencc dcs iftoindrcs c6tci d unc mfin.tc dc 
trianglcs rcdanglcs primitifs. . , . „,^r«* 

Et y avant dcsvovcs ccrtaincs pourtrouvcr tous lcs tnanglcs qui ont «nc mcmc 
diffcrcncc cn Icurs moindrcs cotcz . on aura aifciticnt tous Ics quarrcz luldits. 
Sur quoy il faut rcmarqucr quc li lc nombrc propofe , qui doit ctrc la racmc mo.ndrc 
duquarrc dc 3. &qui doit ctrc ladiffcrcncc dcs dcux pctits W^cz, du trunglc ncftdi- 
Viliblc quc par un fcul nombrc prcmicr diffcrcnt dc 1. d un oftonairc commc lont 7. 49- 
343 i7.289. &c.Icnombrc fcra la difFcrcnccdcspctitscotczdcz. tri.inglcs qu on pcut 
nommcr Surprimitife, pourcc qu^ils font primitifs dcs primitifs car d'iccux dcpcnd 
rinfinitc dcs autrcs trianglcs , & ccs dcux triangks font toujours lcS momdrcs , dont 
lun commcncc par un pair , & rautrc par un impair , & d'iccux fc formc I mfinitc dcs 
auircs. Voicv lamanicrcdont jcmcfcrs. , j 

j I '^, I. Si jc vcux par cxcmplc avoir tous lcs tnanglcs qui ont7. dc 
8 3! 9. 4- difFcrcncc cntrc lcurs moindrcs cotcz jc chcrchc lcs dcux 

' g* j 2' p. prcmicrstrianglcs quiont ccttcdiffcrcncc,& trouvc 5. 12. 13. & 
46.19. I 5?. 8.»5.i7 jcprcnslcs5acincsdcsquarrczdcchaquctrianglc,f^avoir 
3 -> & 4 r & mcts chaquc couplc cn tcftc dunc colomnc. J'ay donc pour Ic i. 3. z. 
P Jur avoir lc trianglc fuivant jc prcns la plus grandc racinc du 1. pour la moindrc du z. 
fcavoir 3 & pour la plus grandc jc prcns lc doublc dc la plus grandc du i. -+ la moin- 
drc ainfi jauray 8- qui cft double dc 3 -+ i. cc 8. fcra la moindre racinc du 3. trjanglc, 
& la plus grande dudit 3. fcra 19. qui cft doublc dc 8 h- 3. bn fcra la memc chofc i lau. 
tre couplc 4- 1- & on pourfuivra aufTi loin qu'on voudra. ■ ■ . . . , • 

Ayant donc tous ics trianglcs qui ont 7. pour diffcrcncc dc lcurs mdindrcs cotcz , il 
fcra facilc , parce qui a cftc dit cy-dcvant dc trouvcr tous lcs quarrcz arithmct.qucmcnt 
proportionaux , dont le moindrc cft 49- Si lc fufdit moindrc quarrc ctoit divifiblc par 
j noitibrcsprcmiersdc memc naturc quc lcs fufdits il y auroit 4. fouchcs, donttous 
lcstriandcs dcpcndroicntis-ilctoit divifiblc par ^inombrcs prcmicrs , il y en auro.t 8. 
qui nc dq)cndroicnt point lun dc lautrc, &c. Ainfi 161. compofc de 7. & 23. cft la d.ffc- 
rcnccdcspctits cotezdcs trianglcs furprimitifs19.180.181. I 60. 221. 229. I 27^.440- 
521 I & 400. 561. 689. & de chacun d*iccux on pcut fairc unc infinitc dc trianglcs pn- 
miiifs qui auront le mcmc i6i. pour diffcrcnce , & partant lc quane dc i6r. fera lc moin- 
drc quanc dcs 3. proportionaux cn unc infinite dc fortcs. II faut cxccptcr runite dc cc 
quiacftcdit,carcllefcrtbien dc diffcrcncc i unc infinite dc trianglcs , mais ellc n a 
qu'unc fculc fouchc , qui cft lc trianglc 3. 4- J- d'ou dcpcndcnt tous Ics autrcs ; on aura 
^ ,7. y. 17. 23. donc lcs quarrcz proportionaux , dont lcs racincs 

7. 72. 103. 7.97- »37« font icyj&onlcs pcutcontinucr tantquon voudra 
7.425. 60.. 7-5^5. 799- cn continiiant Ics irianglcs. Voili donc pour la i. 
7. 2477. 3503. 7. 3293- 46J7. chofc qui appartient aufdits quarrcz. 
La 2. cft dc trouvcr lcfcliu s.quatrczcii tcUe fortc qu ils foicnt commc cnchaincz l un i 



Digitized by G* 



deM.de Fermat. 171 

rautrc ,& quc lc dcrnicr &plusgrjnd dcsj.foitlc i. dcs ?. fiiivans ,commc on pcut 
voircn ces colomncs , la fabriquc dcrqucUcs jc vous cnvoiray au prcmicr voyagci 
toutctbis jcftimc quc par l inlpcftion vous la jugcrcz aikmcnt. 



7. 17. H- 
25. 57. 47- 
47. 65. 79- 



I. 29. 4t- 
41. 85. nj, 
m. 17?. 217. 



79. 101. 119. il7. 29j. 35^. 

119. 145- 167. I 355. 445. 521. 



167. 197- 225. 



521. 629. 721. 



1. 5. 7. 
7. 15. 17. 
17. 25. 31. 
51. 41. 49. 
49. 61. 71. 
71. 85. 57. 
97. 113. 127. 

II y a auflj dcs voycs pour avoir lcs difFcrenccs egalcs dcfdits quarrcz , carcn l.i i. 
colomnc (i on multiplic 24. par lcslbmmcs dc tous lcsquarrcz, lclqucllcs Ibmmcsfonc 
1. 5. 14. 30. &c. on aura lcs diftcrcnccs dcs quarrcz. Et cn la lccondc colomnc il faudroit 
multipiicr 24.par Ics fommcs dcs feuls quarrcz impairs 5 il y a d'autrcs choles a confidc' 
rer la dcflu», que jc n'ay pas maintcnant lc loiflr de dcduirc plus au long. 

Mc voicy maintcnant a l cndroitdc votrc Lcttrc , auqucl vous pailczdcs noitibrcs 
qui (bnt la ibmmc dcs dcux pctits cotez d"un trianglc r & lur cc lujct , jc vous dois otcr 
dc ropinion quc vous avcz que jc ne fccuflc pas quc chacun dc ce&^ombrcs pcut fcr- 
vir dc ditfcrcncc i unc*infinitc dc quarrcz & dc doublcs quarres ; vous vouscftcz 
fondcfur un advcrtiflcmcnt quc jc donnois, quc IclHits nombrcs Ibnttoujouts 2. fo»s 
la diffcrcncc d'un quarr^ &d'un double quarrc , mais jc n'.ny pas dit qu"ils fufTcnc leulc- 
mcnt a. fois la diifcrcncc d un quarrc, &. d un doublo quarrc , commc vousxroycz avoir 
lcu j il taudroit avoir bicn pcu dc pratiquc aux nombics , pour nc s'etrc pas appcrceu 
d'abordquc 7. c(l 4. tbis la dilFcrencc cntrc dc fortpctits nombrcs, ftj-avoir cnrrci & 
8, I 2. &9. I 18. &25. 1 25.&J2. &icnc vous ay pas cottc cela pour unc proprictc 
dcldits nombrcS) maisvous a)'ant dcm.vide Ic moycn dc trouvcr lc trianglcdont un 
nombrc donnc cft la Ibmmc dcs cotcz, fins avoir les quarrcz, & doublcs quarrcz , dont 
il cft la ditfcrcncc , il faloit vous advcrtir quc Icfdits nombrcs ctoicnt toujours 2. fois la 
dittlrrcncc d'un quarrc , & d'un doublc quarrc , car il y a 2. couplcs dont jc mc fcrs pour 
avojr lcdit trianglcpar cxcmplc pour avoir lc triangle dont 7.eft la fommc dcs 2. cbtcz jc 
D\c lcrs dc 1.& 8.& dc 2.& 9.& pour cc quc j'etois prcfll' jc n cus pas lc loifir dc m'cclair- 
cir d avantagc , jc n'cntcns pasquc Iclditscouplcslbient 2. 9.& 18. i^.commc vous avcz 
crcu , mais i. 8. & 2 9. & cc quc j'obfcrvc en cccy eft que lcfdites Ibmmcs Ibnt 2. fois la 
diftcrcncc d'un quarrc & d'un doublc quarrc, cn chaquc couplc dcfqucls il y a un 
rombrc moindrc quc la diffcrcncc donncc > (^avoir i un des couplcs Ic quarrc cft 
moindrc,& a lautrc couplc ccft Ic doublc quarrc; ccla s'oblcrvc toujours ainfi; 
& aux nombrcs qui font compolcz de 2. nombrcs prcmicrs commc 119. il ya^. 
couplcs , dont un dcs nombrcs crt moindrc quc 119. Et voila Li mcthodc dont jc mc 
fcrs pour voir qucls font Ics couples utilcs pour fairc lcs trianglcs , car cc foiic ccux 
aufqucls un dcs nombres cft moindrc quc la diflrrcncc. Ainli A 17. Ics2. couplcs uti- 
Ips Ibnt 1. 18. &8.25. k chacun dcfqucls couplcs il ya un nombrc moindre quc 17. & fc- 
lon vbtrc mcthode mcmc on fc lcrvira aufll bicn dc 1. 18. quc dc 25. 8. car II a 25. 8. on 
prcnd 2. Sc la diftcrcncc dc 5. a 2. dc mcmc a 118 on aura ?.& la difforcncc dc i.a & on 
aura cn l unc & Tautrc fortc lcs mcmcs nombrcs 2.}. Dc mcmcs fi on donnoit i6i.on au- 
roic 4. couples,f(,'avoic t.162. | 8.169. I 81.242. | 128.289.3 chacun dclqucls ilyaunnom- 
brc moindrc quci6i. &pour trouvcr lcs rrianglcs jc mc fcrs dcs racincs dcs doubks 
■ quarrcz.car cllcs ibntlcs racincs dcsquarrcz quicompofentl hypothcnulc,ainn k 17 on 
aura 2.& ? racincs dcs doublcs quarrcz 8. i8.maisquand ilycn a ^.comme ii i6t. jeprcnds 
lcs cxtrcmcs , f^avoirg. 8. & ccUcsdu milicu 2. n. qui donncront Ics triangles 17. 144. 
14,5. & 44. 117. 125. Pour avoir le cotc pair du triangle il taut prcndre lc doublc du prp- 
(iuit dcs racincs fufditcs dcs doublcs quarrcz , ainfi lc doublcdc^. par8. cft 144. &tj 
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LectrcJ 



II. 

8. 



doubledc2.parri.cft44. maispourlccotcimpaironprcnd lc i. 16:. i. 
produit dcs lacincs des quarrcz limplcs»ain(i i.par 17. donnc 17. 169.8. ij. 
5(9.p.ir 13. donne 117. lci.pourlc triangle 17. 144.145. lea.pour 81. 242. 9, 
44.117. 125. Vous voyes (i ;'ay cu railbn de dirc quc lcs nombrcs 289. 128. 17. 
fufclits Ibnt la diftcrcncc dc 2. couplcs quand jls ibnt prcmiers , & dc 4. couplcs lors 
qu'ils font divifiblcs par 2. nombrcs prcmicrs. Mais cc qui lc montrcra cncorc micux cft 
ia fa^on dc trouvcr tous lcs couplcs dont un dcfJits nombrcs cft la differcncc ; car lclon 
ma mcthodc il cft ncccflairc d'avoir ccs dcux couplcs qui font comrac 2. Ibuchcs. 
Excmplc. 

On mc dcmandc tous lcs quarrcz & doubles quarrcz dont 7. cft la difFcrcncc. Jc chcr- 
che Ics 2. couplcs utilcs i chacun dcfqucls il y a un nombrc moindrcque 7. j'auray 1.8. & 
9. 2.;e prcns Icurs racincs & cn feis 2. colomncs fcparccs commcon voit icy, & mers 
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Doublcs cn chaquc colomnc lcs racines dcs 
quarrcz d'unc6tc, &ccllcs dcs doublci 
quarrcz dcl autrc. ]'ay dancd'unc6tc 
1.2, pour avoirlcs racines dcs couplcs 
(iiivans. Jc prcns la fomme de 1.2. qui 
cft 3. pour la racine du doublc quarrej & 
la fommc dcs racincs desdcux doublcs 
quarrcz prochains pour la racinc du 
2. 



I quarrcz. 
I. 
4. 
9. 
22. 

53- 
12». 



I. 

5. 
II. 
27. 
65. 

»57- 

quarrc. Ainfi la fommc dc i. 2. cft j. fic cclle dc 3. 2. cft 5. j'ay donc 5. & 3. pour lc 3 . 
couplc,Ia Ibmmcdc j. 3.cft 8. ccllc dc8.& 3.cft ii. Onpourfuitainfi autant qu'on vcur, 
& Tautre colomnc qui commencc par 3. i .lc foit dc mcmc. A chaquc colomnc la rangcc 
dc main droitc dont lcs nombrcs ibnr pairs & imp.iirs altcrnativcmcnt conticnt Ics r.i- 
tincs dcs doublcs quarrcz , lcfqucls Ibnt plus erands quc lcs quarrcz, lors quc la racinc 
du doublc quarrc cft pairecommc i. 2. & ii. 8. mais lc doublc qu.irrc cft moindrc 
qunnd fa racinc cft impairc ; cc qui a licu lorfquc Ic moindrc quarrG dcs 2. qui compo- 
fcnt rhypotcnufc du trianglc dont laditc diftcrcncc cft la fommc dcscotcz , cft impair, 
commc i 3. 4- 5. mais c'cft lc rcbours , quand lc moindrc quarrc cft pair commc au 
triangle 5. 12. 15. Jc laiflc le rcftc pour lc prcmicr voyage, auqucl jc vous envoycr.iy aufti 
la mcthodc dont jc mc fcrs pour formcr Ics trianglcs rclatits cn dlftcrcncc, commc 1 1 . 
60.61.& 119. 120. 169. car jc nc mc fcrs pas dcs ^.quarrcz proportionaux. Voicy fculcmcnc 
cc quc jc vous propolcray. 

1. Trouver lc moindre nombrc qui foit autant dc fois qu'on voudra , & non plus 
la fbmmc dc 2. quarrcz. 

2. Trouvcr un trianglc auqucl lc doublc du quarre du pcrit cotc ctant otc du quar- 
re dc la diffcrcncc dcs dcux moindres c6tcz , ilrcftc un quarrc. Par cxcmplc (i Ic trian- 
glc chcrchc cioit 7. 24. 25. il £iudtoit qu'6tant 98. de 289. Ic rcftc 191. fut un 
quarrc. 

3. Trouvcrun nombrc qui fcrve d'hypotcnufc i tant de trianglcs qu'on voudra & 
non plus,i chacun dclqucls lc produit du moindrc c6tc par rhypotcnufc Ibic plus granij 
quc Ic quarrc du moycn c6tc. 

4. Trouvcr lcs borncs dcs proportions quc Ics racincs dcs quarrez conftitutifs du 
trianglc doivcnt avoir runc a Tautrc , afin quc lcs trianglcs aycnt la proprictc du 3. pro- 
blcmc. 

Pour cecy ilyaautant dcdangcr quc lcs racincs pcchcntcncxccz,qu'cn dcfaut, 
mais cllcs ont un cfpacc aflcz grand pour s'c'gaycr , & cllcs nc font pas gcnc^s com- ' 
mc a rautrc limitation quc vous m avcz t*nvoyc'c. Si lcs racincs Ibnt cn proportion 
doublc , ou moindrc , ou fi cllcs font cn proportion triplc , ou plus grandc , Ics trianglcs 
n"auront pas laditc proprictc. Entrc ccs dcux proportions il y a un grand cfpacc qui 
conticnt unc infinitc dc proportions proprcs ^ ccs trianglcs , Icqucl pourtani n cfl pas 



• » 



nini»izcd hv Cooqle 



de M. de Fermac. 173 

fi grnnd quc la difFcrcncc & intcrvallc dcs proportions doublc , & triplc , rnais cft un pcu 
plus rctrccy. 

Vous navcz pas pris gardc , quc jc vous avois propofc par ma prcccdcntc dc fairc la 
memccholc dc l cnccintccnticrcdu trianglc quc vousdcmandicz dc U Ibmmc desz. 
nidlndrcs cotcz. Jc luis , &c. 

Lettre de A/. de Fermat au %jlperend Tere M crfemie 
de l Ordre des Minimes. A Taris. 

* 

jyjON REVEREND PERE, 

]c vous dois dcux rcponfcs pour Ics dcux dcrnicrcs Lcttrcs quc i'ay rcccuiis dc votrc 
parr, & quc )'ay trouvccs toutcs dcuxcn mcmc tcmps a mon rctour dcla campagnc, lc 
Aijct dclaprcmicrc conccrncMonficur Dcs-Argucs,&ccluy dc la lccondc /vlondcur 
dc Frcniclc. Jc fufpcns larcponlc aux queftions dc Mondcur Dcs-Argucs jufqucs k cc 
quc jauray vcu par votrc favcur lc troificrac Livrcdcs Coniqucs dc Mr. Mydorgc , & 
lcs autrcs s'il y cn a d'imprimcz depuis lcs dcux prcmicrs qui (bnt lcs fculs quc j"ay cn 
mon pouvoit Jc vous promctsalors dcm'cftcndrc fur toutcc qu'il fcmblc quc vous 
dcfircs dc moy, & ccpcndant )c fuis obligc dc vous dirc quc ;'eftimc bcaucoup Monlicut 
Dcs-Argucs , & d autant plusqu'il cft luy fcul invcntcur dc lcsConiqucs. Son livrct 
qui paflc,dites vous , pour jargon , m'a paru trcs-intcUigiblc & trcs-ingcnicux. Pour 
MonlicurdcFrcniclc (cs invcnrions cn Arithmctiquc mc ravilTcnt , & jc vous dcclarc 
ingcniicmcnt quc j admirc cc genie, qui lans ayde d Algcbrc pouflc li avant d.ins la con- 
noiflancc dcs nombrcs cntiers, & cc quc j'y trouvcdc plus cxccllent conliftc cn la viteflc 
dc Ics opcrations , dcquoy font foy les nombrcs aliquotaircs qu'il manic avcc tant d'ai- 
(ancc. S'iIvouIoit m'obligcr de mc mcttrc dans quclqu'unc dc fcs routcs, je !uy cn 
aurois trcs-grandc obligation, & nc fairois jamais difticultc dc radvoiicr , car lcs vq) cs 
ordinaircs melaflent, & lors quc )'entreprcns quclqu'unc dc ccs queftions , il me fcm- 
blc<]uc jc vois dcvant moy 

Magnum marisxquorarandum , 
i caulc dc ces frcqucntes divifions qu'il faut fairc pour trouvcr Ics nombrcs prc- 
micrs. Ce n'cft pas quc mon Analyfc foit defcQuculc, mais cllc cft lentc & longuc 
pour cc rcgard,& j'ofc dirc Cins vanite quc fi jc'pouvois l accompagncr dc ccttc facilitc , 
jc trouvcrois dc fort bcllcs chofcs, jc voudrois avoir mcritc parmcs lcrviccs la tavcur 
quc jc luy dcmandc , & ne dcfcfperc pas memc dc la paycr par quclques invcntions 
qui pcut ctrc fcront nouvcllcs i Monficur Frcniclc. 

Jc vicns aux propofitions dcs quarrez. Sur quoy je vous puis protcftcr qne jc n*ay ja- 
mais vcu , ny Stiphclius , ny ccttc daviculc , & nc l^ay cc quc ccs Livrcs conticnncnr » 
& pour fiiirc voirqucj'.iy vcupcut-ctrcplus Ioinqu'eux , & fatisfairc i la lemoncc dc 
Monficur Frcniclc, jc vous cnvoyc lc quarrc dc 14. aux condirions rcquifcs , duqucl fi 
vous otcz deux cnccintes , lc rcftant fcra auflli quarrc aux conditions rcquilcs , & fi vous 
orcz cncore dcux cnccintcs dc cctcftant , cc qui rcftcra Icra cncorc quarre aux m<fmcs 
conditions. 

Lc I. Qnarrc fait cn fcs ligncs 1379. 

Lc 2. fjit 985. 

Lc^.fait 591. 

Or nc doutcs pointquc jc nc poftcdc la mcthodc"gcncraIc pour fairc toutc fortc dc 
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qu.irrcz cn ccrtc (brtc, & aux conditions quotant tcl nombrc dcnccintcs qu on voudra 
lc rcftant foir cncorc quarre , &c. 

Miis a n'6tcr qu'unc Iculc cnccinrc, jc crois la qiicftion impofliblc , i quoy peur- 
ctrc Monficur dc Frcnidc nc prlr pas garde , lorsqu'il mc propola d'6tcr3. cnceintcs 
dc 11. & puis 2. du rcrtanc & puis unc du rcrtant , car aux dcux prcmicrs cas la qucrtion 
cft fuiablc cn bcaucoup dc manicrcs , mais au j. jc nc rcltimc point pofliblc , dcquoy 
la raifon dcpcnd dc ma rcglc , laqudlc jc n'ay pourtani ny trouvcc, ny chcrchQc que dp- 
puis quc j'ay rcccu la Lcttrc dc Monficur Frcniclc , & c'cft pour cch quc jc nc dctcrmi- 
nc pas ablblumcnt rimpoflibilitc dc cc cas jufqu^a cc quc j*autay cu cncorc quclqucs 
jours pour y fongcr dc nouvcau. 

Mais ce quc jc trouvc dc plus bcau cn ma rcglc , & quc jc nc crois pas avoir cftc 
touchc ny par Stiphclius , ny par aucun aurrc, cft quc jc puis dctcrmincr cn combicn dc 
fa^ons & non pius chaquc quarrc pcut-ctrc difpoic aux conditions rcquilcs , commc 
par cxcmple s'il m*eft pcrmis dc dcmandct k Monficur Frcniclc cn combien dc (brtes 
diffcccntes zz. pcut ctrc rangc. 

Jc paflc bicn plus outrccn paflant aux (olidcsqui lc font cffcdivcmcnt , j ay trouve 
unc rcglc gcneralc pour rangcr tous lcs cubcs a l infiny , cn tcUc ta<^on quc toutcs lcs 
lignes de lcurs quarrcz tant diagonalcs, dc largcur, dc longucur , quc dc hautcur, faflcnt 
un mcmc nombre , & dctcrmincr outrc ccla cn combicn dc faijons diftcrcntcs chaquc 
cube doit ctrc range , cc qui cft , cc mc icmblc , unc dcs plus bcllcs cholcs dc rArihmc- 
tiquc, vouscn trouvcrcz un cxcmplc liir lc cubc 6+. a cote du quarrc dc ij.. 

II faut rangcr lcs 4. quarrcz qui font l.i foliditc du cubc , cn tcllc fa<^on quc lc i. (bit 
dcflfous , & lc fccond foit mis fur lc prcmicr,cn tcllc fa^on quc 53. foit fur 4. & 5^. lUr i. 
II faut cnfuitc mcttrc lc 3. fur lc 2. cn tcllc ta^on quc 60. foit fur 5 j. & 57. Tur 56. & cnfin 
il faut racttrc lc 4 fur Ic 3. cn fortc quc 13. foit fur 60. & 16. fur 57. Ccla t-tant fait vous 
aures un*cubc qui fcra divilecn 12. quarrcz , lefqucls fc trouvcront tous difpolez aux 
conditions rcquilcs , & il y aura cn tout 72. ligncs diftcrcntcs, dcfqucllcs chacunc faira 
Unc mcmc fomme , f^avoir ijo. 

. . Vous voycz combicn cccy cft au dcflfus du Tctracdrc & dc THexagonc dc Monneuc 
Frenide , defqucls Ic prcmict n'cft pas (blidc cn cffct , mais par fidion fculcmcnt,quoy 
quc jc ncdoutc pas qu'ilnc puillc ctrc hauflc cn Iblidc: mais dans ces dcux propofi* 
tionsil y a beaucoup dc nombrcs fupcrflus dans lcs cntrc-dcux dcs ligncs qui abourit 
fenr ou au fommct ou au centrc , cc qui fait qu cllcs ne fbnt pas fi parfaites quc la 
micnne cn laqucllc je puis encorc otct lcs cnccintcs requifcs & fairc quc lc reflant dc- 
meurc aufli cubc, &c. Jc foumcts pourtant le tout a mondit Sicur dc Frcniclc , & crois 
quc fi j'avois I honncur d'ctrc connu dc luy, il auroit obmis quclqucs parolcs qui fbnt 
dans fa Lcttrc. Jc nc rcfteray pas dc luy afTcurer Tcftimc que jc fais de luy, & dc Ic con- 
jurcr dc mc &irc part de fa methodc. Pout lc Iblidc dc la roulcitc , jc Ic rcduirois bicn 4 
dcs folidcs plus fimplcs, mais a dcs Sphxrcs , concs , ou cyhndrcs qui fbint crccs par dcs 
hgncs droites dormccs, il me femblc qu'il cft impofliblc : cxculcz fi lc papicr me man- 
quc , &c. 

Dcpuis ma Lcrrrc ccritc un dc mcs vicux papicrs nVcft tombccn main.lcqucl conticnt 
unc obfcrvation fiir lc problcme 21. du Livrc dc Bachct imprimc a Lyon 1624. & qui 
portc pour titrc, Problcmcs plaifans & dcledablcs qui fb font par lcs nombrcs. 

Voycs rendroit oii il propolc dc rangcrcn quarrc lcs nombrcs confccutifs cn proj^rcf- 
fion Arithmctiquc , cn fbrtc quc tous Ics rangs tant dc haut cn bas , qu'a cotc & p.ir Jcs 
diamctrcs faffcnt unc mcmc fbmmc, dcquoy il baillc unc reglc gcncraic pour lcs quar- 
rcz impairs , & avoiic n'cn avoir pcu trouvcr aucunc pour Ics pairs , mais avoir fculc- 
mcnt fait pluficurs obfcrvations particulicrcs par Ic moycn dclquelles il a rangc lcs pairs 
jufqucs a 144. 

Or pour la rcgle dcs quarrcz impairs , jc dis premicrcmcnt qu'cllc n'cft pas dc fbn 
invention , car ellc cft dans rAtithmetique dc Cardan , mais d aillcurs cUc nc rcfbut la 
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<u<;<tion quc d'unc fculc fa^on qui lc pcut ^rc cn pluficurs. Jc dis donc quc ma mc 
tho^c rangc lcs quarrcz pairs , & impairs i rinfiny. 

z,QuclIclesrangccn toutcs lcs f^ons poiriblcs, lcfqudlcs augmcntcm commc 
lcs conibinaifons a mcfurc quc lcs quarrcz font pUis grands. 

' 3. Quc la reglc des paircmcnt , impairs ncft pas diffcrcntc dc cclfc dcs paircmcni paurs, 
^iais. bicn la mcmc, quoy quc Bachct ayc crcu qi^dlc dcvoit cttc diffcrcntc. 
Voicy un cxcmplc dc ma mcthodc. 

11 rangc lc »5. d unc fculc fa^on , n y f^adunt autrc chofc, & voycz convnc il lc 
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En voicy 3 . autrcs quc j'ay choifi parmi pluficurs quc ma mcthodc cnfeignc. 
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"&gc lc 36. itStons d'uncfculc fa^on , commc s'cnfuit 
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Eii voicy un autrc parmi pluficurs quc ma mcthodc fournit , fi lc tcmps nc mc maa^ 
quoic |C vous cn cnvoycrois dcmi douzainc. 
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Mais parcc qu'on pourroit croirc quc la rcgle n'a quun fcul cxcmplc . lors quc lcs 
diametraux demcurcnt lcs m^mcs. Voicy qui foit voir lc contrairc, C eft uncicniplc 
dc mametliodcdu64.differcnt dccduy dc Bachct , & qui gardc pourtantlcs du- 
mctraux. 
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En voila afTes pour donner dc Tcxcrcicc a Monficur dc Frcniclc , car jc nc fvay guc- 
rcs ricn dc plus beau cn 1'Arithmctiquc quc ccs nombrcs quc quclqucs-uns appcllcnf 
Planctarios , & lcs autrcs Magicos i & dc fhit j'ay vcu pluficurs Talirmans , ou qucl- 
qucs-uns dc ccs quarrcz rangczdc la fortc font decrirs,& parmy plufieurs un grand dar-, 
gcnt, qui conticnt lc 49. rangc fclon la mcthodc dc Bachet , cc qui fait croire que pcr^ 
ibnnc n'a cncorc connu la gcncrale ny lc nombrc dcs (bliitions qiii peuvcnt arrivcc i 
chaquc quarre ; fi la chofc cft fccuc a Paris , vous m cn dclaircircz , cn tou» cas jc nc li 
dois qu'i moy fcul. Jc fuis , &c. 

Lettre de Monpeur de Fermat au ^{jverehJ Tere Merfen^ 
ne de tOrdre des Minimes» (*A Taris, 

jyjON REVEREND PERE» 

J'ay rcccu avcc grande fatisfaftion votrc Lcttrc accompagncc dc <*llc dc Monficur 
Frcniclc, qui mc cc«firmc cn lcftimc quc jc fcifois de luy. ]'y repons fuccinftcmcnt , & 
prcmicrcracntfur cc qu'il adoure quei'euflcuncmcthodc gencralc pour rangcr toQS 
lcs quarrcz pairs a l'infiny,jc vous prie de raflurcr du contrairc,car il eft tres-ccrtairl qu'il 
y a plus dc lo-jjns que je la dccouvris , & en donnay des lots des excmplcs fur des quar- 
rcz plus hauts que ccux de Bachet commc Mr. Dclpagnct vous pourroit tcmoigncr. II 
cft vray que jc n'avois pas fongc dc dctcrmincr cxaftement en combicn dc fa^ons ccs 
quarrcz pouvoicnt ctrc ordonncz ,& j'avoiie quc je n'.ivois pas vcu toutes Ics manic- 
rcs qui y conduifcnt , puifquc jc doutois mcme quc le quarrc pcut demcurcr Magiquc 
cn lcvant unc ('cule cnceintc , mais ayant trouvc unc rcglc pour lcs ordonncr cn beau- 
coup dc fa^ons , jc crcus qu'cllc lcs contenoit toutcs , cc qui mc fcmblc cxcufablc, puif 
quc jc vous cnvoyay ma tcttrc aulfi-tot aprcs la prcmiere mcditation que j'cus fait 
furcc fujct. Dcpuis quc j'ay reccu la dcrnicrc dc Monficur Frcniclc, j'.iy aufli-t6t dc- 
couvcrt quc la qucftion du quarrc zi^roit dc ma portee , & pour cc quc ropcr.ition 
feroit trop longuc qui confiftc a rangcr Ic quarrc dc 22. en telle Ibrtc quc Icvant cn- 
ccintcs il rcftc Magiquc , & du rcftant encore 2^& qu'il dcmcure Magiquc, & puisunc 
fculc du rcftc i la mcmc condition , jc mc contcntcray pour cc coup dc vous envoycr ic 
quarrc qui reftc apres Ics trois prcmicres . & lcs i^fccondcs cnccintcs 6rces , duqucl fi 
vouslevcz unc fculc cnccintc lc rcftc dcmcurc Magiquccommc vous vcrrcz. 
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Parcc quc lc tcmps mc manquc jc differc i vous cnvoycrles^^cnccintcs qui man- 
qucnc pour parfairc lc quitre cntict dc 2^jufqucs au dcparc du prochain Courrier. 
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qt^fcrXc'''" 'icsq«ciaurayioUir,;^ay aum avant fur cc 

Pourcc qui cft dcs cubcs , jc n'cn f^ny pas plus quc Monficur Frcniclc . ninis pourtant 
;c puis lcs rangcrtous i ta chargc quc ks Dugonalcs firulcs dc quarrcz q^c nous poa 
vons fuppolcr pnrallclcs A rHonfon , fcront cg.lcs aux cotcz dcs qua "cf c 1 n cft 
pas pcu dc d.o c. En attcndant quunc plus longuc mcduation dc^co\vrclcrc£?,c dat 
fcray ccluy dc 8. lo.ou la. a ccs conditions (i Monficur dc Frcniclc nic ibrdom c 
Ponr lcs quarrcz qu. ont dcs ccI]l.Ics vuidcs jy tra v.iiilcrav au plut6t 
Cc quc j cftimc lcplus cft cct nbbrcgc pour r.nvcntion dcs nombrcs' porfaits h quov 
,c ims rclolu dc m attachcr , H Monficur Frcniclc nc mc tait part dc fa Vo^J 

commc Succcuxqu. proccdcnt dc la prosrcinon doublc , 



' ^ 3 +5 « 7 8 9 lo 

' ^ 7 i5 31 63 127 2SS m l02i 
n iz jj 2047 4095 8.91 &c. 
Soicnt .ippdlcz lcs no.nbrcs parfaits . parccquc toutcs lcs fois qu'ils font prcmicrs 
Is lcs pro u.K:nt Mcttcz au dcni.s dc ccs nombrcs . autant cn progrcnion naturcUc 
1. 5. (\c. quj loicnt appdlcz lcurs cxpolans. 
Ccla luppolc , ;c dis , 

I . Quc lors quc lcxpofant dun nombrc radical cft compofj.fon rad.cal cft aufll com. 
polc,com.nc parccquc 6.cxpolant dc6,. cft compofc , jc d.squc a^.cftauftf com- 

mc^r^oTrl^'''^'*^.'^^^''^'^^^^ '''^'^'''^ moins lunitj cft 

niclurc parlc doublc dc lcxpolant. co.iunc paiccquc 7. cxpolh.it dc 127. cft nombrc 
prciiucr , ;c d.s quc 126. cft .nultiplc dc 14. ^ ' r «7. cu nomorc 

5. Lors quc l cxpofant cft nombrc prcmicr , jc dis quc fon radical nc pcut ctic mc- 

[nulrfrrT utT '^^"^ ^o..tpiusgrandsdc^l'unitrq." .„ 

inultiplc du doublc dc 1 cxpolant . ou quc lc doublc dc l cxpofanf. Commc parcc que ix 
cxpofant dc 2047. cft noml,rc prcmicr . )c d.s qu .l nc pc..t ctrc mclur/quc .?aT. i 
nombrc plus grand dc 1 u.i.tc quc ,2. commc 25. ou bicn par un nombrc plus ^rind dc 
J un.tc qu un mult.plc dc 22. c. cfFct .047. ncft mcfurc quc par 23. & p.ir 8,. duqud li 
vous otcz 1 ututc , rcflc 88. multiplc dc 22. ««qua u 

Voila trois forr bdlcs propofit.ons quc jay trouvccs& prouvc'cs ndn fans ocinc Ir 
lcs putsappcllcrlcsfo,idc.ncntsdc Finvcntion dcs nombrcs padhits Tc , c dJu^^^ 
^uc Monficur Fraudc ..c loit allc plus av.i.u , ma.s jc nc fais quc cLiK."L Hn 
doutcccs propoht.ons paflcront pour trcs-bcUcs dans l cfpr.t dc ccux qu, n'ont pas 
ikurd^Robm^^^^ ' ^l'-^rprcndrc lc fcnt.mcnt dc Mo«. 

Au rcftc vous ou moy avons cquivoquJ dc quclqucs charaacrcs au no.nbrc quc javois 
crcu parfa.t cc quc vous connoiftrcz a.fcmcnt . pui.quc jcvous bailio.s i?74?895547t. 
pour lon rad.cal cqt.d , ay pourtant dcpuis trouvc par rAbbrc^c t.re dc ma 3 propo- 
finon cftrc d.v.hblc par 22,. cc quc j ay connt. a la fcconclc divriion quc jav ta.tc , cac 
1 cxpofant dud.t r.-,d,ci cftant 37. duqud lc doublc cft 74. jay commcncJ .ncs div.fions 
par 149. plus grand dc I umtc quc lc doublc dc 74. pu.s continuuant par 22?. plus grand 
dc I un.rc quc lc tr.plc dc 74. jay trou vc< quc lcdit radical cft multiplc dc 22?. 

Dc ccs Abbrcgcz fcn vois dcja naitrc un grand nombrc dautics , Et mi par M veder 
un gran lume. ^ 

Jc vous cntrcticndny un jour dc mon progrcz fi Monficur dc Frcniclc nc vicnt au 
rccours . & n abbrcgc par cc moycn ma rcchcrchc dcs Abbrcgcz . cn tout cas jc vous 
con;urc dc fairc cn OjrtcqucMr. dcRobcrval joignc fon travaU au micn , puifquc ;c 
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nic trouvc prcflc dc bcaucoup d'occupations qui nc mclaillcnt quc tortpcu dc tcmpj 
a vacqucr i ccs chofcs , jc fuis , &c. 

Lcttre dc Adorftcur de Fermat a Monfieur de Carca^i 
Conjeiller au (jrarid ConfeiL ^ATaris^ 

jyjON*SIEUR, 

Vous mobligcz toujours , & jc conbois dans la conftniiation dc vos fbins cclJcdc 
Votrc affcdion ,^dcquoy jc vous rcnds millc graccs. Pour la Goomctric ;c nolc pas 
cncorc m'y attachcr fortcmcnt dcpuis mon incommoditc , jc nauray pourtajnt pas 
bcaucoup dc pcinc a irouvcr lcs dcux dc vos propodtions ; pour ccllc dc la parabolc , jc 
nc lay pas cxamincc ny tcntcc, jc rcmcts toutcccy a ma prcmicrc commoditc. Mais 
dc pcur quc vous nc m accuficz dc n cnvoycrncn dcmon invcntion , ;c vous cnvoyc 
trois nombrcs parmy plulicurs autrcs quc j'ay trouvcs dontlcs partics aliquotcs font 
lc multiplc. 

Lc nombrc fuivant cft (bus-triplc dc ics partics aliquotcs, 14941123276641910. 
Ccluy-cy ci\ Ibus-quadruplc , 1802582780370364661760. 
Et Ccluy-cy autfl , 879344767?766805i040. 

Puilquc jc mc trouvc lur ccttc maticrc, cn voicy dcux quc j*ay choiHs parmy mc9 
Jbus-quintuplcs. 

Lc prcmicr fc produit dcs nombrcs fuivans multiplicz cntr cux, 8588608. 2801. 7./^o\. 
2197' 2187. nji. 467. 507.289- 241. I2J. 6l, 41. 31. 

Et lautrc lc produit dcs nombrcs fuivans multipjicz cntrcux, 15421772S. 243. ifg. 
127- 1-5. "j. 61. 45. 31. 29. 19- n. 7. 

En voicy cncorc un fous-doublc dc fcs partics dc mon invcntion, lcqucl multiplic 
par 5. fait un Ibus-triplc, lcdit nombrc cft, $1001180160. 

Ccft parmy quantitc d'.iutrcs quc j'jy trouvcz quc j'ay choifi par .idvancc ccux-cy 
pour vous cn f.iirc part , afin quc vous cu puiltics jugcr par cct cchantillon. J'ay 
trouve la mcthodc gcncralc pour trouvcr tous lcs poHlblcs , dcquoy jc luis aflTutc 
quc Monficur dc Robcrval fcra ctonnc , & lc bon Pcrc Mcrfcnnc aufli , car il n*y a ccr- 
raincmcnt quoy quc cc foit dans toutcs lcs Mathcmatiqucs plus dilticilc quc cccy , & 
hors Monficur dc Frcniclc, & pcut-ctrc Monlicur Dcfcartcs , jc dourc quc pcrfonnc cn 
connoiflc lc lccrct, qui pourrant nc lc fcra pas pour vous ,non plus quc millc autrcs in- 
vcntions, dont jc pourray vous cntrctcnir unc autrcfois , 5c pour cxcitcr par moti 
cxcmplc lcs S^avans du Pais ou vous cftcz , jc lcur propofc dc trouvcr autant dc trian- 
glcs cn nombrcs qu'on voudra , dc mcmc aitc , cc quc Diophantc ny Victc n*ont trou- 
ve quc pour trois fculcmcnt. Jc fuis , &c. 

Lettre de MoJifieur de Fermat a Monfieur de Carcavi 
Confei//cr au (jrand Co?jfei/, A Taris. 

jyjONSIEUR, 

Jc fuis marry dc la pcrtc du paquet dc Monficur dc S. Martin , jc luy ccrivois fur lc 
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fuict dcs nombres , & luy failbis part dc qudqucs propotitions fur tout dc la fuivan- 
tc qac Monlicur Frcniclc mavoit autrcfois propolcg, & ^u il m advoiia tout nct nc 
r^MVoir point. Trouvcr un rrianglc rc^tanglc , auqucl le quarrc dc ia dirtcrcncc dcs dcux 
Tnomdrcs cotcz lurpairc lc doublc du quarrc du plus petit cotc d un norabre quarrc. 
Jc luy advoiiay aulli pour lors quc je n'cn l^avois point la folufion, & quc jc nc voyois 
pas mcmc dc voyc pour y vcnir, mais dcpiris |c l ay trouvcc avcc autrcs infinics.voicy lc 
trianglc 156.1617. i5-5- Hfcrta la fuivajitc qucilion pour laqucllc Monlicur Frcnidc (c 
mctoitcn pcincdc cc prcalablc. Trouvcr un trianglc rcftanglc duqucl ic plus grand 
cote foit quarrc , & lc plus pctit diftcrc d'un quarrc dc clucun dcs dcux autrcs. Si vous 
jugcz a propos dc fairc part dc ccttc propolition a mondit licur dc S. Martin, jc m'cn 
remcts a vous , jc nc rdicray pas de luy rccrirc par la prcmierc voye. 

J'ay donne a Monlicur rArchcvequc un pctit memoirc dc corre£Vions furicThcon 
5myrnius,qup jc croy qu ilcnvoycra a l Authcur avcc Ic manulcrir dc rArtronomic. 
Je lcray ravy quc ccttc occadon me fcrvc a c'trcconnu dc Monlicur 13ulliaud dc qui Ic 
mcritc ctant connu a tout lc monde m'a eftc plcuicmcnt confirmc par cc nouvcau tra- 
vail lur lc Thcon , ou j ay particulicrcmcnt admirc la corrcclion du Occret dc Timo- 
thec , qui nc pouvoit ctrc dciic qu'a unc main dc ccttc importancc. Jc luis , ficc. 

Lettre de Alonfieur Tafcal d Af. de Femtat. 

Lc »9. luiilct if J4. 

J^ONSIEUR, 

L'impariancc mcprcnd auiri-bicn qu'i vous, & quoy quc jc fois cncorc au lit, jc 
nc puis m'cmpcchcr dc vous dirc que je rcceus hicr au Ibir dc la part dc Mr. dc Car- 
cavi votrc lcttrc fur lcs partis , quc j'admirc fi fort quc jc nc puis vous lc dirc. Jc n'ay 
pas lc loifir dc m'ctcndrc , mais cii un mot vous avcz trouvc les dcux partis dcs dcz & 
dcs particsdans la parfaitc juftdfc , jVn fuis tout latisfait ,car jc dc doutc plus main- 
tenant quc jc nc ibis dans la vcritc , aprcs la rcncontrc .idmirablc oii jc mc trouvc avcc 
vous 5 j admirc bicn davantagc la mcthodc dcs partics que cclle dcs dcz ] avois vcu 
plulicurs pcrfbnnes trouvcr ccllcs dcs dcz.commc Mr.lc Chcvalfcr dc Mcrc.qui clt ccliiy 
qui m'a propofe ccs qucrtions , & aufll Monficur de Robcrval , mais Mr. dc Mcrc n'a- 
voit jamais pu trouvcr la juftc valcur dcs partics ny dc biais pour y arrivcr, dc Ibrtc 
quc jcmc trouvois fcul qui euflc connu cctte proportion. Vocrc mcthodc cft trcs- 
fcurc , & cft ccllc qui m'cft la prcmicrc veniic i la pcnfcc dans cctte rcchcrche. Mais par- 
cc quc lapcincdcs combinailbnscft cxccfllvc, j'cnay trouve un Abbrcgc, & proprc- 
mcnt une autrc mcthotlc bicn plus courtc & plus ncttc quc jc voudrois vous pouvoir di- 
re icy cn pcu dc mots. Car jc voudrois dcfbrmais vous ouvrir mon cocur s il ic pouvoit, 
tant j'ay dc jqyc dc voir notrc rcncontrc. Jc voy bicn quc la vcritc cft la mcmc a Toiolc 
& a Paris. Voicy i pcu prcs corfimc je fais pour (J,'avoir b valcur dc chacunc dcs par- 
tics , quand dcux joiicurs joiicnt p.ir cxcmplc en trois partics , & chacun a mis ji.pifto- 
lcs .lu jcu. 

Potbns quc Ic prcmicr en ait dcux & Tautrc unc , ils joiicnt mamtcnant unc partic, 
dont ic fbrt cft tcl , quc fi Ic prcmier la gagnc , il gagnc tout l'argcnt qui eft au jcu , l^a- 
voir 64 piftolcs > fi rautrcla gacnc , ils Ibnt dcux partics d dcux partics > & par confc- 
quent sils veulcnt fc fcparcr,il faut qu'ils rctircnf chacun lcur mifc,f^avoir chacun 
32. piftolcs. Confidcrcz donc, Monficur , que fi lc prcmicr gagne il luy apparticnt 6+- 
s'il perd il luy apparticnt ^2. Donc s'ils vaulcnt ne point hazardcr ccttc partic, & lc fc- 
patct lons la joiier , lc prcmicr doit dirc , jc fuis fcur d avoir jz. piftolcs , car ia pcttc 
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mcmc mc lcs donnc , raais pour lcs 32. autres, pcut-etrc jc les auray , pcut-^trc vous lcs 
aurcz, lc hazard cft egal , p«rta2,c^ns donc ccs 32 piftolcs par la moitic , & mc dofunqz 
cutrc ccla mcs 32. qui mc Ibnt fcurcs , i\ aura donc ^S.piftolcs & l autrc 16. 

Pofons maintcnant quc lc prcmicr ait dcux partics,& Tautrc point, & ils commcncent 
i joiicr unc partic , lc Ibrt dc cctttc partic cft tcl , quc li lc prcmicr la gagnc U tirc tout 
rargcnt,6+.piftolcs, lil autrc lagagnc lcs toili rcvcnus au cas prcccdcnt , auqud lc 
premier aura dcux partics , & i'autTC unc 5 Or nous avons dc;a monftre qu cn cc 
cas il apparticnt a ccluy qui a lcs dcux partios 48. piftolcs , donc s ils vculcnr ne point 
joiier ccttc pariic , il doit dirc ainfi , li |c la gagnc , jc gagncmy tout, qui cft 64. G /c la 
pcrds , il m appatticndra lcgitimancnt 48. Donc donncz - moy lcs 48. qui mc Ibnt 
ccrtaincs , au cas mcmc que jc pcrdc , & partagcons lcs 16. autrcs par la moitic, 
puis qu*il y a autant dc hazard quc vous lcs gagnez commc moy , ainli il aura 48 & 8, 
qui foni 56. piftolcs. 

Pofons cnfin quc lc prcmicr n'ait qu'unc partic & Tautrc point. 
Vous voycz , Monficur, quc s'ils commcnccnt unc panic nouvcllc , lc fort cn cft tcl , 
quc file pretnicr!a gagnc, il aura dcux parrics i point , & partant parlccas prcccdcnt 
il luy apparticnt 56. s"il la pcrd ils Ibnt pattie i partic , donc il luy apparricnt 32 pillolcs. 
Donc il doit dirc li vous voulcz nc la pas j»iicr donncz-moy 32. piftolcs qui me Ibnt 
fcurcs , & partagcons lc rcftc dc 56, par la moiric,dc 56. 6tcz ^z.rcftc 24. panagcz donc 
24. par la moitic prcncz cn 12. 6c moy 12. qui avcc 52. font 44. 

Or parcc mt)ycn vous voyczparks nmplcs fouftradions qucpourla premicrc par- 
tic il apparticnt fur Targcnt de rautic 12. piftuLb , pour la ilcondc autrcs 12. & pout 
ladcrnicrc 8. 

Or pour nc plus fairc dc myftcrc , puifquc vous voycz aufti bien tout k dccouvcrr, & 
quc jc n'cn faifois quc pour voir fi jc nc mc irompois pas , la valcur ( j'cntcns i"a valcux 
fur largcnt dc I'autrc fculcmcnr ) dc la dcrnicrc partic dc dcux , cft doublc dc la partic 
dc 3. & quadruplc dc la dcrnierc partic dc 4. & oduplc dc la dcrnicrc partic dc 5. &c. 

Mais la proportion dcs prcmicrcs partics n'cft pas ii aifcc a trouvcr, cUe cft donc ainfi, 
car jc ne vcux ricn dcguifcr. Et voicy lc problcmc dont jc faifois tant dc cas, commc 
cn cfFct il mc plalt fott. 

Eftant donnc tcl nombrc dc partics qu'on voudra trouvcr la valcur dc la prcmicre. 

Soit ic nombrc dcs partics donne par cxcmplc 8. prcncz lcs huit prcmicrs nombrcs 
pairs , & lcs huit prcmkrs nombrcs impairs , (^avoir 2. 4.6. 8. 10. 12. 14 16. 

Et I. j. s. 7. 9. n. ij. 15« multipUcs lcs nombrcs pairs cn ccttc fortc lc prcmicr par le 
fccond, lc produit par ic troificmc , Ic produit par lc 4. Ic produit par lecinquicmc, 
&c. Multipliez lcs nombrcs impairs dc la mcmc fortc , lc prcmicr par lc fccond , le pro- 
duir par lc troiiicmc , &c. lc dcrnicr produit dcs pairs cft lc dcnominatcur, & lc dernicr 
produit des impairs cft lc numcratcur dc la fradlioiTqui cxprimc la valcur dc la prcmictc 
parricdc 8. Ccft idircquefion joiic chacun lc nombrc dcs piftollcs cxprime par le 
produit dcs pairs t il cn appirticndroit fur fargcnt dc Tautrc lc nombrc cxpriine par 
Ic produit dcs impairs. 

Cc qui le dcmonftrc , mais avcc bcaucoup dc pcint par les combinaifons tclles quc 
vous lcs avcz imaginecs, & jc n'ay pcu ics dcmonftrcr par ccttc autrc voyc que j< vicns 
dc vous dirc , mais fculcmcnt par ccUc dcs combinaifons, & voiq' lcs propolltions qui y 
mcnent , qui font proprcmcnt dcs propolitions arithmctiqucs touchant lcs combinai* 
fons , dont j'ay d'aflez bcllcs proprietcz. 
Si d'un nombre quclconquc dc Lcttrcs.par cxcmple dc 8. A, B, C, D,E, F, G, H, vous 
cnprcncz toutcs lcs combinaifons yoftlbics dc^.lcttrcs, & cn fuitc toutcs les combi- 
naifons poftlblcs dc 5. lettrcs , & puis de 6. dc 7. & de 8. &c. & qu'ainfi vous prenicz 
routes les combinaifons poftiblcs dcpuis la siultitudc qui cft la moitic dc la toute juf- 
<]u'au tout , jc dis quc fi vous joignez cnfcmblc la moitie dc la combinaifon de 4. avcc 
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chflcunc descombinaifbns fiipcricures,la romnic lcta lo nombrc tanticnK dc U pro- 
grcirion quarcrnairc i commcnccr par lc binairc qui cll la nioiticde la muitltudc. 

Par cxcmplo , & jc vous lc diray cn Latin , car lc Fran«,"oii» n'y vaut ricn. Si quoilibct 
littcrarum vcrbi gratia o{Xo ABCDEFGH, fumantur orancs combinatioacj» qua- 
tcrnarij, quinquenarij, lcnarij y dcc. ufquc ad odonarium. Dico (i jungas duuidium 
combtnacionis quatcrnarij ncmpc ( dijnidium 70. ) cum omnibus combinationibus 
qiiinqucnarij ncmpe 56. plus omnibus combinatiouibus fcniirij ncmpc 28. plus onunbus 
combinatiombusleptcnatij ncmpc 8. pius omnibus combinatiombus octonarij ncmpc 
I. fa^umeflfcquarrum numcrum progrcHlonis qiutccnari) cujus origo c(l z.dico quar- 
cum nuuKrum, quia 4. odlonarijdimidium clb. 

Sunc cniui numori progrcfTionis^quatcrnarij quibus origo cft 2. itli< 2. S. ja. 128. 512. 
&c.quorum z.prunus cft,8. Ucundus,^^. tcrtius,& 128, quartus,cui 128. xquantur -♦■ 55. 
dimidium combinationis 4.1ittcr.irum,H- 56.combinationis ^.litterarum, -+ 28combi- 
nationis 6-littcrarum, -+ Scombinationis y.Iittcrarum, -+ i combuiationis S.littcraruui. 

VoiU la prcmjcre propolltion qui cft piurcmcnt Ariihmctiquc. 

Lautrc rcgardc la do^inc dcs partis , 6c cft tcUc : il taut dirc aupar.ivant li 
on a unc partie dc 5. par excmpie , & qu'ainfi il cn manquc 4. lc jcu' fcra in- 
failltbkmcnt dccidc cn 8. qui cft doublcdc^. la valcur dc la prcmicrc partic dc^.fur 
Targcnt dc 1'aurrc cft la fra^ion<]ui a pour numeratcur la moiiic de la combinaitbn dc 
4. lur 8. ( jc prcns 4. parcc qu'il eft cgal au nombrc dcs partics qui manquc, & S. parcc 
cju ii cft doublc dc 4.)& pour dcnominatcut cc mcmc numcratcur,plub loutes lcs com- 
binailbns lupcrieurcs. 

Ainli fi j'ay uncp.irtic dc 5.il m'aparticnt furrargent dc mon joiicur,-7,7c'efti dirc quc 
s'il a mis 128 piftolcs , j'cn prcns 55. & luy laifle lc refk: pj. Or ccttc fiadion 
cft la mcfnc quc cellc-li J."!. laqucllc cft faite pac la multiplication dcs pairs pour 

dcnominatcur SC dc la multiplication dcs impairs pouc lc numcratciy. 

Vous vcrrcz bicn fans doutc tout ccb fi vous vous cn donncz tant foit pcu la peinc. 
Ccft pourquoy jc trouvc inutik dc vous cn cntrctcnir davantagc.jc vous cnvoyc 
ncanrmoins uuc dc mcs vicxilcs tablcs. 

Jc n'ay pas lc loifir dc la copicr , jc la rcfcray,vous y vcrrcz commc toujours la v.\Ieur 
dc la premicre partic cft cgalc ^ ccllc dc la iccondc , cc qui lc trouvc aifcmcnt par Ics 
combinaifbns. 

Vous vcrrcz dc mcmc quc lcs nombrcs dc la pccmicrc lignc aug:ncntcnt toajours. 
Ccux dc la fccondc dc mcmc. ^ 

Ccux dc h troiricmc dc itiemc. • 
Mais cn liiitc ccux dcla 4. diminiicnt. 
Ceuxde la J.&.C 
Cc qui cft ctrangc. 

• Jc n'ay pas Ic tcmps de vous cnvoycr la dcmonftration d'unc difficultc qui ctonoit 

fort M car il a trcs-boi\ cfprit , mais il n cft pas Geomctrc. Ccft commcvous 

ft,-avcz un grand dcfaut , & mcmc il nc comprcnd p.is qu'unc lignc M.ithcmati- 
<]uc Ibit divifiblc a rinfiny,& croit fort bicn cntcndrc qu cllc cft cotnpofcc dc points 
cn nombrc finy , & jamais jc n'ay pcu l cn tircc, fi vous lc pouviez fairc on lc ccn- 
droit parlair. 

II mc difoit donc qu il avoit trouvc faufletc dans Ics nombrcs par ccttc raifon. 

Si on cntreprcnd dc tairc un fix avcc un dc il y a advantagc dc rcntrcprcndrc cn 4. 
commc dc 671. a 62$. 

Si on cntrcprcnd dc fairc Sanncs avec dcux dcz il y a dcladvantagc dc Tcntrcprcn- 
drc cn 24. 

Et ncantmoins 24. cft 4 36. ( qui cft lc nombcc dcs faccs dc dcux dez ) commc 4.^ 6. 
( qui cft Ic nombrc dcs faccs d un dc. J 
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Voili qnclctoitfbn grand rcandalcqui iuy faifolt dirc hautcmcnt que lcs propoli* 
tions n'ctoicnt pas conrtantcs , & quc l'Arithmctiquc lcdcmcntoit. 

Mais yous cn vcrrcz bicn aifcmcnt la railbn par lcs principcs ou vous cftcs. 

Jc mcttray par ordrc touc cc quc i'cn ay tait quand j autay achcvc des traitcz 
Gcomctriqucs ou jc travaillc il y a dcja quclquc tcnips. 

J'cn ay &it aulli d'Arithmctiqucs,rur Jc lujctdciqucls jc vous fuppUc dc mc mandct 
votrc avis fur ccttc dcmonftration. 

Jc pofc lc Lcmmc quc tout lc monde t^ait, quc la lonimc dc tant de norabrcs qu'on 
voudra dc la progrcflion continiicc dcpuis runitccommc r. a. 3.4. ctant prife dcux fois 
cft egalo au dcrnier 4. mcncc dans lc prochaincment plus grand 5. c'cft i dirc quc Ja 
fo.nmc dcs nombrcs contcnus dans A, ctant prile dcux fois cft egaJc au produit dc A 
in A -+ I. 

Maintcnant jc vicns k ma propofition. 

Duorum quorumJibct cuborum proximorum diffcrcntia unitatc dcmpt^ /cxtupla 
cft omnium numcrorum in minoris radicc contcntorum. Smt dux radiccs R, S, unita- 
tc differcntcs.dicoR* — S' - i.arq.fummx numcrorum in S contcntorum lcxics fumpta:; 
ctcnim S vocctur A, crgoRcft A -f i.Igitur cubus radicis R.Icu A -+ i cft A' -f j 
-f ^ A 1'. Cubus vcro S fcu A cft A'.Et horumditfcrcntia cft 5 A* -f 3 A -+ 1'. 
id cft R' — S'. Igitur fi aufcratur unitas,^ A* h* 5 A xq. R' — S' - i.fcd duplum fumma: 
nun^cnorum in A fcu S contcntorum xquarur cx lemmate A in A -f 1 hoc cft A* -+ A. 
Igitur (cxriiplum fummi- numcrorum in A contcntorum a:q.3 A* -+ j A. Scd ^ A* -+ 
3 A iq. R 3 - S' — i. Igitur R' S' — i a;q. Icxiuplo funimx numcrorum in A lcu S 
contcntorum : quod crat dcmonftrandum. 

Ounc mapasfaitdc di^ficulie Ja dclTus , mais on madit qu'on nc m'cn faifbit p.is 
par ccttc rai(bn quc tout lc mondc cft accoutume aujourd'huy i ccttch mcthodc , & 
moy ;c prctcnds quc fans mc fairc gracc on doit admcttrc ccttc dcmonftration commc 
d'un gcnrc cxccllfnt , j'cn attcns ncantmoins votrc avis avcc toutcfoumifllon : tour cc 
quc i'ay dcmonftrc cn Arithmcriquc cftdcccttc naturc, voicy cncorc dcux diflicultcz. 

J'aydemonftrc unc propolition planc cn mc fervantdu cubcd'une lignc comparc 
au cubc d une autrc. 

Jc prctcns quc ccla cft purcmcnt Gcomctriquc & dans la (cveritc la plus gr.indc. 
Dc mcmc j'ay rcfolu Ic problcmc dc quarrc plans,quarrc points & quatrc SpIixrcS, 
quatrc quclconquc ctant douncz trouvcr unc Sphirc , qui touchant Ics Sphscrcs don- 
nccs pafll- par Ics points donncz , & laiflfc (ur lcs plans dcs portions dc Sphaercs capa» 
blcs d anglcs donncz , & ccluy-cy. 

Dc trois ccrdcs,trois points, trois ligncs quclconqucs ctant donnez trouvcr un cer- 
clc qui touchant Ics ccrclcs , & Ics points , laifle fur la ligne un arc capablc d'an£»lc dor- 
nc. J'ay rclbJu ccs problcmcs plaincmcnt n'cmployant dans Ja conftrudion quc des 
ccrcJcs & dcs ligncs droites. 

Mais dans la dcmonftration jc me (crs dc lictix folidcs dc paraboles ou hypcrbolcs! 
Je prctcns ncantmoins qu'attendu que la conftrudlion cft planc ma fblution cft pla- 
nc , & doit pafllcr4>our tcllc. 

C'cft bicn mal reconnoitrc J'honneur quc vous mc faitcs dc fbufFrir mcs cfitretiens 
quc de vous importuncr fi Jong-tcmps , jc ne pcnfc jamais vousdirc quc dcux mots 
& fi jc ne vous dis pas cc quc j ay Ic plus fur lc cocur , qui cft que plus jc vous connois 
plus jc vous admirc & vous honnorc , & quc fi vous voycz a qucl point cela cft vous 
doiineriez unc placc dans votrc amitic a ccJuy qui cft, &c. 
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Lettre de AI ouficur Tafcal a A/. de Fermat. 



Du 24. AouA 



NSIEUR 



Jc nc pcus vous ouvrii- ma pcnfcc cnticrc touchant lcs partis de pluficurs joiicurs 
par rOrdinairc paflo , & memcs j'ay quclquc rcpugnancc i lc fairc, dc pcur qu'cn cccy 
ccttc admirablc convcnancc qui ctoit cntrc nous,& qui m'ctoit fi chcrc nc commcncci 
ic dcmcntir,car jc crains quc nous nc foyons dc diftlrcns avis fur cc fujct. Jc vous vcus 
ouvrir toutcs mcs raiibns , & vous mc fcrcz la gracc dc mc rcdrclTcr fi j'ctrc , ou dc 
m'aftcrmir (i j'ay bicn rcncontre. Jc vous lc dcmandc tout dc bon & fincctemcnt , 
car jc nc mc ricndray pour ccrtain quc quand vous fcrcs dc tnon cotc. 

Qjand il n'y a qucdcux joiicuts votrc mcchodc qui pioccdcpar lcs combinaifons 
cft trcs fjurc. Mais quand il y cn a trois , jc croy avoir dcmonrtrarion qu'cllc cft mal 
juflc, fi ccn'cftquc vous y proccdicz dc quclqu'autrc manicrc quc jc n'cntcnspas, 
mais la mcthodc quc jc vous ay ouvcrtc, & dont jc mc fcrs par tout cft communc a tou- 
tcs Ics conditions imaginablcs dc touics fortcs dc partis, au licu quc ccllc dcs combi- 
nailbns ( dont jc nc mc fcrs qu'aux rcncontrcs particulicrcs ou clle clt plus courtc quc la 
gcncralc ) n'cft bonnc qu*cn ccs Iculcs occafions, & non pas aux autrcs. 

Jc fuis fcur quc jc mc donncray ^ cntcndrc , mais il mc faudra unpcu dc difcours, & 
i vous un pcu dc paticnce. 

Voicy commcnt vous proccdcs quand il y a dcux joilcurs. 

Si dcux joiicurs joiians cn pluficurs partics fc trouvcnc cn cctctatqu'il manque 
dcux partics au prcmicr , & trois au fccond , pour trouvcr lc parti il faut ( tiitcs vous ) 
voir cn combicn dc partics lc jcu fcra dccide abiblumcnt. 

II cft ailc dc fuppurcr quc cc fcra cn quatrc partics , d"ou vous concliicz qu'il faut 
voir combicn quarrc partics fc combincnt cntrc dcux joiicurs , & voir combicn il y a 
dc combinaifons pour tairc gagncr Ic prcmicr, & combicn pour lc fccond , & partaccr 
l"argcnt fuivant ccttc proportion.]'cuflc cu pcinc a cntcndtc cc diicours \\ li je nc rcuflb 
fccu dc moy mcmc auparavant , aufll vous Tavicz ccrit dans ccitc pcnfcc. Donc pour 
voir combicn quatrc partics fc combincnt cntrc dcux joiicurs , il faut imagincr qu'ils 
joiicnt avcc un dc a dcux faccs ( puis qu'ils nc font quc dcux joiicurs ) commc i croix 
& pilc,& qu'ils jcttcnt quatrc dc ccs dcz ( parcc qu'ils joiicntcn quatrcpartics j & 
maintcnant il faut voircombicn ccs dcz pcuvcnt avoir d'aflictcs diffcrentcs. Cclacft 
aife i fupputcr , ils cn pcuvcnt avoir feizc qui cft Ic fccond dcgrc dc quatrc, c'cft i di« 
rclequarrc ; Car figurons nous qu'unc dcs faccs cft marqucc A.favorablc au premicf 
joiicur , & rautrc B favorablc au lccond , donc ccs quatrc dcz pcuvcnt s'aflcoir fur udc 
dc ccs fcizc aflictcs, 

a a a a 

b b b b. 

Et parcc qu'il manquc dcux partics au prcmicr joiicur , toutcs lcs feccs qui ont 
dcux A lc tbnt gagncr , donc il cn a 11. pour luy , & parcc qu'il y manquc trois particsau 
(ccond, toutcs lcs faccs ou il y a 3, B lc pcuvcnt fairc gagncr , donc il y cn a 5. 

Donc il fauc qu'ils pattagcnt ia fommc commc ix. a 5. VoiU v6trc mcthodc quani 
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il y a dcux joiicurs. Sur quoy vous ditcs quc s'il y cn a davojitagc il ne fcra pas diffi. 
cilc dc fjirc Ics partys par la mcmc mcthodc. 

Surccla, Monficur ,i'ay d vous dirc quc cc party pour dcux joiicursfondc fur lcs 
€ombinai(bns cft trcs-juftc & rrcs-bon. Mais quc s'il y a plus dc dcux joiieurs il nc fcra 
.pas toujours juftc, & jc vous diray la railbn deccttc diiFcrcncc. 

Jc conimuniquay votrc mcthode A nos Mcfticurs , lur quoy Monficurdc Robcr- 
cval mc fit ccttc objeftion. 

Qucccft il tort quc lon prcnd rart dc fairc lc party fur la fuppofition qu'on joiic cn 4. 
'partics , vcu quc quand il nunquc 2. partics a l un & 3. i i*autre , il n"cft pas dc nccciri- 
• te quc Ton joue 4. partics pouvant arrivcr qu on n cn joiicra quc dcux ou 3. ou a U 
vcritc pcut-ctre 4. 

Et ainfi qu'il nc voyoit pas pourquoy on prctcndoit dc fairc lc party juftc fur unc 
condition fcintcqu'on joiicra 4. partics,veu que la condition naturcUc du jcu , cft 
-qu'on nc joiicra plus dcsquel un dcs joiieurs aura gagnc, & qu au moins fi cclan'e- 
toit faux , ccla nctoit pas dcmonrtrc. 

Dclbrtcqu il avoit quelquc foup^onquc nous avions fait un paralogifmc, jchiy 
repond:s quc jc nc mc fondois pas tant lur ccttc mcthodc dcs combinailbns , laqucllc 
vctitablcmcnt n'cft pas cn fon hcu cn ccttc occafion , commc fur mon autrc mcthodc 
univcrllllc i qui ricn n"cchapc , & qui portc fa dcmonftration avcc foy , qui trouvc Ic 
mcmc pany prccifcment quc ccllcdcs combinaifoiis , &dcplus jc luy dcmonftray la 
vcritc du party cntrc dcux joiieurs p.u lcs combinaifonsen ccttc fbrtc. 

N'cft-il pas vray quc fi dcux joiicur» l'c trouvans cn cet ctat dc rhypotcfc qu'il man- 
qucdcuxpartics i Tun & 3. 4 Tautrc convicnncnt maintcnantdc grc a gre qu'on joiic 
quatrc partics complcttcs , c'cft a dirc qu'on jcttc Icsquatrc dcz i dcux ftccs toiis a la 
fois, n'crt il pas vray, dis jc, que s'ils ont delibcre dc joiicr lcs quatrc partics lc 
party doit ctrc tcl quc nous avons dit liii\'ant la multitudc dcs aflictcs favorabics a 
chacun. 

II cn dcmeura d'acord, & cela en cffct cft dcmonftratif, mais il nyoit quc la mcmc 
chofc fubfiftat cn nc s'aftrcignant pas d jolicr lcs 4, partics , jc luy dis donc ainfi. 

N'cft-il pas clair , quc Ics mtTiics joucurs n*ctant pas artrcirits ^ joiicr quatrc partics, 
mais voulant quitter Ic jcu des quc Tun auroit attcint fon nombrc, pcuvcnt fansdoni- 
magc ny advantagc s'aftrcindrc i joticr lcs quatrc partics cnticrcs, & quc cciro con- 
vcntion nc changc cn aucune nunierc lcur condition. Car li lc prcmicr gagnc Ics dcux 
prcmiercs partics dc quatrc , 6c qu'ainfi il ait g.ignc , rcfufcra-il dc joiicr encorc dcux 
partics ,vcu que s'il lcs gagnc il n'a pas micux gai^ne, &s'il lcs pcrd il n*a pas moins 
gagnc , car ces dcux quc Tautrc a gagnc nc luy fuftifcnt pas , puis qu il luy cn faut ttois , 
& ainfi il n'y a pas aflcs de quatrc particspour £iirc qu'ils puiftcnt tous dcux attcindrQ 
lc nombrc qui lcur manquc. 

Ccrtaincmcntil cft aifc dc confidcrcr qu'il cft abfolumcnt egal & indifFcrcnt a runi5c 
^ rautrc dc joiicr cn la condition naturcllc h lcur jcu qui crtdc finir dcs qu'un aura foi> 
comptc , ou dc joiicr Ics quatrc partics cnticrcs , donc puilquc ccs dcux condicions Ibnt 
cgalcs & indiffcrcntcs lc party doit ctrc tout parcil cn runc & cn Tautrc , or il crt ju- 
ftc quand ils font obligcz de joiicr 4. partics commc jc Tay monrtrd. 

Donc il crt juftc aufli cn Tautrc cas, VoiUcommenc jc lc dcmonrtray , & fi vous y 
prencz gardc ccttc dcmonftration cft fondcc fur rcgalirc des dcux conditions yraye 
& tcintc k Tcgard dc dcux joiicurs , & qu'en Tunc & cn rautrc un mcmc gagncra tou- 
jours , & fi I'un gagnc ou pcrd cn Tunc, il gagncra oii pcrdra cn Tautrc , & jamais dcux 
«'auront Icur comptc. Suivons la meme pointc pour trois joiieurs. 

Et pofbns qu'il manquc une partic au prcmicr, qu'il cn manquc dcux au lccond, 
& dcux au troificmc : pour tairc lc party fuivant la mcmc mcthodc dcs combinaiibns il 
^wt chcrchcr d'abord cu coixibien dc parties lc jcu fcra decidc , commc nous avons 
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fait quand il y avoit deux joiicars, cc fcra cn 3. Car ils ncf^auroint joiicr j.parties laos 
quc ia decilion foit arrivec ncccflaircmcnt. 

11 faut voir maintcnanr combicn 3. partics Cc combincnt cntrc trois joiicurs , fic 
Combicn il y cn a dc tavorablcs i Tun , combien a laurrc, & combicn au dcrnier, 6c fui- 
vant ccttc proponion diftribuer 1'argcnt dc mcmcquona tait cnrhypotcfc dc dcu* 
joiieurs. 

Pour voir combicn il y a dc combinaifons cn tout , cela cft aifc , c'cft la troifiemc 
puiflancc dc 3. c'cft i dirc Ibn cubc 27. 

Car fi on jettc trois dez a la fois ( puis qu'il faut joiicr trois partics ) qui aycnt chacuit 
3. faces , puis qu il y atrois joiicurs , Tunc marquec A favorablc au prcmicr, Tautrc 
pour le fccond , l autrc C pour lc troificmc. 

II cft manifcftc quc ccs trois dcz jcitcz cnfcrablc pcuvent s'aflcoir fur 27. aflictcs 
difFcrcntes , f^avoir , 

Or il nc manquc qu'unc partic au prcraicr, donc toutcs lcs aflic- 
tcs ou il y a un A font pour luy , donc il y cn a 19. 

11 manque dcux partics au fccond , donc toutcs lcs aflictcs oii il 
y a 2. B font pour luy,donc il y cn a 7. 

lUmanquc dcux partics au donc coutcs lcs aflietes ou il y a 2. 
C font pour luy , donc il y cn a 7. 

Si dcIionconcliioitqu'iI fiudroit donncr i chacun fuivant U 
proporrion dc 19. 7.7. on fe trompcroit trop groiricrcmcnt , & jc 
n'ay gardc dc croire que vous lc fAflles ainfi. Car il y a quclqucs 
faccs favorablcs au prcmicr & au fccond tout cnfcmblc commc 
A B B , car lc prcmicr y trouve un A qu*U luy faut , & lc fccond 
deux B^ qui luy manqucnt, 8c ainfi A C C cft pour lc prcmicr &. lc 
troinemc. 

Donc il nc faut pas compter ccs faccs qui fbnt communcs i 
dcux commc vallans la fommc cnticre a chacun, mais fculcment 
la moitie. 

Car s'il arrivoit l'afllctc ACC, lc prcmicr, & lc troificmc 
auroint mcmc droit ^ la fommc ayant chacun lcurcomptc, donc 
ils parragcroicnt rargcntpar b moitic, mais s'il arrivc raflictc 
A ABjlc prcmict gagnc fcul,il faut donc fairc la fupputation 
ain fi. 

II y a 13. afllctes qui donncnt Tcntier au premicr , & 6. qul 
luy donncnt la moitic, & huit qui nc luy valcnt ricn, 
Donc fi la tbmme entierc cft unc piftolc. 
II y a 15. faccs qui iuy valcnt chacunc i. piftolc. 

II y a 6. foccs qui luy valcnt chacunc-7 piftolc. 
Et 8. qui nc valcnt ricn. 
Ponc cn cas dc party il faut multiplicr , 
13. Par unc piftolc qui fonr. 
6. Par unc demy qui font. 
8. Par zcro , qui font. 

Sommc 27. 

Et divifcr la fomme des valcurs 16, par la {bmmc dcs aflictes 27. qui fait la fira- 

ftion — qui cft cc qui apparticnt au prcmier cn cas dc partys, f^avoir x6. piftolcs 
de 27. 

JLc party du fccond 5c du troifiemc joUcut Cc trouvcra dc memc. 
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II y a 4. afllctcs qui luy valcnt i. piftolc, multiplics, 4- 
II y a 3. aflictcs qui luy valcnt _ ' . piftolcs, multiplics, i- -i— 

Et 20. aflictcs quc nc luy valcnt ricn. o 

Sommc 17- .Sonimc 5 —L. 

Donc il apparticnt au fccond joiicur 5. piftolcs fur 17. & autant au troificnic , 

& ccs trois Ibmmcs 5. _I_ 5. _i_ <Sc 16. etant jojntccs font lcs a7- 

Voiia, cc mc femble, de qucilc manicrc il faudroit fairc lcs part>-s par lcs combmai- 
fons fuivant v6trc mcthodc, fi cc n'cft qui vous aycs quclqu'autrc chofc lur cc fujcc 
quc jc nc puis (i^avoir. 

Mais fi jc nc mc trompc cc party cft mal juftc. 

La raifon cn cft qu*on fuppolc uitc chofc faurtc,qui cft qu'on jovic cn j.partics infail- 
liblcmcnt,au Hcu quc la condition naiurcllc dc cc jcu la cft qu*on ne joiic quc jufqucs ^ 
d cc qu'un dcs joiicurs ait attcint lc nombrc de partics qui luy manque , auqucl cis 
lc jcu ccOc. 

Cc n crt pas qu'il nc puiflc arriver qu'on joiic partics , mais il pcut arrivcr auflfi 
qu'on n'cn joucra qu'unc ou dcux , & ricn dc ncccfluc. 

Mais d'ou vicnt,dira t'on, qu'il n cft pas pcrmis dc fairc cn ccttc rcncontrc U mcmc 
fuppoJtion fcintc que quand il y avoit dcux joiicurs.? 

En voicv la raifon. 

Dans lacondition vcritablc dc ccs trois joiicUrs il n'y cn a qu'un qui pcut gagncr; 
car la condition cft quc dcs qu'un a gagnc, Ic jcu ccflc > mais cn la condition tcintc dcux 
pcuvcnt attcindrc lc nombrc dc Icurs partics : f^avoir (i lc prcmicr cn gagnc uncqui luy 
manquc.Sc un dcs autrcs dcux qui luy m.inqucnt,car ils nauront joiie quc trois partics.au 
licuquoquandiln'yavoitquc dcux joiicurs la condition tcintc & la vcritablc convc- 
noint pour Ics avantagcs dcs joiicurs cn tout,& c'cft cc qui mct I cxtrcmc ditfcrcncc cn- 
trc la conditionfeinte & la vcrifablc. 

Qnc l\ Ics joiicurs fc trouvans cn l'crat dc i*hypothetc, c'cft a dirc s'il manquc unc par- 
tic au prcmicr , & dcux au fccond , & dcux au troificmc , uculcnt maintcnant dc grc .\ 
gre & convicnent dc ccttc condition , qu*on joiicra trois partics complcttcs , & quc 
ccux qui auront attcint Ic nombrcqui Icur nunquc prcndront la fommc cnticrc ( s'ils 
fc trouvcnt fcuLsqui Taycnt attcint) ou s'il lc trouve quc dcuxl aycnt attcintqu ils 
ia p.irtagcront cgalcmcnt. 

En cc cns Ic party fc doit fairc commc jc vicns dc lc donncr,quc Ic prcmicr ait i6. Ic 

fccond , 5 -'r' Ic troificmc, 5 — J- dc 27- piftolcs , & ccla portc Cx dcmonftrati^n dc 
Iby memcs cn fuppolant ccttc condition ainfi. 

Mais s'ils joiicnt(implcmcnt*acondition non pasqu'on joiic ncccflaircmcnt 3. par- 
tics,mais fculcmcnt julqucs iccqucrun d'cntr'cux ait attcint lcs p.nrtics,& qu'alor$ 
lcjcu cctfc fans donncr moycn i un autrc d'y arrivcr , lors il apparticnt au prcmicr 17. 
piftolcs , au (ccond 5. au troificmc 5. dc 27. 

Ei ccla fc trouvc par ma mcthodc gcncralc qui dctcrminc aufli qu'cn la conditioii 

prcccdcntc il cn faut 16. au prcmicr 5 -~' au 2. & s- IT au 5. fans fc fcrvir dcs combi- 
nailbns , car cllc va par tout tculc & fans obft.iclc. 

Voil.^ , Monficur , mcs pcnfees fur cc lujct fur lcqucl jc n'ay d'autrc avantage fur vous 
quc ccluy d'y avoir beaucoup plus mcditc. Mais c'cft pcu dc chofc i votre cgard, puif- 
quc vos prcmicrcs veucs Ibnt plus penctrantcs quc la longucur de mcs cffbrts. 

Jc ne laiflc par dc vous ouvrir mcs raifons pour cn attcndrc Ic jugcmcnt dc vous. 

Jc croy vous avoir fait connoltrc par li quc la mcthodc dcs combinailbns cft bonnc 
cnire dcux joucurs par accidcnt , gomnic cUc cft l cft aufli quclqucfois cntrc trois 
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ioiicurs , commc quand il manquc unc partic i l*un , unc 4 rautre, & dcux i I*autrc,p3t- 
cc qu'cn cc cas lc nombrc dcs partics dans lcfqucllcs lc jcu Tcra aclicvc. nc futtit pas pouc 
<n&irc gagncr deux , nuis cllc n'cft pas gcncralc , & n'cft bonnc gcncralcmcnt qu'au 
cas (eulcmcnt quon (bit aftrcint i joucr un ccrtain nombrc dc parties cxaaemcnr. 

De for.c que cbmmc vous 4i'avie's pas ma mcthodc quand vous m'avcs propofc Ic 
|>arty dc piudcurs joiicurs, mais fculcmcnt ccllc dcs combinaifons , jc crains quc nous 
fbyons dc fcntimcns dilFcrcns fut cc fujct.jc vous fupplic de mcmandcr dc quclle Ibrtc 
vous proccdcz cn la rcchcrchc dc cc party. 

Jc rcoevray votrc rcponfc avcc rcfpcd & avcc joyc, quand mcmc votre fcntimcnt mc 
leroit cpntrairc, je fuis , &c. 

Lettre de Monfieur Tafcal i M- deFermat, 

Du J7. oaobre i«y4. 
jyjONSIEUR, 

Votrcdcrnicrc Lcttrcm'a parfaitcmcnt fuisfait, j*admirc v6trc mcrtiode pour Ics 
partys , d'autant micux quc jc Tcnrcns fort bien , clle cft cniicrcmcrtt voirc , & n*a ricn 
dc commun avcc la micnnc, &. arrivc au mcmc but facilemcnt. Voiia notre intclligcncc 
rctablic , mais, Monficur, fi j'ay concouru avcc vous cn cela , chcrchcz aillcnrs qui vous 
fuivcdans vos invcntions numeriqucs dont vous m'.ivcz f.iitla gracc dc m*cnvoyci ks 
cnonciations , pour moy ;c vous confcflc quc ccla me palTc dc bicn loin , jc nc (uis ca- 
pablc quc dcics .idmircr , & vous fupplic trcs-humblcmcnt d*occupcr vorrc prcmicr 
loifir i lcs achcvcr , tous nos Mcflicurs les vircnt Samcdy dcrnicr & Ics cftimercnt dc 
tout Icurcocur : on nc pcut pas aifcmcnt fupportcr rattcntc dc chofes fi bcUcs & fi 
fouhaitablcs, pcnfcs y donc , s'il vous plalt , &: aflurcz vous quc jc fuis , &c. 

Trob/emata propofita d 7).de Fermat. 

PRoponatur ( fi placct ) Vyallifto , & ccliquis Anglix Mathcmaticis , (cqucns qua:ftio 
ntfmcrica. 

Invcnirc Cubum , qui additus omnibus fuis partibus aliquotis conficiat Quadratu^. 
Excmpli gratia. Numcrus 343. eft Cubus, a laterc 7. 'Omncs ipfius partes aliquotac 
func 1, 7,49;qua; adjun£tx ipfi 343. conficiunt numcrum 400,qui cft quadratus a latcrc 20- 

Quzritur alius cubus numcrus cjufdcm naturx. 

Quxritur ctiam numcrus Quadratus qui additus omnibus fuis partibus aliquotis 
conficiat numcrum Cufeum. 

Has folutioncs cxpcdamus j quas fi Anglia aut Gallix Bclgica & Celtica non dcdc- 
rint.dabit Gallia Narboncnfis , eafquc in pignus nafccntis amicitix D. Di^by ofifc- 
xct & dicabit. 
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Lcttre de M- de Fermat a Morificur le Cheyalier . 

K^enelme, Digbj^ 

Du le. Arril i^ff, 
jyjONSIEUR, 

Puis quc vous voulcs, quc Ics compiimcns ccfTcnt, foit fait. II mc fuffit dc vous alTcu- 
rcr uncfoispour toutcs, quc vous vous cllcs trcs-juftcmcntacquis un pouvoir abiblu 
fur moy , & quc ;c nc pcrdray point d'occa(ion i vous lc tcmoigner. J'ay ku VAnthme' 
tique Jnfnitorum dcM.Uvallis, &;'cn cftimc bcaucop i'Authcur. Et bien qucla qua- 
draturc tant dcs parabolcs , quc dcs hypcrbolcs infinics ait cftc faitc par moy dcpuis 
fortlongucs annccs, & quc ;'cn ayc auticsfois cntrctcnu niluftrc ToriccUi, jcnclaiflc 
pas d'cftimcr Tinvcntion dc M. Uvallis , qui fans dourc n'a pas f^cu , quc j'culfc prcoc- 
cupc ^n travail. Voicy unc dc mcs propofitions aux tcrmcs quc jc la conccus cn fcn- 
voyant a Toricclli. Soient Ics deux droites SKR, & KOF. Et foient dcfcritcs Ics 
courbcs E G H Qjl'un cote , & D A B C dc Tautre , cn formc d'hypcrbolcs , dont lcJ 
afvmprotcs foicnt Ics droitcs prcmicrcmenr donnces. Soicnt cncorc tirccs A G , B H , 
parallclcs 4 S K R, & Ics droitcs BN,AM,GL,HI, parallclcs a K O F. En 1'hypcr- 
bolc ordinaire Ic rcftanglc N P cft egal au rc£tanglc M A O. Mais fuppofons mainrc- 
n.^nt , que Ic produit du quarrc B N & dc la droitc B P, foit egal au produit du quarre 
M A & dc la droitc A O. En cc cas la courbc fcra unc nouvcllc hypcrbolc , dont la pro- 
pricte fcra.quc Ic par.iUcIogrammc B I (cra cgal arcfpacc compris fous la balc B H, & lcs 
dcux courbcs BADF.FEGHqui vont i 1'mfini du cotc F. Quc li lc produit du cube 
B N & dc la droitc BP, cft cgal au produit du cubc A M & dc la droitc A O, cn cc cas 
cc fcra unc autrc hypcrbolc , dont la proprictc fcra, que lc parallelogrammc B I fcradou- 
blc dc rcfpacc compris fous la balc B H & lcs dcux courbcs cn montanr , ut fupra. Et 
par rc^Ic gencralc , Si lc produit d'unc puinance dc B N par une puiflancc de B P,cft ci^al 
au produit d'unc parcillc puiflanccdc M A par unc parcillc de A O, cn fuppofant ccllcs 
dc B N & M A parcillcs cntrc cUcs , commc aufli ccllcs dc B P & dc A O aufll parciN 
lcs , Ic parallclogramnie B I fcra i la figurc prolongcc i rmfini , ut fupra, commc la dif- 
fercncc dc Tcxpolant dc la puiflancodc BN avcc rcxpofanidc lapuiflanccdc B P cft 
^ rcxpolain dc la puiflancc de B P. Dc fortc qu'il fuitde U , qu'cn I hypcrbolc ordi- 
nairc , l cfpacc dc la figurc prolongcc i Tinfini n'cft point cgal i un cfpaec donnc , parcc 
quc fcxpofant dcs puiflanccs ctant Ic me'mc nc donnc aucunc difFcrencc. Et pour foirc 
quc fcfpacc dc ladite figurc prolongcc a rinfini foit c'gal a un cfpacc donne , il ftut quc 
Icxpofantdc BN Ibit plus grand quc ccluydc BP,commc il cft aifc de rcmarqucr. 
Tout cccyquoy qu'cnoncc un pcu divcrlcmcnt pcut tircrdulivrc dc M. Uvallis. Mais 
il n'a pas fiit unc fpeculation fur ccs figurcs, dc laqucllc il fcra fans doiitc bicn aifc d'ctrc 
advcrti , & qui pcut paflcr polir un dcsmiraclcs dc la Gcomerrie. Je l*ay autrcfois don- 
nc i ToriccUi aufli bicn quc la prcccdcntc. C*cft commc il arrivc quc quclqucsfois rcf- 
p.icc prolonge i rinfini.commc BADFEGHcft aufli infini,commc cn Ihypcrbolc or- 
din.iirc,& quclqucsfois fini,commc cn ccllcs dont Ics cxpolants dc BN furmontcnt ceux 
dc B P. On dcmandc, fi lors quc Icdit cfpacc prolonge a Tinfini cft e'gal i un cfpacc fini, 
il aun centre de gravite fixc & ccttainc. Or il arrivc unc chofe mcrvcillcufc en cctte 
rccherchc , & laqucllc j'ay de'couvcrtc , & dcmonftrcc , ceft que quelquesfois Icdit cfpa- 
ccquoyque fini n'a point dc centrc de gr.ivitc fixc, & quclqucsfois ilcna. Car par 
cxemplc , lors quc lc produit du quarre' B N, & dc la droitc B P, eft c'gal aux produirs 
fcmblablcmcnt tircz , la figurc B A D FE G H prolongcc i i'infini qui cn cc cas cft cgale 
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au parallclogrammc B I , n'a pourtant aucun ccntrc dc gravitc. Mais fi le produit , paj 
cxcmplc, du cubc B N & dc la droitc B P cft cgal aux produits (cmblables & lcmbkh 
blcmcnt tircz , cn cc cas non lculcmcnt I cJpacc dc la figurc prolongcc h l infim , cft cgal 
d ftn clpacc donnc , qui cft , commc nous avons dit , la moitic du parallclogrammc B I, 
^k" maiscncorcccttg figurc prolongec a rinfini a un ccntrcdc gravite,qui va cn cecas 

cn la lignc P F coupec cn tcllc Ibfte au point*0, quc if lignc P O Toit cgale a la lignc 
K P. Et cc point O Icra lcdit ccntrc dc gravitc dc ccttc figurc prolongcc i Tinfini. Si 
Monficur Uvallis vcut avoir la dcmonftration dc ccrtc propofirion 6c dc la rcglc 
gcncralc pour trouvcr Icldits ccntrcs dc graviic, jc vous lcnvoycray pour luy cn fiitc 
part. 

Pour cc qui rc?ardc h qu.idraturc du cerclc dans fondit traittc, >c n'cn fuis pas plcinc- 
mcnt pcrfuadc , car cc qui i'c dcduit par comparaifon cn Gcomctric n'cft pas toujours 
ycritablc. 

Jc nc vous parlc ny dc votrclivrc, ny dcccluy dcThomas Anglus, i»? futorultrA 
crepidam. Vouscftcs fouvcrain cn Phyfiquc , & jc vous rcconnois pour tcl. Jclpcrc 
pourtant au prcmicr voyagc dc vous cntrctenir dc Kiproportionquc gardcnt Ics cravcs 
dans Icur dclccntc naturcllc , dcquoy vous avcs traittc dans votrc Llvrc quc M#ificuc 
Borcl m'a fait la favcur dc me tairc voir. Jc fuis , &c. 

Troblvma piopoptum dD.de Fermat. 

QUxftloncs purc Arithmcticas vix cft qui proponat, vix qui intclligat. Annoi^ quia 
Arithmctica fuit hadcnus traftata Gcomciricb potius quam Arithmcticc ? Id lanc 
innuunc plcraquc & Vctcrum & Rcccntiorum volumina. Innuit & ipfe Diophantus, 
qui licct a Gcomctria p.iulb magis quam cxtcri difccflcrit , dum Analyticcn numcris 
tantum rationalibus adftringit : Eam tamcn partcm GcomctriA non omnino vacarc pro- 
bantlatis fupcrquc Zctctica Victia ; in quibus Diophanti mcthodus .id quantitatcm 
continuam , idcoqiic ad Gcomctriam porrigitur. Doclrinam itaquc dc numcris intc- 
gris , tanquam pcculiarc fibi vcndicat Arithractica patrimonium. Eam apud Eucli- 
dcm Icvitcr dumtaxat in clcmcntis adumbratam , ab ijs autcm qui lccuti funt, non latis 
cxcultam, (nifi forte in ijs Diophanti libris , quos in/uria tcmporis abftulit , dclire/^ 
cat,) aut promovcrc ftudcant AVO^/nT/juii' luTJ^wjaut rcnovarc.Qnibus ut prxviam lu- 
cem prxfcramus, Thcorcma lcu Problcma fcqucns, aut dcmonftrandum aut conftrucn- 
dum proponimfts .Hoc autcm fi invcnerint, fatcbuntur hujufmodi quxftioncs ncc (ub- 
tilitatc , ncc difiicultatc , ncc rationc dcmonftrandi , cflcbrioribus cx Gcomcrria clTc 
infcriores. 

Dato quovis numero non-quadrato , dantur infiniti quadrati qui in datum numc- 
rum dufti , adfcita unitatc, conficiant quadratum. Excmplum. Datur 3. numcrus non- 
quadratus; illc du£tus in quadratum 1, adfcita unitatc, conricit 4,qui cft quadratus. 
Itcm idcm 3 dudlus in quadratum 16, adfcita unitatc , facit 49, qui cft quadr.itus. Et lo- 
co 1 & 16, poflunt ali) infiniti quadr.iti idcm prxftantcs inveniri. Scd Canoncm Gcncra- 
lcm, Dato quovis numcro non-quadrato, inquirimus. Quxratur, vcrbi gratia, qua- 
dfltus , qui duitus in 149, aut icp, aut 433, &c. adfcita unitatc cpnficiat quadratum. 
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Lettre de M. de Fermat a Monfieur le QheDalier 

J\enelme Digbji. 

Du 10. lutn it^ji 

J*ay rcccu votrc dcrnicrc Icrtrc 4 la vcillc du depart dc M. Borcl , qui nc mc don- 
nc quafi pas lc loifir dc vous feirc un motdc reponfc. Vos dcux lettrcs Angloifcs m'ont 
cftc traduitcs par un jcunc Anglois ^q^\x\ cftcn ccttc villc , & qui n'a point connoiflancc 
dc ccs maticrcs ; dc fortc quc fa tradudion s'cft trouvec fi pcu intclligi blc, quc )c n'y ay 
pcu dccouvrir aucun fcns rcglc ; & ainfi jc nc puis vous rclbudrc , fi cc Mylord 4 fans- 
Jait a mcs qucftions.ou non. 11 mc fcmblc pourtant au travcrs dc robfcuritc dcccttc tra- 
duciion bourruc , quc rAuthcur dcs lcrtrcs a trouvc mcs qucftions un pcu trop aifccsj 
cc qui mc fait croire , qu'Unc lcs a pas rcfolues. Et par cc qu'il pourroit cquivoqucrfur 
ic fcns dc mcs propofitions, j'ay dcmande un nombrc cubc cn nombrcs cnricrs, lcquel 
adjoutc i toutcs fcs partics aliquotcs falTc un nombrc qu.irrc J ay donnc par cxcmplc 
5V3> q"i cft cubc , & aufti nombrc cjuicr , lcqucl adjoutc i toutcs fcs pattics aliquotcs 
feit 400, qui cft un nombrc quarre. Et par cc quc ccttc qucftion rc^oit pluficurs autrcs 
folutions , jc dcmande un autrc nombrc cubc cn cnticrs , qui joint a toutcs /cs panics 
aliquotcs faflc un nombrc quarrc > Et fi lc Mylord BrouncKcrrcpond , qu cn cnticrs il 
n'y a quc lc fcul nombrc 34^. qui fatisfaflc a la qucftion, jc vous promcts, & \ luy aufli 
dc Ic dclabuicr cn luy cn cxliibant un autrc. Jc dcmandois cncorc un quarrecn cnticrs 
qui joint i toutcs lcs partics aliquotcs faflc un cubc. Pour la qucftion propofce dans 
Tccrit Latin , quc jc vous cnvoyay , cllc cft aufli cn nombrcs cnticrs. Et partant lcs 
rclblutions cn fradions ( lcfqucUcs pcuvcnt ctrc d'abord fournics 4 quolibet dc trivio 
Arithmetico ) nc mc fatisfcroicnt pas. Jc luis, &c. 

Lettre de M- de Fermat a Monpeur le Qhe^^falier 

Kenelme T>igly, 



M 



Du l;. AouH 

ONSIEUR. 



J'ay rcccu avcc joyc & fatisfa^Hon votrc dcrnicr pacquct , & quand il nc conticn- 
droit autrc nouvcllc , quc ccllc de votrc convalclccncc , & du rctour dc votrc lantc , c'cft 
un bicn fi grand , & fi confidcrablc pour tous ccux qui aimcnt Ics bcllcs lcttrcs , qu*ils 
nc pcuvcnt cn rcccvoir un plaifir mcdiocrc. J*ay rcccu la copic dc la Icttrc dc Monficur 
Uvallis, quc j'cftimccommc jc dois , & j*advoiic , quc fcs figurcs Ibnt Ics mcmcs quc 
Ics micnncs; & quc fcsconclufions pour Icur quadraturc font aufli lcs mcmcs; mais fa fa- 
^on dc dcmonftrer, qui cft fondcc fur indu£lion pliitot quc fur un raifonncmcnt a la mo- 
dc d' Archimcdc, fiiira quclquc pcinc aux noviccs , qui vculcnt dcs fyllogifmcs dcmon- 
ftrati^ dcpuis Ic commcnccaicnt jufqu*a la fin. Cc n'cft pas quc )c nc Tapprouvc , mai# 
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toutcs fes propofitions pouvant ctrc dcmonftrccs 'vii ordinaria , legittma. & Anhimed*i 
cn beaucoup moins dc parolcs, quc n*cn conticnt Ibn livrc, jc ne f^ay pas , pourquoy il a 
prcfcrc ccttc manicrc par noics Algcbriqucs a Tancicnnc , qui cft & plus convauiquan- 
tc, & plus clcgantc , ainfi quc ;'cfpcrc luy fairc voir \ monpremicr loifir. Jc voudrois 
qucnfuitc il cut dctcrminc lcs ccntrcs dc gravitc dc ccs hypcrboles inrtnies en diftin- 
guant cclics qui cn ont , davcc ccllcs qui n'cn ont pas : cir tandis qu*il dira , quc la 
cliofc luy cft conniic,& qu'il n'cn a pas voulu chargcr fon livrc, il nc mc pcrfuadcra pas: 
Et d'autant plus , que la propofition gcncralc fans dcmonftration me fuftira dc la pari » 
Et jc vous rcponds a fadvancc , qu'cllc nc f^auroit contcnit plus dc huit , ou dix ligncs. 
Dcs qu'il mc Taura cnvoycc , jc luy tairay part dc ma fpccuiation lur cc fujct , «3c dc ma 
£i^'on de dcmonrtrcr. 

Pour lcs qucftions dcs nombrcs , i'ofc vous dirc avcc rcfpca & fuis ricn rabatrc dc 
la h.iutc opinion quc j'ay dc votrc Nation , quc lcs dcux lcttrcs de Mylord BrounKcr , 
quoy qu obfcurcs d mon cgard & mal traduitcs , n'cn conticnncnt aucune Iblu- 
tion. Cc n'cft pas quc jc prctcnde^ar li rcnouvcllcr Ics joutcs & lcs ancicns coups dc 
lanccs , que lcs Anglois ont autrcfois fait contrc lcs Fran^ois. Mais lans fonir dc la 
Mctaphorc, j'ofe vous fourtcnir,& a vous , Monficur , plus juftcmcnt qu'a tout autrc , 
qui cxccllcz aux dcux mcfticrs , quc le hazard, & lc bon-hcur lc mclcnt qudqucfois aux 
combats dc fcicncc aufti bicn qu'aux autrcs , & qu'cn tout cas nous pouvonsdire , quc 
nonomnis fert ttmnia tellus. Je lcray pourtant ravy d'ctre dctrompc par cet inge- 
nicux & l^avant iicigncur , & pour luy tcmoigncr , quc n6trc combat nc (cra point \ 
outrance , jc mc rclachc dnns la «.jucftion luivantc , quc jc m'cn vay Uiy propofcr , dc la 
rii^ucur de mcs prcmicres qucftions , qui nc vouloient quc dcs nombrcs cnticrs : il mc 
fuffira , qu'ils foicnt rationaux i lamodcdcDiophante. Lc nom dc cct Authcur mc 
donnc l'occafion dc vous fairc fouvcnir dc la promefle, qu'il vous a plcu mc fairc dc 
rccouvrcr quclquc manufcrit dc cct Authcur , qui conticnne tous Ics trcizc livrcs , & 
dc m'cn fairc part , s'il vous pcut tombcr cn main. Voicy la nouvcllc qucftion ou pour 
Mylord BrounKcr, ou pour Monficur Uvallis, quc j'ecris en Latin fuivant votrc ordrc. 

Datum numcrum ex duobus numeris cubis compojitum dividere in duos alios nume- 
fos cubos. 

Hanc propoftionem tn tjuadratis tantum exetjuutus ejt Diophantus. In cubis ne ten' 
iavit quidem , in ijs faltcm libris , qui ad nos de majore ipjius opere pervenerunt. 

Excmpli gratid y proponatur numerus 28. ex duobus Cubis i. S" -7« compofitus , oportet 
di£ium numerum 28, in 'duos alios Cubos rationales dividerCi & propofitionis folutionem ge^ 
neraiiter prtjiare. 

Jc confcns , quc Monficur Frcniclc rentreprcnnc , je luis perfuade , qu'il ne la trou- 
Vcra pas fi aifec , quc lcs autrcs , quc jc f^avois ctre dc fa jurifdiclion. Jc rcftirac cx- 
traordinairemcnt aufli bicn qucvous,mais pourtantcc quc je m'cnv.iy adjoiJtcr, Tc- 
ftonnera , fi vous prcncs la peinc dc le luy communiquer. Jc luy avois ccrit, qu'il n'y a 
qu'un fcul nombrc quarre cn cnticrs , qui joint au binaire faftc* un cube, & quelcdit 
quarrc cft 25 nuqucl fi vous adjoutes 2. ilfc £iit 37. qui cft cubc. II a pcine a croirc cct» 
tc propofition ncgativc , & la trouvc trop hardic & trop gcncralc. Mais pour augmen- 
tcc fon ctonnemcnt , jc dis quc fi on chcrchc un quarrc , qui adjoutc \ 4. fafl*e un cubc, 
il n*en trouvera jamais quc dcux cn nombrcs cnticrs, f^avoir 4. & 121 . car 4. adjoute ^4. 
iait 8. qui cft cubc: & 121. adjoutc \ 4. fait 125. qui eft aufli cube: mais apres ccla toute 
rinfinitc des nombres n'cn f^auroit fournir un troificmc, qui ait la memc proprictc. 

Je nc f^ay cc quc diront vos Anglois dc ccs propofitions ncgativcs, & s'ils lcs trouvc- 
ront trop hardics. J'attens Icur refolution , &ccllc dc Monfieur Freniclc, qui n'a point 
rcpondu i unc longuc Icttrc , quc M. Borcl luy rcndit dc ma part ; dcquoy jc lUis fur- 
pris , car je luy rcpondois cxadcmcnt d tous fcs doutes , & luy faifois quciquc quc- 
ilion dc mon chcf, dont j'attcnd$ la folution. Jc fujs, &c. 

J^oubliois 
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Joubliois dc vous dirc , quc Monficur Borcl accrit k fon pcrc quc Monficur rAm- 
baOadcur dc HoUandc s'ctonnoit dcquoy jc navois pas rcpondu i M.Schooten qu'il 
prcccnd avoir reiblu mcs qucftions , Sc m'cn avoir propofe d'aurrcs. Mais jc vous af- 
icurc, quc jc n'ay ricn vcu dc fa part , & quc fi vous m'cn cnvoycs copic, j'y rcpondray. 

J*ay mis la propofition un pcu plus gcncralc dans la page fuivantc oii cUc mc (cmblc 
etrc micux. Ou la pcut conccvoir pour M. Ftcniclc,qui aimc lcs nombrcs cnticrs,cn cc$ 
«crmcs. 

Trouvcr dcux nombrcs cubcs , dont la (bmmc foit cubc : & trouvcr dcux nombrcs 
«cubcs , dont la ibmmc foit cgalc ^ dcux autrcs nombrcs cubcs. 

Propofmt Diophantus datum numerum quadratum i» duos (juadratos dividtre. 
Jtem.Datum numerum ex duobus qnadratis compofitum in duos altos quadratos dividere. 
^u/tjltonem autem ad cubos evehere , necipfe , nec Vieta tenta)>it. 
^idnttgitur famefam propofttionem , ^ recentioribus refer»atam Analjftis ^expedire 
AUt dubttemus , aut differamus ? 
Proponatur itaque, datum numerum cubum in duos cuhos rationates eUvidere. 
Jtem. Datum numtrum cx duobus cubis compojitum in duos altos cubos rattonales dividere. 

^S^emarques * de M-de Fermat fur t Arithmetique des Infi» 
nisde Monfieur Ulfallis ^rofejjeur de Qeometrie en ^ 
(t/f ngleterre dans tVniloerfite d Oxford, 

1. 'P N ibn Epltrc il dcclarc coramcnt il s'cft mis a la rcchercbc dc la Quadraturc du 

Jj^Ccrclc t (Sc dit quc quclqucs veritcz qui onc cAe deicouvcrtcs cn Ccometric , luy 
ont donnc rcfpcrance , qu'cUc i"c pourroit trouvcr. Ccs vcritcz font , 

Que !a raifbn dcs ccrcles infinis du Conc aux infinis du Cylindrc cft connuc , (^a- 
voir ccllc du Conc au Cylindrc qui a meme bafe & hautcur : & parcUlcmcnt la raiion 
dcs diamctrcs dcfdits Ccrclcs , (^avoir ccUc du Trianglc qui paflc p.u TAxc du Cone , 
au parallclogramme , qui palTc par l Axc du Cylindrc. 

Commc aufTi on a la rnifon du Conoidc parabolique au Cylindrc circonicrit , ccl- 
lc dc 1.1 parabole au parallclogramme, qui paflcnt par lcurs Axcs , qui Ibnt commc rai- 
fcmblagc dcs Diamctrcs dcs Ccrclcs infinis , qui compoienc lcidics iblides. 

Dc plus ,qu'on a auflTi trouvc la raifon dcs ordonnecs tant au Trianglc, qu'au Co- 
noidc paraboliquc , ou parabolc , qui Ibnt lcs Diamctccs dcldits Cerclcs. 

D'ou il conclud , quc puis qu'on a trouvc aufll Li raifbn dc la Sphcre au Cylindrc 
circonicrit , ou ccllc dc rinfinite dcs Ccrclcs parallclcs , dont on peut conccvoir que la" 
Sphcrc cft compofcc , i parcillc multitude de ceux qui fc pcuvcnc fcindrc au Cylindrc^' 
on pourra aufli clpcrcr dc pouvoir decouvrir la railbn des ordonnccs cn la Sphcrc , ou 
au Ccrclc , i ccUc du Cylindrc , ou Quarrc , f^avoir la raifon dcs Diamctrcs dcs Cer- 
clcs infinis , qui compofcnc la Sphcre , aux Diamcttes dcs Ccrclcs du Cylindrc j cc qui 
icroit avoir la quadraturc du Ccrcle. 

Mais dc memc qubn nc pourroit pas avoir la raifbn dc tous Ics Diamctrcs pris cn- 
fcmblc dcs Ccrdcs , qui compolcnt lc Conc , a ccux du Cylindrc circonfcrit , fi on n'a- 
voit la Quadr.iturc du Trianglc non plus quc la railbn des Diamctrcs dcs Ccrdcs qui 
compolcnt Ic Conoidc parabohque , a ccux qui font lc Cylindrc circonlcric , fi on n'a- 
voic la Quadraturc dc la Parabolc. Ainfi on nc pourra pas connoitrc la raifon dcs Dia- 
mctrcs dc tous lcs Ccrclcs , qui compofcnt la Sphcrc , k ccux dcs Ccrdcs , qui compo- 

*Lu Problcmrtcy-dcviat imprimcf page |88. & i^o.enroycz par M. de Fermai i M, lc Chc^-alier Digbjr 
avcc cei Rcmarquei .oni cllc lc lUjct d"un Livrcdc M. Uvallis cclcbreProfefleur de Geomtiric dani rUnivcriitc 
d'Oxford : letitredc ceLi/re imprime en Aneleterrc en i(f 8. eft. Commercium Epi(h>ljcum, intcrD. Viceco» 
mitem Broiiiicker An^lum , D. Kenelmum Digoy ; D. Fermaiium Scnatorem Toloranum i D. Freniclum Nobilem 
rarifinum.cum D. Joh. UvalUi Ccomct. ProfcfT. O»onij j D. Franc.i Schootcn, M4ih. Prof.Lugduai 8«uv«»' 
rum j AIijf<iuc. 
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lcnc lc Cylindrc circonfcrit > H on n'a pas la Qu^drature du Cccclc. Cai dc dcmander la 
raifon, qu'il y a entrc lcs Diamctres dc tous ks Ccrdcs Paralklcs , quon pcut conce* 
voic cn la Sphcrc ( lefqueis Diamctres pris tous cnlcmblc, nc font autrc chofe , qu'ua 
Ccrclc ) &. ccux des Cerclcs , qu'on pcut icindrc au Cylindrc circonlccic ( lclquels forKC 
un quarrc circonfcrit audit Ccrde ) ccla n'cft autcc choic,quc de demandcr la cailbn du 
Cerclc aa quarcc circonicric. 

2. £n la memc Epitrc apres avoir pofc unc fuite de nombres, i^avoir i. 6. 30. 1401 
6jo. il demandc lc tcrmc moyen, qui doit ctrc mis cntre i. & 6. ]e refponds, quc ii on a 
c'gard d la fuitc cnticrc dcfdiis nombrcs, on nc pcut poicr aucun tctmc moyencnccs 
lclciits I. & 6. pourcc qucn ccttc fuitc les nombrcs nc tbnt pas unc proportion conti- 
nue >mais cn autant dc fa^ons , quc Tun c(t compacc a rautre, autanc tont ils dc pro^ 
portions diiFcrcntcs , de fortc quc cc Ibnc piu(icurs proportions, ou progremons dii'- 
iointes , & ainft quand on prcndroic un tcrnK moycn cntce 1. & 6. il nauroic cieii dc 
commun avec lcs autrcs nombrcs. 

Toutc la proportion ou ruitc,qu'onpeuc remarqucrcnccs nombrcs.connfte au rapocc 
quont cntrcux Ics nombrcs , donc ils provienncnt par multipiication , auiqucis on voic 
unc efpcccde progrcfTion Arithmctiqucj ncantmoins nc l^auroit paQcr aux nombres 
luft'ts,cn tcllc fortc quc par iccluy on puiflc donncr un tcrmc moycn cntre dcux des 
nombrcs , qui ait corrcfpondancc i toutc la fuitc : aucontrairela propnctc mcme dc 
Ccttc progrcfllon fait , qu il n'y cn pcut avoir. Voicy commcnc. 

Les nombres donncz i. 6. 30. 140. ^30. font produirs por Ics luivans cn multipliant, i. 
4. i. 4. ^,— 4. ^ 4. JL OU Ics cquivakns i.*.. " •« 

En ccs nombrci , qui fcrvcnt i faire lcs donnes , il eft facilc a voir ou eft lc raporc: 
ll^confiftc aux prcmicrs , cn la fculc augmentatron du dcnominateur de la fraftion , qui 
y cft jointc, cc qui fait diminiicr lcs nombrcs d'autanr plus , qu'ils s'cloignent du prcmicr 
tcrmc , f^avoir de 1. & aux . i. * eScc. ( qui font lcs mcmcs cn autces ccrmcs ) lcs 

numcratcurs dcs fi:a£lions augmentcnt dc 4. & lesdcnominatcurs dcTunitc, cc qui fait 
parcillemcntdiminiicr les nombrcs.tantplus laprogrcflion avancc; cn ibrtc que ccluy 
qui cfl Ic plus prochc du prcaucr tccmc 1. f^avoic 4. i. ou |-qui vaut 6.cfl ic plus grand 

dc tous. 

11 &UC au fli remarqucr , que le rapon des nombresdc laditc progrcfllon n'arrivc pas 

;ufquc$ au premiectcrme 1. oupl(it6t nc commence pas dcs lc prcmicr tcrmc, mais 

au fccond (culcment , qui cft (a bornc ; Dc Ibrtc quc (i on vouloit augmenter les tcr- 

mcs dc laditc progrcflion , cn la changeant & mcttant un nombrc moycn cntrc Ic prc- 

micr & lc fccond tcrmc , f^avoir cntrc i.& 4, ou l_il nc faudroit pas avoir cgard a i. 

I. I 

mais aux autres nombres 4, 4. J_ 4. 1 4.-i-ou i ces autrcs qui font Ics memes /ilif iil 

car ccttc progreflion n'auroit pas dc fuitc , fi on la commcn^oit par 1. 

Puis donc qu'ii ne fauc pas avoir ^gard au prcmicr tcrme i. qui n'a ricn dc commua 
avcclcs nombres dc laditeprogreflion; mais aux autres fculcmcnt, & qu'ils augmcn- 
tcni k mcfurc , qu'ils approchent du pccmicr tcrmc 1. il s'cnfuit , quc Ic nombrc , qu'on 
prcndroit ctttxc i. & 4. i.ou ifcroit plus grand , quc Icdit JL ou 6. & il faudroit mui- 

plier le premier terme 1. par cc nombcc moycn, qui feroit plus grand que 6. pour avoic 
lc moyen terme cntrc lcs dcux premiers dcs nombrcs prcmiercmcnt donnez.qui Ibnt i. 
Sc6.{ car leidits nombrcs donnez i. 6. 30. 140. 6}o. n'ont point d autrc raport ou liaifon, 
que cclle, qu'ils cmprunccnt de leurs multiplicatcurs , autrcment ils n'en ont aucune ) 8c 
ainfi on auroit un nombre plus grand quc 6. pour I< moyen tcrmc d'cntrc i. Sc 6. ce qui 
cft abfurdc. 

Dc li s'cnfuit , qu'on nc peut donnccla nu>ycn cccmc encrc i. & 6. en tant qu'ils font 
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compris cn la fiiitc ou progrcfllon dcs nombres i. 6. 140. 6jo. • 

On pciit infcrcr dc 14 , quc la lignc courbe V C» ncll point cgalc cn elle nicmc, 
& qucllc nc pcut provcnir d'aucun mouvcmcnt continu , qui foit cgal ou rcglc ; mais 
dc pluficurs ditfcrcns, fuivant fcs parrics; &quc c*cft unc lignc compofec dc propor- 
tions dc pluficurs courbcs comprifcs cntrc lcs parallclcs d faxe V X dc la figurc : car cn 
icellc il cll bicn nccclVaire , quc la moycnnc lignc tirec cntrc la prcmicrc & la iccondc 
parallcles , f<;avoir cntrc i. 5c 6. foit moindrc quc 6. mais outrc quc cctte moycnnc ligne 
lcroit dc difFercntc longucur fuivant la naturc & la proprietc dc ccttc portion dc la 
courbc V C, qui n'a ricn dc commun avcc lcs aurrcs portions , commc a cftc dit j cllc 
auroit raport quavcc Ics 3. termcs, 1.6. & non pas avcc lcs autrcs, n'y avcc lcs moyen* 
ncs , qu'on auroit tirccs cntrc-dcux , li on prcnoit le tout conjointcmcnt. 

5. En la premicrc propofition lcdit ficur Uvallis propofc une fuitc dc quantitcs com* 
mcnccans par , ( qui rcprelcntc Icpoint) & qui fc fuivcnt cn progrcffion Arithmcti- 
quc ; & chcrchc qucllc raifon il ya cntre la fomme dcfditcs quantitcz,6c la fommc 
d'autant dc tcrmcs egaux i la plus grandc des donnees. 

Lc moycn qu'il donnc pour trouvcr cctte railbn, cA dc prcndrc lcs fommcs dc divcr- 
Ccs quantitcz dc nombrcs commcnccans par lcs moindrcs ; puis comparcr lcs raifons 
les uncs aux autrcs , & infercr dc la unc propofition univcrfcllc. 

Onfc pouvoit fcrvir dc cctte mcthodc, fi la dcmonftration dc ccquicft propofe 
ctoit bicn cachcc ^ & qu'auparavant dc s'engagcr 4 la chcrcher on lc voulut aflcurcr k 
pcu prcs dc la vcrite : mais il nc s'y faut ficr que de bonnc (brtc , & on y doit apportcr 
Ics prccautions ncccflaiccs j car on pourroU piupofcr fcUc chofc & prcndrc telk rcglc 
pour la rrouvcr,qu'cIIc lcroit bonnc a pluficurs particulicrs , & neantmoins fcroit fauf 
/c cn cffcd , & non univcrfcllc ; dc fortc qu'il faut ctre fort circonfpc^l pour s'cn fcrvir» 
quoy qu'cn y apportant la diligcncc rcquifc cUc puiflectre fort utilc , inais non paspour 
prcndrcpour fondcmcnt dcquclquc fcicncc, ccqu'on cnaura dcduit; commc fait lc 
licur Uvallis ; car pour ccla on nc ic doit contcntct dc ricn moins , quc d'unc dcmon- 
ftration , & principalcmcnt au fujet dc la propofition , dont il s'agit ; dont la folution Sc 
demonftration cft fbrt ficilc. 

Voicy commc 011 dcmonftrcra quc Icfditcs quantitez propofccs , etans jointcs cn- 
icmblc, font la moitie d'autant dc quantitcz egalcs a la plus grande d'iccllcs. 

Soicnt cxpofecs des quantitcs ou nombrcs, qui commencent par lc point, ou par *, 
& qui fcfuivcntcn progrcflion Arithmctiquc , & foient ccllcs dc la prcmicrc lignc 

1. p. a. b. c. d. Quantires donnccs. 

2. d. d. d. d. d. Quantitcs cgalcs a la plus grandc dcs donnccs. 

3. d. c. b. 4. 0. Exccs dcs plus grandcs par dcffus Ics donnccs, 

Puifquelcs quantitcs donnccs font cn progrefllon Arithmctiquc , lctroific'me tef- 
mc furpaffcra lcfccond dc pareillc quanrite, quc Ic fccond ( f^avoir 4) furpaflc le 
prcmicr qui cft 0 ; mais Tcxccs dc 4 par dcfliis ^ cft 4; & partant toures ces quantitcs fc 
furpafferont l'unc rautrc dc proche cn prochc , fclon la quantitc du fccond tcrme 4. Et 
fi on prend les quantit<fs dc 2. cn 2. laiffant unc d'iccllcs cntrc-dcux , commc font 4, oii 

d, dc la premicrc lignc ; Icur difFcrcncc fcra Ic troificmc tcrmc , comoK il cft cvidcnt : 
& dc memc fi on les prcnoit dc 3. cn 3. cUcs auroicnt lc quatricmc tcrmc c, pout lcur 
difFcrcncc. 

Dc Ih il s'cnfuit , quc fi on prcnd autant dctcrmes cgaux au plus grand tcrmc d, dcs 
quanritcs donnecs , commc cn la fecondc hgnc ; leur exces pardcflus Ics quantitcz don« 
nces (cra cgal aufditcs quantiti^s donnecs ; commc on voit en ia troifiemc lignc. Cac 
Tcxccz dc d, par dcffus la plus grandc des quantitcz donnccs , f(javoir par dcflus d, cft #, 
qui eft le prcmicr tcrmc dcs quantitcz donnccs ; Tcxccz du memc d, pardcflus lc tcrmc 
prcccdcnt c, eft le fccond termc 4, commc il a eftc monftrc ; f^avoir pourcc quc lcs a, 
quantitcz c^d, Ibnt pcocbaincs : ^ cafuitc racccss du </,par dcflus b, fcra b, & ainfi dct 
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aufrcs ; jufqucs i cc , qu*cnfin ctant au prcmicr tcrmc o, Tcxccz dc J, par dcflus iccluy 
fcra lc mcmc J : & ainii la ligne dcs cxccz,qui cft la troincmc , fcra cgaie a la prcmictc 
qui contient lcs quantitcz donnccs. Mais la prcmicrc & la troificmc lignc ctant )ointc$ 
cn(cmblc ; f^voir lcs quantitcz donnccs , ctant jointcs aux cxccz dcs quantitcz dc la fc- 
condc lignc par dcfliis cclics dc la prcmicrc, qui Ibnt lcs donnccs, font laditc fc- 
condc lignc , qui a chacun dc fcs tcrmcs egal au plus grand dc ccux dc la prcmicrc, par- 
tant la fccondc lignc , ou lc plus grand tcrmc dcs donnces , pris autant dc fois qu'il y 
a dc tcrmcs , fcra doublc dc la prcmicrc lignc,c'cft a dirc dcs quantitcz donnccs. Cc qu'U 
^lloit dcmonftrcr. 

4. En la fccondc propofition i! rcquicrt, quc Ic prcmicr termcfoit » ,8clc (ccond r, 
autrcmcnt il dit quc moderatio cfl iidhibenda. 

A ccla jc dis,quc fi on commcncc par 0, quclquc nombrc qu'on mctte pout le fc-* 
cond tcrmc , la fommc d'autant dc fois lc plus grand tcrmc fcra toujours double dcs 
quantitcz donnccs; car fi pour a, c, di on prcnd quclqucs nombrcs, qu'on voudra, quil 
foicnt cn progrclTion Arithmctiquc depuis lc premicr tcrmc fl,ccla fucccdera toujours 
cn la mcmc fortc, ainfi qu'il a cfte cy devaat dcmonftrc. 

JLettrede Monfienr le CheyalierDigbj a M-de F^rmat. 

Du Dcccmbrc i6^n ' 

jyjONSIEUR, 

Jc mc donnay rhonneur dc vous ccrirc Ic 19. du mois paflc , dcpuis cc tcmps W j'ay 
cftecnNormandic,&dmonrctour j'ay trouvc la Lcttrc quc vous m'avcs fait Thon- 
ncur dc ni'ccrire du 17. du mcmc mois, dont jc vous rcnds trcs-humblcs graccs , & m*c- 
ftimc tres-hcurcux de vous fcrvir dans Ic commcrcequi cft cntrc vous & Monficurdc 
Frcniclc, k qui jc monftiay aufli votrc Lcttrc ,& commc vous y parlczdc notrc Clian« 
ccUicr Bacon,cclamc fit Ibuvcnirdun autrc bcau niot qu'il dit cn ma prcfcncc unc 
fois d fcu Monficur lc Duc dc Bouquingam. Cctoit au commcnccmcnt dc Ccs mal- 
hcurs, quand rAflcmblcc dcs Eftats, quc nous appcllons lc Parlcmcnt,cntrcprit dc lc rui- 
ncr , cc qu'cllc fit cn fuitc : cc jour U il cn cut la prcmicrc alarme. J'etois avcc Ic Duc 
ayant difiie avcc luy, lc Chancclicr lurvint, & rcntretint dc faccufation qu'un dc 
ccux dc la Chambrc Bafl*e avoit prclcntec contrcluy, & il fupplia Ic Duc d'cmploycc 
fon crcdit auprcs du Roy pour Ic maintcnir toujours dans Ibn clprit : lc Duc luy rc- 
pondit qu'il ctoit fi bicn avcc lc Roy leur Maltrc qu'il n'ctoit pas bcfoin dc luy rcndrc 
dc bons officcs aupres dc Sa Majcftc j cc qu'il difoit, non pas pour lc rcfufcr , car il 1'ay- 
moit bcaucoup , mais pour luy fairc plus d'honncur ; Ic Chancclicr luy repondit de tres- 
bonnc gracc , qu*cn cfFct il ctoyoit ctrc parfaitcnicnt bicn dans lcfprit dc fon 
Maitrc , mais aufli qu'il avoit toujours rcmarquc quc pour fi grand quc foit unfcu, & 
pour fi fortcmcnt qu il brulc dc luy nicme, il nc laiflfcra pourtant pas dc brulcr micux flC 
d'e'trc plus bcau & plus cLiir fi on lc foufflc commc il faut ; dc mcmc j'ay dit h Monficuc 
Frcniclc quc pour fi grand fcu d'cfprit qu*il ait, & quclquc mcrvcillcux quc foit fon gc- 
nic pour la lciencc dcs nonibrcs,fon fcu fcroit piusbrillants'il lc vouloit excitcr oa 
augnicntcr par Tcftudc , par la krdurc dcs Ancicns & par la convcrfation. 11 vous hon- 
norc infinimcnt , & dit que jamais hommc n'a approche dc votrc fond dc foicnce , il m'a 
apportc cc matin un ccrit pour vous Tcnvoycr , jc Tay fait copicr par mon Sccretairc , 
cat vousncrauricspcuUrc, il ccrit d'ordinaire fur dc hmbcauxdcpapicr, & fivitc 
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qu'il n'y a quc luy rncnic quipuiflclircfonccriturc. Vous aur(?s vcupar ma dcrnicrc 
Lcttrc quc jay reccu ccUc quc vous mc fitcs l'honncur dc m ccrirc lors quc vous cftics 
a la campagnc. Au licu dc vous hiflcr p.iflcr lc titrc dc parcflcux quc vous vous don- 
nez injultcmcnt , jadmire infinimcnt la lacilite & la prclcncc avcc laqucUc au milicu dc 
vos grandcs occupations vous cxprimcz fur lc champ vos profondcs & fubtilcs pcnfccs. 
Jc vous fupphe dc croirc quc j honnorc vos rarcs talcns , & quc jc voudrois quc mcs 
adions vous pcuflcnt tcmoigncr micux quc mcs parolcs k qucl point jc fuis, &c. 

Lettre de Monfieur le Cheyalier T>ighy a M. de Fermat^ 

Du t>. Dcccmbre iC^j^ 

J^ONSIEUR, 

Dcpuis quc jc mc fuis donnc I'honneur dc vous ccrirc unc Lcttrc du 5. de ce mois, 
jc rcccus celie quc vous mavc's fait la faveur de m'ccrirc du 25. du pafl^cf.dont je 
\ ous rcnds tres-humbles graces ; clle mc fiit renduc commc j'ctois d tablc avcc Mon- 
ficur Freniclc d qui jc la montray , & y ayant papicr fic ancrc fur i« buffct, jc lc priay dc 
vous ecrirc quclquc pctit mot fur cc quc vous y dilies fur fon fujcr , jt vous cnvoyc 
Ibn ccrit : ii mc tait fouvcnir fort fouvcnt cl un Aum6ntcr quavoit le fcu Roy d'An- 
dctcrrc , qui ctoit undes plus Eloqucns Prcdicatenrs dc fon teraps, & tres-fubtil Theo- 
Jogicn : maisdcpuis qnr I.1 gucrrc ftit commcnccc ii n'y avoit pius moycn de lc faire pr^- 
chcr ou parlcr de fa icicnce , il n'aVDit d autircs idccs cn fon imagination quc dc ma- 
chincs dc gucrrc & dcs ftratagemcs pour prcndrc dcs Villcs, cn quoy il n'cntcndoit rien 
du tout : ainfi Monfieur Freniclc nc mc vcut cnrrctcnir d'autrc chole quc dc ia Thco- 
logic Myftiquc & de lcs penfces fur le Franc-arbitrc , ou fur la prcdeftination , quittanc 
lcrnngqu'il pourroit pofll-dcr d'un dcs plus grands M.ithcmaticicns du licclc pour un 
dcs moindtcs Thcologicns : car c'cft bicn tard dc commcnccr la Phyfiquc & la Theo* 
logic aprcs r.igc dc cinquantc ans , jc dis la Phyfiquc , parcc qu'il cft mal-aife d'ctre un 
grand Thcologien fi on n'cft un folidc Phyficicn , & fi on n'a unc veritablc connoiflan- 
cc dc ia naturc dont lc fommct lcrt dc bafc a ia gracc. Mais jc dois bicn prcndrc "ardc 
dc m'cng.igcr cn cc quc j'cntcns aufll pcu & cncorc moins quc luy , je revicns k cc quc 
jc fij-.iy dc fcicncc ccrtaine.dont jc vous fcray dcmonftration cvidcntc toutcs ics fois quc 
l'occa(ion s'cn prcfcntcra, & c'cft quc jc fuis , &c. 

Lettre de Monfieur le Chtloalier T>igby a M. de Fermat. 

Du ij. Fcviier z^{|. 

jy^ONSIEUR, 

Jc (uis fur Ic point d'cntrcr en carrolTc pout allcr ^ Roilcn , dont jc nc croy pa« 
rcvcnir dc 15. jours ou trois fcmaincs , c'eft pourquoy dcs quc j'cus rcccu v6trcpacqucc 
du 27. du paflcj*allay chez MonCeur Clcrfclier, & n'y ayant pas moycn dc luy fai* 
rc &irc dcs copies dc vos ccrits avant mon d^part , jc crcus quc vous trouvcricz 
bon quc jc ies luy confiaflc fur la parolc qu'il mc donna dc vous lcs rcndre fidclc- 
sncnt dcs qu'il auroit tirc copic dccc qu il kiy faut; c'cft un forthonnctchommc. 
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& fort votrc fcrvitcur , il m'a dit qu'il fc donncroit ITionncur dc vous ccrirc , pai 
cct Ordinairc. Au rcftc, Monlicur, quand bicn je dcmcurcrois icy jc nc fcrois pas aflcz 
vain pouracccptcr la chargc quc vous voudricz m*impofcr , cllc cll trop pclantc pout 
ma foiblcflc, ;c f^ay trop bicn, ^uid fcrre recufent , tjuid valeant humert , pout 
pouvoir etrc Arbitrc cntrc dcux Grands Pcrfonnagcs il faut aiicr du pair avec cuxs 
Craflus saquitta bicn mal dc ccttc fonftion cntrc Cariar & Pompcc , nayant pas Ics 
rcins aufli forts qu'cux. II cft vray quc ccux qui font dans Ics valecs pcuvcnt dilccrncr U 
Jiautcurdcs plus grandcs montagncs pour cn avoir dc Tadmiration. Mais pour bicnju-i 
gcr dc cc qu'il y a au fommct dc quclqu'unc d'cllcs il £iut etrc montc aufli haut fur unc 
aurrc. Vous mc pcrmcttrcz donc dc vous dirc avcc Ic grofficr Palarmon , non nojlrum 
inter vos tantas comfoncre litcs , Ik pour cc qui cft de la chalcur avcc laqucllc vous, 
Monficur,& Monficur Dclcartcs avcs Ibutcnu vos lentimcns, jc nc fcrois pas d'avis d'cn 
ricn oftcr ou changcr , pourveu qu'il n'y ait ricn qui (bit offcnccant , cc qu'on nc pcut 
prcfumcr dc dcux aufli grands hommcs , & \ quoy Mondcur Clcrfclicr prcndra gardc. 
Car dc vouloir ctouffcr cc pctit fcu brillant & ctincclant , cc fcf oit otcr bcaucoup dc la 
gracc & dc la forcc a unc contcftation d'cfprit & dc fcicncc , & c'cft unc dcs raifbni 
pourquoy Ics difputcs aux Univcrlitcz dcs 6uiflcs Ibnt (i pcu agrcablcs , Icur manicrc 
d'argunientcr t tant bicn cloignec dc la vivacitc dcs Bachclicrs dc la Sorbonnc qui ptcl^ 
fcnravcc vchcmcncc & avcc chalcur > car ccttc chalcur provicnt d'un fcu qui nc briilc 
pas , mais qui fcml^c donncr la lumicrc & la vic commc ccllc du Solcil. Tc nc fi^auroij 
m cmpechcr de vous cnvoycr quclqucs V crs quc Ic plus grand gcnic dc notrc Iflc poui 
Ics Mufes dcrivit au Cluncelier B.icun,qui etoir fon giand amy,& quc vous tcmoi- 
gnczctrc fort lc vorrc cn lc cir.mr (buvcnt. Jc vous diray commcnt ;c lcs ay rappcllcz 
cn ma mcmoirc : Tautrc jour m'cntrctcnant avrc nnr i^crfbnne dc grand mcritc dc vos 
rarcs qualitcz , jc luy rccitay ces vcrs y mcttant. v6trc nom au lieu dc ccIuydcBaco, 
il cn voulut avoir unc copic , jc la luy fis tranfcrirc par mon Sccrctairc fur Ic broiiil» 
lard quc j'en fis dla hatc, il vous cn auroit fait aulfi unccopic s'il ciit cfte chcz moy, 
mais jc vicns derenvoycr chcz MonGcur rAmbalTadcur d'AngIctcrrc. Jc fuis , &c. 

Lettera del S/gfwr T>igby al Signor DiFermat, 

JLL.MO Sic.Padron COL.MO; 

Haurci tcmuto d'infaftidirc troppo V. S. Illuftriflima con nuova Icttcra , (c U 
fua ultima dclli 4. dcl corrcntc, non m'havcffc rccata cagionc (quantunqucin(bg- 
gctto di poco tilicvo ) di rcndcrlc qualchc picciola fcrvitu 6 piu prcfto offcquio»* c con- 
ibrmiti alli fuoi commandi ; Havcndo imparato dal (avio, chc comc c*c tcmpo di paila- 
ic,vi lo c anchc del (llentio 5 & dallo fpiiitolb Poeta Tholco , chc 
ll Jilentio ancorfvoU 
JJaver frieghi e parole. 

Ma lci havendomi tatto fhonorc d'ordinarmi di mandarlc un dc' mici libri dclla 
Phyfica in Inglele , non Tho voluto lafciar andarc fcnza accompagnamcnto di qucftc 
pochc righc , pcr ringratiarla della fua tanta compiaccnza ia dirc chc ha intento di 
trafcorrcrio, per auvczzarfi cofi alla noftra rozza favclla srozza in quant'al fuono, & in- 
grata all' orcchia non auvczza a cffa 5 ma forfc , quanto alla copia , propricti , & cncr- 
gia dcircfprcffioni, & alTcIcganza c politczza in ogni altro gcncro , che non ccdc pun- 
10 allc piu clc];anti c ftimatc , nc dcilc volgari, nc dcUc dottc , chc habbino mai hfl; 
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. vuro prattica ncl mondo , c chc ncllc pocfic chc habbiamo , non folo va del pari , ma 
auvanza di gran lunga li migUori 6 Tofcaai, 6 Latini , 6 Grcci > ecccttuando pcro 
ncll'Hcroica Homcro & Virgilio , i quali doi , Tcnza contrafto , Ibn fuori d'ogni com- 
paratione con tutti de i (ccoli dopo loto , c pcro , prudcntcmcnte fccc quel Gramma- 
tico ardito Giuglio Scaligcro ( chc maggior cpithcto non gli poflb conccdcr io , quan- 
tunquc i pcdanti modcrni gl' affigghino il titolo invidiolb di divino Critico ) chc in vccc 
di far ccnluradcU' ultimo cforfc ilmmorc di clli,gl' ccdTc uaaltarc. Ondc vciamcn> 
Cc allc voltc lamento la fortc chc ci ha fatti, 

feuitus toto dtvifos orbe Brittnnos. 
Poichc habbiamo parccchic compolitioni Poctichc Icquali mcritarcbbono la lucc 
&il godimcnto univcrfalc , c pcr Icquali capirc, ho conofciuto 4. pcrfonc di fpiriti 
fublimi & ingcgnofilfimi ( doi Franccfi , c doi Italiani ) chc pcr havcr vifto dclle groflfieri 
intcrprctationi in profa diccrti carmi Inglcfi.fi fono applicati con ftrvorc a lludiarc no- 
ftra lingua , pcr bcvcr alla fchictta fontc dellc noftrc acquc, Ic quali hanno poi confcf- 
Cito havcr gli piu fcdato la loro fctc in fimilc matcria,chc qualfivoglia abondantc fiumc 
di altra rcgionc in tcrra fcrma. Pcr conformarmi dunquc al voler di V. S. J. ho mclfo 
in niano dcl Mcflaggicro di Toloia Luncdi paflato un involto contcncndo il mio dctto 
Lbro.dcl qualc vcramentc non nc havcva piu copia aprcflb di mc,havcndo pcr cio fcritto 
in Inghiltcrra, douc c ftato riftampato quefto trattato trc 6 quattro voltc in ambcduc 
lc Univcrfitd di Oxonio c Cantabrigia : e poi chc Ici fi uvolc pcnarc di dar un ' oc- 
chiata a quefto mio componimcnto , mi rallcgro molto chc cio lia nclla lingua nclla 
qualc io I ho conccputo ; Pcr cflcc chc quaniunquc il tradottorc fia ftato huomo dot- 
tifl[imo,c la fua traduttionc cflaminata pcr tutto il Collcglo dc i Dottori Inglcfi di qucfta 
Citta tutti valcnti Thcologii quali la fcccro £u:c^r fcrvir allo ftudio di tutti i loro fcmina- 
ri; , nicntedimcno.cgli c cofa ccrta, chc t\ c gran differcnza tra roriginal & il tranfcriito, 
inquanto al vigor dcircfprcflrionc , c crcdo chc dopo havcr vifllito fcmpre in noftra 
cortc polita , c convcrlato continuamentc co'l Bacono , il Scldcno c altri maggiori lu- 
mi dclla noftra Patria, non fi ftimarcbbc vaniti in mc s'io mi attribuiflc lo lcrivct cor- 
rettamcntc in Inglcfc. £ quando io fcci il primo dilcgno di qucfto dicorlb , godcvo dt 
tranquilliti aflai pcr fpicgar con maggior chiarczza ciochc volcva dirc, eflcndo chc lo 
feci ncllo fpatio di qucUi quafi doi anni ch 'io fui continiiamentc fu'l marc : duran- 
tcil qualc , c bcn vcrochc quafi ogni giornohcbbi occafionc di prcpararmi a combat* 
terc con la mia flotia ('cflcndo nel mar mcditcrraneo circondata dallc forzc Franccfi c 
Spagnuolc , con chi hauevamo allora gucrra , c anchc dallc Vinczianc ) nicntcdimeno 
miavuanzava tantotempo, chcfc non foflcftatoche pcrcvitar il tedio(' ancorchc il 
comandodcl Rc fu il mio primo motivo) miaccingevo ogni giornocon prcmura a 
mettcr qualchc cola in carta,dimodo chc poflb con ragione dirc come qurl piu dotto 
& gcmil cavaglierodi tutta la nation Caftigliang, c Prcncipc dcloro Pocti GarciUl^ 
ib de la Vcga , 

t.ntre Us drmjs Jel fattfrieHto Mdrt» ' 
Jiurte del tiemfo efi^ breve fnmA , 
T omAndo horx U ffAd4 , ImA U fUmd» 
Ma poi chc Ici fi dcgna volcr vcdcr dc i mcfchini parti dcl mio ftcrile ingegno , ho 
volfuto farlc partc ancora d'un altro trattaricivolo chc ho compofto intorno all'infal- 
libiliti dclla Rcligionc Catholica pcr dar fodisfationc a un' dc' maggiori gcnij ch'io 
habbia>mai conofciuto , c chc finalmentc I ha convinto. Pcrchc lui non fi contcnta- 
va di conlidcrar Iddio comc^n Lcgiflatore, chc volcflcdimonftrarc il fuo potere con 
dar prcmij 6 pcnc lccondo una volonti^ impcriofa fenza motivo ragioncvolc fondato 
in natura , c pcrb bifogno pcnctrar nella Filofbfia della Rcligionc , c perchc cfla fia 
ncccflaria a glliuomini. In una parola, biibgnb combatterc in lui tuttc lc maggiori 
^tzcdc'piudotti Sociniani (lapiutcrnbii'fcttad'Hercticichcfiamai ftata) ncl chc 
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ferc ho qul impiegato tuttol vigorc dcl mio dcbbolc ingegno in una (Wada non calata 
d'altri , & tuttc lc piu fquifitc cfprciTioni chc s6 dclla hngua noftra, & non ne fcciftam- 
parc fc non 30. copic pcr dar ad amici confidcnti. GU mando ancora un altro trattato 
Inglcfc,chc ha fattogran romorc in Inghiitcrra & chc molti voghono attribuitca 
mc , ancor chc fla focto il nomc dcl Signor Bianchi ( conofciuto Ibtto titolo di Tho- 
mas Anglus ) pcr cflcr chc i fcntimcnti dcll'Autor & U mici fuino precifamcntc gl'if- 
cclG. Dimando pcrdono dc'l mio tanto importunarla , & la rivcriico , &c. 

Lettre de Monfteur Tafcal a M. de Fermat, 

De Bienaflis le 10. Aouft i6io, 

jyjONSIEUR, 

Vous ctcs lc plus galand hommc du mondc , & jc fuis aflurcmcnt un dc ceux q 
f^ay lc micux rcconnoitrc ccs qualitcz la & lcs admircr infiniracnt, fur tout quand cllcs 
font jointcsaux talcns qui fc trouvcnt fingulicrcmcnt cn vous > toui cda m'obhgci 
vous tcmoigncr de ma main ma rcconnoiflancc pour rofFrc quc vous mc fidtcs , quel- 
quc pcinc quc j'ayc cncorc d'ccrire & de lirc moy meme: mais rhonncur quc vous 
me faitcs m'cft fi chcr quc jc nc puis trop mc hatcr d'y repondrc. Jc vous diray donc, 
Monficur , quc fi j'ctois cn fantc je lcrois vole a Tolofc, & quc jc n'aurois pas fouftVn 
qu'un hommc commc vous cut fjit un pas pour un homrac corame moy. Je vousdiray 
aufll quc quoy que vous (bycz ccluy dc toutc TEuropc quc je ticns pour lc plus grand 
Ccoractre , ce ne lcroit pas cettc qualite la qui m'auroit attire. Mais que jc me figure 
tant d'cfprit & d'honetetc en votrc converlation que c'cft pour ccla que jc vous rcchcr- 
chcrois. Car pour vous parlcr franchcracnt dc la Gcometrie, jc la trouve le plus haut 
cxercice de Tclprit , mais cn mcrac teraps jc la connois pour fi inutile que je &is peu dc 
difFcrcnce entrc un hommc qui n'cft quc Gcomctre,& un habilc artifan. Aufli jc Tappcllc 
lc plus bcau mcticr du mondc,mais cnfin ce n'cft qu'un meticr>& j'ay dit fouvcnt qucllc 
cft bonnc pour fairc rcflay.mais non pas l cmploy dcnotrc force : dc fbrtc quc je nc fe- 
rois pas deux pas pour la Ccomctric , & je m'aflure que vous etes fort dc mon humcur. 
Mais il y a maintci^nt cccy de plus cn moy quc jc fuis dans des ctudes fi cloignecs dc 
cct efprit li , qu*i pcine me fouvicns jc qu'il y cn ayt. Je m*y ctois mis il y a un an ou 
dcux par une raifon tout a fait fingulierc , a laquclle ayant fatisfait je fuis en hazard de 
n'y plus pcnftr jamais, outre quc ma (ante n cft pas cncore aflcz fortc , car jc fuis fi fbi- 
blc que je ne puis marcher fansbafton^ny mc tcnir ^ cheval. Jc ne puis meme fiiirc 
que trois ou quatre Uciics au plus en carroffe^ c'cft ainfi que jc fuis venu de Paris iqr 
cn vingt-dcux jours : les Medecins m*ordonncnt lcs caux de Bourbon pour le mois dc 
Septeinbre , & jc fuis cngagc autant quc je puis l'ctredepuis deux mois d'aller de l^ cn 
Foitou par eau jufqu'a Saumur pour dcmcurer jufqu'i Nocl avcc Monficur le Duc dc 
Roancs Gouverneur dc Poitou ,qui a pour moy dcs fcntimens que jc nc vaus pas. 
Mais commc jc paffcray par Orleans en allant a Saumur par la rivierc , fi ma fant^ nc 
me pcrmct pas dc pafler outrc , j'iray de li a Paris > Voila , Monfieur , tout Tctat dc ina 
vie prcfcntc , dont jc luis obligc dc vous rcndre compte , pour vous aflTurcr de l ini- 
poffibiUtc oCi je fuis de rcccvoir rhonncur quc vous daignq^ nVoffrir, & quc je fbuhaitc 
de tout mon coeur dc pouvoir un joar reconnoitrc ou cn vous ou cn Mcflleurs vos cn- 
fans , aufqucls jc f uis tout devoii^ , ayant une vcneration parciculicrc pour ccux qui por- 
tcnt lc nom du prcmier hommc du mondc. Jc fuis , &c. 

CUriilima 
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VI%0 CLA%ISS1M0 VOM. qASSEJ^VO^ 

TetruT de Fermat. s S. 

T>e froportione quagravia decidentia accelerantur. 

PRonuntiavit Galilcus motum uniformitcr accclcratum cflc cum , qui i quictc rc- 
ccdcns tcmporibus xqualibus xqualia cclcritatis momcnta fibi lupcraddit. 
£um vcrb qui xqualibus fpatijs zqualia cclcritatis;momcnca fibi fupcraddit , adco 
non convcnuc motui gravium dclcendcntium alfirmat,ut cx co fuppoliio motum in in- 
Aanti ticri dcducat , & ut Hbi pcrfuafic , facillimc dcmonftrct. 

Scd conccdatur, ii placct, viro pcr(picaci & Lynceo indcmonHrata concluHo dammo- 
do lit vcra. Dcmonftrationcm cnim dum primo ftatim obtutu , * 
jiut videfj aHtvteiiJfe putAtper nubiU.t 
Nihil mirum li lcftoribus minus utiquc Lynccis paruni vidcatur fatisfcciflc. 
Ut igitur conftct fuus honor Galilco , ncquc ampUus dc ipfius illationc ambigatur , 
aut rationibus tantum probabilibus difputctur, propofitioncm iplom mocc Acchimc- 
daco hic dcmonftratam habcbis. . * 

Si quothbct rcdx ad upum punftum concurrcntcs cxponantur in continua propot- 
tionc , carum intcrvalla crunc Ln cadcm rationc , vcrbi graii3, 

B C D E 

I I I. I 
A— F 

I 1*11 

Sint rc£bc A F, B P , C F, D F, E F, &c. in continua proportionc , crunt intcrvalla ip- 
Cirum A B, B C, C D, DE in cadcm rationc. Eft cnim ut lota A F ad totam B F ita 
ablataBF>a priorc ad CFablatam ^ poftcriorc. Ergo ita rcliqua AB ad rcliquam 
BC, ut tota ad totam,hoccft, ut AF adBF,& fic dc cxtcris, Eadcm rationc dc- 
monftrabimus ut A F, ad C F, ita cfll' A B ad C D, & ut B F, ad D F, ita clFc B C, ad 
DE, &c. 

Si intclligatur motus i punfto F verfus pundum A continuc accelcratus (ccun- 
dum rationcm dccurfbrum fpatiorum & cxponantur quotlibct continue proportionalcs 
ut A F, B F, E F, &c. tcmpus m quo mobilc pcrcurrct Ipatium D E , crit arqualc tcmpo- 
ri,in quo idcm mobilc pcrcurrct fpatium D C, dcniquc fpatia omnia E D, D C, C B, 
codcm tcmporc fingula pcrcurrcntur. 
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Demonftrabimus primo (patia C B,B A,codcm temporc in fuppofito motu pcrcurri. 

Si cnim rcmpus pcr A B, non cft iqualc tcmpori pcr B C, crit vcl majus , vcl minus. 
Sit primiim majus fi fieri potcft. Ergo tcmpus pcr AB, cft ad tempus pcr B C, ut ali- 
qua rc£la major ipla B F , ad ipfam B F : fit rcfta illa Z. Ergo cft ut tcmpus pct A B, ad 

* Hxc epiftoU T;rpi* cdiia fuic (omo 6. opcnim CaCcndi iocci cpifiolu ad cum fcripta'. 

Cc 
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tcmpus pcr B C ita rcfta Z ad rc£tam B F, fumantur intcr rc£tas N F, B F, rot mcdix in 
continua proportionc, ut R F,M F,N F,doncc minor cx ipfis ut A F, (it minor quam rc- 

Z, quod quidcm neccflario cvcnturum vcl cx (bU mcdia: ii\vcntionc, cjulquc itcra- 
ta , quotics opus fucrit,opcrationc , quis non vidct ? 

Erunt crgo continui proportionalcs rcftx AF,RF,MF,NF,BF,Cum autcm fit ut A F, 
ad B F, ira B F,ad C F, ic ita A B, ad BC, crgo pofcrit continuari proportio fub codcm 
numcro tcrminorum , ut fint ctiam proportionalcs B F, O F, V F, X F, C F, idquc in ca- 
dcm fupcriotum rationc. 

His ita politis & conftruftis confidcrcntur & cotnparcntur fingub /patia A R, R M, 
M N, N Bjfingulis fpatijs B O, O V , V X , X C, fingula ncmpc finguhs,hoc cl\ fpatium 
A R, fpatio B O : fi igitur pcr fpaiium A R, fucrit motus unilbrmis juxta gradum vc- 
locitatis in punfto R acquifitum ,tcmpus pcr AR,ad tcmpus pcr B O, componerctur 
C3C rationc fpatij A R, ad fpatium B O, & vicilTim cx rationc vclocitatis pcr B, ad vclo- 
citatcm per R, quod notiffimum cft, & GalUcus ipfc dcmonftravit propofitione quinij 
tra^latus dc moiu xquabili. 

At ut Ipatiuift A R, ad fpatium B O , ita pcr primam propofitioncm rc£ia A F, ad rc- 
^lam B F, & ut vclocitas pcr B, ad vclocitatcm pct R, ita cx fuppofita motus accclcrati 
juxta fpatia dccurla dcfinitione, rcfta B F ad rcclam R F,crgo tcmpus pcr A R , hoc ca- 
lu ad tcmpus pcr B O, componcrctur ex rationc A F, ad B F, & cx ratione B F , ad R F, 
cflct igitur motus pcr A R, ad moriim pcr B O, ut rcfta A F, ad rcilam R F : dcinde li 
ptr fpatium R M, ficrct motus uniformis juxta giadum vclocitatis in O acqui(ituin, ca- 
dcm rationc probabirur morum pcr R M. ad motum pcr O Y> ut rcdia R F , ad rc- 
ftam M F : fimilircr conlidcrando vclocitatcs puntlorum N , & V , crit tcmpus p« 
M N , ad rcmpus pcr V X , ut M F , ad M F : dcniquc confidcrando vclocitatcs 
pun<florum B , & X , in ultimis fpatijs erit tcmpus pcr RB , ad tcmpus pcr X E , ut 
N F, ad B F , fcd omncs cjufmovli rationcs ncmpc A R, ad R F, RF, ad M F, M F ad N F, 
F, ad B F, cx conftru^lonc fuiit cx-dcm.^ 

Ergo tcmpus omnium motuum pcr totam A B, ad tcmpus omnium motuum pcr 
totam B C, in utrifquc fpatijs , ita ut diximus ,confidcratorum cft ut refta A F, ad RF, 
fivc N F, ad B F, lird tcmpus motus accclcrati pcr AR, cft minus tcmporc motus pcr 
A R uniformis juxta vclocitatcm in R, cimicnim a pundo R , ufquc ad pun£tum A, 
pcrpctuo cx hypothcli vclocitas crcfcat , crgo h pundo R, ad punftum A, citius pcr rao- 
tum accclcratum pcrvcnitur.quim fi vclocitas acquifita in R, cadcm & uniformis ufqoe 
ad pun£lum A,pcrfcvcrarct. EMcm rationcprobabitur tcmpus motusaccclcrati pcr RM 
cflc minus tcmpore motus uniformis pcr RM, fi vclocitas ipfius ultimo ipfius fparij M 
pundo rcfpondcat.Dcniqueconftat motum pcr totam AB,accclcratum,ut fict hypothe- 
iis, minori tcmporc ficri quam motum alium fi^^itium cx moribus uniformibus juita 
vclocitatcs ultimis fpatiorum A R,R M,M N,NB,punftis rcfpondcnrcs compofirum,at 
contra tcmpus motus accclcrati pcr B O, cft majus tcmporc morus uniformis pcr B O, 
confidcrari juxta vclocitatcm puncli B,quia vclocitas a punftoB,ad 0,lcmpcr crcfcit 
in motu accclcrato , juxta hypotcfin , & minor fcmpcr cft vclocitarc , qui rcfpondct 
pundlo B : unde pari ratiocinio concludctur motum pcr totam B C, accclcrarum , ut fict 
hypothcfis , majori tcmporc ficri , quim motum illumfiditium cx motibus unifbmii- 
bus juxta vclocitatcs primis fpatiorum B O , O V, V X, X C, pundlis rcfpondcntcs com- 
pofirum. 

Cum crgo tcmpus motus accclcrati pcr A B , fit minus tcmporc motus illius 
fiflirij pcr candcm A6,& contra tcmpus motus accclcrati pcr BC, fit majus tera- 
porcmotus illius fiftitij pcr candcm BC ,ergominor cft ratio tcmporis motus accc- 
krati pcr AB,ad tcmpus motus accclcrati pcr B C , quam tcmporis motus fitlitij 
pcr AB,ad tcmpus motus fiftiti j pcr BC:lcd ut tcmpus motus accclcrati pcr AB,ad tcm- 
pusmotus accclcraii pcr B C, ita pofuimus cfle rcdam Z ad rc^am B F , 6c ut tcmpus 
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motus fi£liuj pcr A B, ad tcmpus motus fiftiti; pcr B C, ita dcmonftravimus cflTc N F, 
ad B F, crgo minor cft ratio rcda: Z ad rcdam B F , quam tcQix N F , ad camdcm B F, 
quod cft ablUrdum , cum rcftaZ fit major rcda N F. 

Ergo tcmpus motus accclcrati pcr A B , non eft majus tcmporc motus accclcrati 
pcr B C. Eadcm facilitatc probabimus tcmpus motus pcr A B, accclcrati non cflc minus 
tcmporc motus accclcrati pcr B C : fit cnim minus , fi ficri potcft , crit igitur ut tcmpus 
motus pcr AB, accclcrati ad tcmpus motus accclcrati pcr B C,ita rcda minor ipfa B F,ad 
ipfam B F , efto itaquc rcda illa minor quam B F G, & fit tcmpus motus accclcrati pcr 
A B , ad tcmpus motus accclcrati pcr B C, ut G, ad reftam B F, & intcr rcftas B F, C F, 
cxponatur continue proportionalium (crics quarum maxima O F, fit major quam G. 
Eodcm quo uli fumus in lupcriori dcmonftrationis partc ratiocinio confcrcndo fpatia 
in ipfa B, intcr fimilcs proportionalcs intcrccpta , cum fpatijs B O, O V, V X, X C, mu- 
tcmus folummodo vclocitatcs uniformcs, & fingamus vcrbi gjatid motum pcr AR, 
uniformcm ficri juxta gradum vclocitatis in punilo A acqui(itx,motum vcro uniformcm 
pcr B O, ficn juxta vclocitatcm acquifitam in punfto, O & fic in reliquis Ipatijs in qui- 
bus patct omncs vclocitafcs per A B , uniformcs augcri , vclocitatcs vcro pcr B C , 
uniformcs minui,contri id quod inpriorc dcmonftrationis partc fucrat uCiirpatum. 
Concludctur utfupriicnipusmotushujufmodi unitbrmis pcr AR, ad tcmpus motus 
uniformis pcr BO.cflc ut rcda RF.ad rc£tam AF,dum cnim augcntur vcIocitatcs,tempo- 
ra motuum minuuntur : fimilitcr tcmpus motus uniformis pcr R M, ad tcmpus inotus 
uniformis pcr O V,crit ut M F, ad M R :dcnique tcmpus motus ficlirij illius pcr A B , 
ex uniformibus compofiti ad tcmpus motus fi£litij pcrB C,ex uniforniibus paritcr 
compoliti crit ut R F, ad A F, cum omncs rationcs fint cjcdcm , hoc eft ut O F, ad BF, 
pcr primam propoiltioncm. 

Tcmpus autcm motus accclcrati pcr A B, cft majus temporc motus illius fiftitij cx 
unitbrnubus compollti,cum fuppofucrimus in motibus uniformibus audas fuiflc vclo- 
citatcs, qui nimirum in hoccalu primis fpatiorum A R, R M , &c. punftis rclpondcnti 
fcd & tcmpus motus accclcrati pcr B C,clt minus tcmporc motus fiditij ex uniformi- 
bus compofiti, quia hic vclocitatcs minuuntur,& ultimis fpatiorum B O, O V,&c. 
pundis rcfpondcnt. Ergo mnjor crt ratio temporis motus accclcrati pcr B C , quam 
tcmporis motus fiditij pcr A B , ad tcmpus motus fictitij pcr B C : fcd ut tempus mo- 
tus accclcrati pcr A B , ad tcmpus motus accclcrati per B C ; ita cft rcfta G , ad 
rcdam B F, cx fuppofitionc : ut autem tcmpus motus fiftitij pcr A B, ad tcmpus motus 
fiditij pcr B C, ita rctta O F,ad B F, cx dcmonftratione 5 ergo reda G , ad rc£tajn B F , 
majorcm proportioncm habct, quim rcda O F, ad rcdam B F, quod cft abfurdum , cum 
rccla G,fit minor reda OF, cx conftructionc:non crgo tcmpus motus accclcrati pcr AB, 
cft minus tcmporc moius accclcrati pcr BC.fcdncc majus ut fupra dcmonftratum eft.er- 
go eft iqualc. Eadem ratione patet tcmpus motus accclcrati pcr C D , acquari tempori 
motus accclcrati pcr A B, & tcmpori motus accclerati pcr B C, & continuatis, fi placct , 
in infiniium rationibus , omnia omninp Ipatia codcm tempore percurri. 
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tcm aftruimus. Intelligatur motus gravium dcfccndcmium i quietc cxpunfloAuf- 
quc ad pun£lum H, vcrbi gratia , & luponatur , fi ficri potcft , vclocitatem gravisca- 
demis accelcrari juxta rationcm fpatiorum dccurforum. Ponatur motus jam fa£lus ab 
A , ufquc ad H, tcmporc unius minuti, aut altero quovis temporc dctcrminato, & fiip- 
ponatur motuscontiniiari ufquc ad punftum K,aiomotum per HK, ficri iniftanti.Si 
cnim motus pcr H K, non fiat in inftanti, fict in tcmporc aiiquo dctcrminato, quod pcr 
aliqucm numcrum multiplicatum cxcedct tcmpus in dccurfu fpatij AHinfumprum. 
Fonatur numciusmultiplicans 5. ita ut tcmpus motus pcr H K , quinquics fumptum 
ccccdat tcmpus motus pcr A H, rcdis K A,H A, fumatur tcrtia proportionalis G A , 
& totics continiictur pioportionalium fcrics, donec Ipatiorum intcrccptorum numcrus 
cxccdat numerum quinquc ; fiant crgo ex proporrionalibus continiutis fcx, vcrbi gra- 
tia , fpatia ultra pundum H , qua: fint HG,GF,F E, E D,DE,CB, crgo tcm- 
pus motus pcr H G , pcr pracccdcntcm cft a:qualc tcmpori motus pcr H K , fimi- 
litcr tcmpus motus per G F , cft a:qualc tcnipori motus pcr H K. Deniquc 
motus pcr totam H B, fict in tcmporc quod ad tcmpus pcr HK, crit (cxtuplum. 
At tcmpus tcmporis per H K , quintuplum cft majus tcmporc motus pct A H , cr- 
go h fortiori tcmpus motus pcr H B , tcmporc motus pcr totam H A, cft majus, quod 
cft abfurdum. Ergo vcra rcmanct Galilci illatio quamvis cam ipfc non demon- 
ftrarir. 

Haccbrcvitcr & familiaritcr jClariflimc Gaflcndc , (cripfimus, nc tibi impoftcrum 
faccfl*at ncgotium aut Cazncus , aut quivis alius Galilci advcrfarius , & in immcnnim 
cxcrcfcant volumina , qux unica demonftratiouc , vcl fatcntibus ipfis authoribus aut dc- 
ftrucntur, aut inutilia & fupcrflua cfticicntur. Valc. 

Lettre de Monfieur (jaffendi a Monfieur de **** 

jyjONSIEUR, 

II y a deja quclquc tcmps quc Monficur lc Prcfidcnt dcDonncvillc sctant donnc U 
pcinc de mc vcnir voir,mc laifla un ccrit dc Monfieur dc Fcrmat touchant raccroiflcmcnc 
dc viteflc qui cft cn la chcutc dcs corps , & parcc quc jc n'ay point cu Thonncur dc lc rc- 
voir depuis,& quc jc nc f^ay point fon logis pour Ic luy pouvoir rcndrc,& quc daillcun 
il mc fcmblc qu'il mc dit cn paflant qu'il avoit chargc dc vous Ic rcmcttrc apres qu*il 
mc Tauroit monftrc.jc mc fuis advifc dc vous Tcnvoycr fans plus attcndrc,avec lcs trcs- 
humblcs rcmcrcicmcns quc jc dois i mondit ficur dc Fermatdc la bont<$ qu'il a eucdc 
m'cn donncr la communication. II fcroit fupcrflu dc vous dirc , combicn j'en fuis (atis- 
6it , puifquc commc vous [^avcs micux quc tout autrc licn ncpcut partic d*unc tclfc 
main qui nc fbit par&t qs\ tout point. Jc fuis , &c. 
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Letteradel Signor ^enedetto Cajlelli Ahhate di Veronay 

al Sigmr di ^^^^ 

JLL"" ED ECC."° SIG." 

Ho Lctti i pcnficri fbttilifllmi dcl Sig.' di Fcrmat intorno al centro di graviti , e 
confcflb libcramcntc chc mi (bno parfi belli , & dcgni di qucllo fublimc intcllcno , chc 
mi fu cclcbrato con alta lodc dal Signor di Bcaugrand , quando palsb pcr Roma , c vo- 
glio crcdcrc che nc habbia aflbluta dimoflrationc ; c pcrclic il Sig.'' di Bcaugrand mi 
diflc di haverc dimoftrata una limilc propolitionc , cioe , chc il mcdclimo gravc po- 
fto in divcrlc lontananzc dal ccntro dclla terra pclava incgualmcntc , c chc il pclb .il pc- 
Cq cra comc la diflanza alla diflanza dal ccnrro dclla tcrrra , io mi applicai ^ pcnta- 
rc a qucfta matcria, c prctefi allhora di havcre ritrovata la dimoftrarione , ma dopo 
cflcndo mi ftatc promoflc alcunedifticolra ,mi raftreddai inqucfta fpecolationc : mi ri- 
cordo pcro chc ancor lo nc dcduccvo la mcdcflma coniequcnza , chc dcJucc ancora li 
Signor di Fcrmat , cioc , chc il gravc chc havcra il fuo centro di graviti col ccntro 
dcUa tcrra non havcr^ pcfo alcuno : c di piu chc la tcrra tutta non Iw pcfo: c in oltrc 
nc cavai , che dclccndcndo un gravc vcrfo il ccntro dclla tcrra non folo vi murando 
pcfo di momtnto in momcnio.ma (cofa chc puo parcrc piu marauigliola) il fuoccntro 
di gravira fi va continuamcntc movcndo nclla molc di clfo gravc ; di piu chc un gravc 
di qualfivoglia figura chc fi mova in (c mcdcfirao circolarmcnrc purc va continuamcntc 
mutando il fuo ccntrodi graviti : c pcrtanto £icilmcntc concorro conilSig^ di Fcr- 
mar.chc il ccntro di gravita non fia in natura talc qualc I hanno dclcritto comuncmcn- 
tc i Mcchanici : c fc io crcdcfli chc lc niic dcbolczzc potcflcro cflcr carc al Signor di 
Fcrmar, gli nc mandarci una copia, non folo pcr riccvcrc documcnti da S. Sig."^ 111.™». 
ma per farc acquifto di un talc c ranto padronc, al qualc prcgo V. S. J. dcdicarmi (crvi- 
torc di fingolarc dcvotionc , c li bacio lc mani. 

VI%P CLA%ISS1M0 DOM. T>E %A!J\(CHi:^(j 
Sen. ThoL Tetrus de Fermat S. 

POIyxnum tibi tuum , Vir Clarifllmc , mitto, fcd obfcrvanda in eo quadam fiip- 
pcditat codex manufcriptus optimx noti auclorum rci mditaris hac^cnus inc- 
ditorum qucm pcncs mc habco; apud cum collcdioncm quamdam priccprorum 
& monitorum militarium invcni fub nominc n«pi*CiwuS». cujus audorcm licct manuf- 
criptus non dctcgat , colligo tarnen ex gloflario Grxcobarbaro Mcurli) , cum cfl*e Hc- 
roncm , non illum quidcm Alcxandrinum cujus fpiritalia & alia quxdam opufcula 
cxtant, & qui antiquo , hoc cft , optimo acvo , Gracce fcripfit , (cd alium poftcrioris 
aevi , quod plcraque ipfius vocabula Gra:cobarbara (atis innuunt ; utrumquc , actatcm 
ncmpc & nomcn audloris . confirmar Mcurfius in vocc ««»T»Ctf«»r ubi citantur (cquen- 

tia Hcronis VCrba in «<^ttCix*If, «Wwm ^.ir •mt tVK-nt *is t» irhn».T »»mf -m X0rT«Ct«r/«, 

hxc cnirn vcrba cum in mco manufcripto defint , fupplcndumin eonomcn au^lorii 
cx manufcripto Mcurfii ; tcmpus vcro quo hxc fcribcbantur & quo voccs iv^».T** ac 
{wriiCifritr in ufu ciant , ultra feptingentos plus minus aimos non vidctuc cxcurrcrc i 
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hoc autcm «•fMf^^^r tradatu , plcraquc Polyaeni ftratagcmata fupprefToauthoris nomi- 
nc aUjs fxpc vcrbis rctcruntur, quandoquc & ijfdcm , undc ampla cmcrgit cmcndatio- 
num & notarum criticarum pcnus ; cclcbriorcs aliquot tibi , vcl fi raavis doclis om- 
nibus tuo nominc jure repr^ fcntationis hbcntcr cxhibco. 

Cicomcnis ftratagcma narratur iib. i. Polyxni pag. 20. cdirionis Tornsfiana: fc- 
qucntibus VCrbis , Ka.««/4<*i»' A.'fyu*ir «mtfMi jjj «r7WC^7wtfi.nr , 5» «ir A'f}uM dnfiCif tt/KtKH Tmf 

ifji/a.^tr, c^^oftitttr WrSoW^orro, i^iirmr AmTnlhroi, tlr*Tr»u»uirair <irTir«T«uorT» , KAiofMrff/ ^*'9f* «ecfi- 
JknMr QTAttlfiftTniti^eu icnfu^», fiir cMifu^tr, ii Ji A'f}^l»i vfit ifi^or i7t»7nrTo,KxitnirHt ^-xhJt' 

iwiti ivttyiytr JLf^MfSc •ri-Mhtf x) y*i4,rit tit Afyims ^Twtrurtr , hoc loco poft Vcrba »'5ierTB*r «r- 
Ti?>i$i'«ff«r,addcndum cx manulcripto^Virajrm-, 'nfUmr , quod tinis iplius ftratagcmatis plcnil- 
fime confirmat. 

Thcmiftoclis ftratagcma , codcm fibro pag. 44. rcfcrtur hoc modo , ©ff«vo«iii 1'»'»»»^ 

Sif^» ev(tfd»-^irti»r , ix^tvei Toit ^thnn n^Ayiiftii i»i t5 ■ny*s , KrJftt ttint i JiKft* ■mtm ^a.Tij. 
tr-ni iv T»r ««7if«r, Tarwr drtLjirvaiufwtir (UfiKtvt voeTT»/ «'wTii tvoiifnTt , corrigcndum CX 
manufcripto i^oyrdt*, quam cflc vcram lcdioncm innuit lcnfus. 

Agcfilai ftratagcma occurrit hb. 20. pag. 86. A >i»cta«©-, ait iUc, Kc;*r»/(* A'9i«r«jii( ir/. 

«wnr, TK, oi' rtoKiftiti ^ivyitii ixt tor rtcir rSs A'6nri;, o 5 xf»w«ffr ti» «uTbX «1 it, tiAoir- 

To «Tntrm , tit c£«r i/n «^f^Aifor nftvKixM^au rttt i/Tnrtlttf fUi^irtit , ibi loCO VOCis A'Snr«<»/ 

rcponcndum cx manulcripto ©nf»/»/, 

AUud Agcfilai ftratagcma rcfcrt Polyinus codcm libro pag. lo?. a'>j»«'«©- i# T«i/ 

tinTftfttims H^/» r naMjiuwr Ti</ f(«^/r« Jurtjis TiifxTn^cu ntls iuTor oT/ /i«Ai£iiT«i c<o Tur wir^ ev^^^orrvr, 
T»Toi/ iTi «Mirer tfv^ArsKir©* , «) «wivwrir k^ierf ^TorXMr, r ^Morir «-«.'«^ir irtnwM T«f T»r mMiir 
%S»-o>{i*f. Vultcius hoc modo intcrprctatur : Agcfilaus in lcgationibus pctcbar ab hofti- 
bus ur maximc potcntcs ad fc mittcrcnt > cum quibus dc communi utihtatc lcrmo- 
ncs confcrrct, cum his plurimum habens confuctudinis , & communicans focum ac 
cincrcs , fcditioncs in urbibus cxcitabat proptcr vulgi fufpicioncs. Vidctur interprcs 
loco vcrbi f-rtrJur quod cft in tcxtu Grarco, lcgiffe vToJCr cum vcrtat cincrcs, Ccd ni- 
hil mutandum cx manufcripto cvincitur ubi lcguntur hxc vcrba «f*' «/ti!/ 

miifitvQ-, 

Clcarchi ftratagcma narratur Ubro cod. pag. no. his vcrbis , KAt«f;i^®- Hr l» eftU», rviu 

Ttfiro/ fiCot ri rf«'TfP|<« ng.rtKiinC*r»r ,o' •MAfiyftiKtr , tl ytrnlo rvxletf 6ofvCQ- , ftnJir* iftor tiri- 
r«jr%tUti^ irwit diaifiirin , W 'r*fdyFtKf*n njt iiiJa.lt lit t^ftiviiTas K_x7tiffortir n rvKjtfivi' poCt. 

Vcrba quxdam hic fiipplcnda cx manufcripto , qua: tamcn vidctur in fuo codice vi- 
dilTc intcrprcs Latinus , licct dcfint in cditionc grxcaTornxfij , funt autcm fcquentia, 
uu »T»>/ ar*JtLvra.rlo tiranitivlu uu T«f«««H»r»i. Atquc ita dcficrunt cxilirc ac pcrtut- 
bari. 

Fcrdiccz ftratagcma fcquens Icgitur libro 4. pag. 114. nif/f<^r l'y\ufiSr xgl MetsuJiyeir w 

Ktftirlair imiJi vi>K»i MMtlortt ii\jff«r7» ^tyfth , »1 Koiroi MMtJirtt Kv^fuy lAsiA T;if -m/ 
yof nra» liroKit.irtfoijtTtuifVKXrAlo •nfl Kvlfeir , itTnKttfttrQ- rS KnfVtu c7«riA9or7i iyTisKiu is 
«f« M)7f« TMufioi ^ mf*rl»ir\% yitKA •\n%irtiM rit Ai^f*aKili!»i *rnrvnr. ei MauJirtt mmyrorht 
T»/ Jii tir Kvjfvr reOnfiof d/loKftiltfoi trfet Tif ftAxot iyatrlo , J/ cr fuatf tS rixir Vyfirltt tJ ^i- 

tta^a* , quod fic intcrprctatur Vultcius. Perdiccas Illyriis & Maccdonibus bcllum gc- 
rcntibus cum multi Maccdoncs capcrcntur vivi , rcliqui ctiam rcdcmptionis fpe ad 
pugnam miniis alacrcs erant , quibus lcgationcm intcr fe dc rcdcmptoriis muncribus 
mittcntibus , prxccpit lcgato ut rcvcrfus nuntiarct fc rcdcmptoria muncra lUyriorum 
non acccptuuim , ^ed condemnatos captivos mortc afFcdurum , Maccdoncs dcfpcta- 
tA falutc rcdcmptivS audaciorcs adpugnandum reddcb.mtur, quippe quibus in foll 
vidoriafaluspolitacftet. In hoc ftratagcmatc voccm iMufioJ mutandam in i'>Ayfiir indi- 
cat nota marginalis cditionis Tornifunjc; fi vcra cflct cxpUcatio Vultcii , nonfialim 
vcra fc4 & ncccfl*aria cflet illa cmcndatio, fcd firigidiflimum cflct ftr.uagcma , fi fc- 
qucrcmur fcnfum intcrprctis : Polyacnus quippcvult Pctdiccam prxccpiflc lcgato,ar 
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rc vcrfus nunturct lIl}Tios rcdcmptoria niuncra non acccpturos , & hic cft vcrus fcn- 
lus ftratagcmatis, qucm Hcro aiiisvcrbis, lccundum hanc qui cil vcra & gcrma- 
na interpictatio , cxprcfllt in manufcripto his vcrh^ , imTiAurt Tw^/or , vattnMnn rtfi 

t.t^fUt>MT<a ft-WOKltlttiVt. 

-Alcxandri ftratagcma rcfcrtur ctiam Hb. 4. pag. 248. vcrbis fcqucntibus , a Ai'?<r//©- 

'<^«f «4» '^-niut^fSej ii^Mt , «y.yfuiia. -nit M*«<Ajjr VA-wr. «r iyyij rSf Xltfvif »iV *a/- 

ycWTV T£«ir;y,^;r/>«Tfj^7i 7i;r>.iir,Jr A ■ «Awj,^ TSBM«^Jr|» titi A kf.xfcfcW iwW-ii., ./ 

./V ni'f7«/ •f<rxi;rH»'i»f /JixTif , T^r -mflt T«r «OAf^r cf/tf r i^iAuw xj T«?f 3,r»'fauf i>*r»r7» 

Korrtfu. ^mfitQ- ^ UvifiZ-n jom' ^u/rJf fcr, *fui;^' Kftnr , ti M»u/i»f/ -uvjT^ ^vrtiiuAit rit fd^- 
•wTjj,®- •r*T»ywar7W fuiinJif i,j.C**>j,n riit ■m\t(M,{ rifpm^syy* fn^amt tt fvyh irfJrmfn. 

Hoc loco dcfunc quxdam vcrba poft voccm , qua: fupplcnda cx manufcripto 
ubi narratio eft intcgra & clcgans ; lacuna itaquc cx co fic rcplcnda , ri}t ^w^u ^ *»- 

Pammcnis ftratagcma talc proponitur Ubro 5. pag. 585. JUfxfilfnt itJynf ix»r /v»*/«r 
vjsre r^irnr teA«^i/f mfi^ii' «i^>A«r ir n twt vtKtt^ttf ffxriTnAr, i /i «vrt«juA UfjitStir nry*A* 
TJa.^u>fM , e 'Stvtrlt iwtiifurQ- riit mtktfJut , «oM»/ «uTar fSf/p^cf JVi;(»T*r*T» «wtw tvfin^Ui, r*it 
Jt nv iavfU yrufi^ut c* n:,7u jit eiKtitt (xn S^rtmirtit Jii n rur9i»/**7 ©•. 

Hic acflcnda cx manufcripto poft vcrbum ivris fcqucntia , «"to/ <«r » t«t. ri*1lc 

*yft»7H»r T mfjuiiir tJ 81;»Jm|uji , (uitei/ A «TtzfU «r «* t« «-««'tn iji rv«Tif j-roff/^ur Trf iSiuS « 
▼i/ 7nM,uiii/ , Tir «sM/<i'a»r W rwr9«ju« «mfirouirwr. 

Pompifci ftratagcma rcfcrtur iib. 5. png.402. no/^w-x®- «|»ir£^7iw<»i"«4w» , •♦Jf*lr tii» «.a- 

^Ar 7i.- yiifaf i^itytu rit nMftitS e*«Au<nr, iir) /i rnev !»* ruri;^«/ . . . . «) t»Ti >.ni(»nlr»is uinyuftu 
•n» •T»»» Tiro vf^im.ltr , 01 /» ^ rnt nw.to/ «ti/Vi;/ e»-T«D5« «f o/irtt/ , « /k 7ir «»o,t£» , mt 
tftaSif ^7»/ igatTH m>\is fTiSifMf®- 7«/ '*«ir«i *u7»r iytifmft.Tt. 

Vox rurr^i/ qux hic vulgo lcgitur , corrigcnda cx m.inufcripto & loco illius re- 
poncndum evftyj^fn quodcx conjcclura vidcrat Cafaubonus ut patet cx ipfius notis. 
Alcx.uuiri Phcrcnlls ftratagcma rcftrtur Ub. 6. pag. 426. a ni'r»ffi«»m/of«ir»- 

7©- A(i».;>i»>/ vfhs i^rxjxt ■vkS Krliit^t r».vs fuftfuJ r»u(jui^r i ^giffSf , J>imtfji-\tf 1«) «'vTiir rticTwf* 

&c. lcgcndiim cflt , tvi ««t/., ut vult Ca&ubonus in notis , confirmat codcx manut 
criptus ubi lcgirur /1« p^f»" «KuittiH, qixx vcrba idcm Ibnant. 

Cyri ftrnr.igcma narrat Polyxmis lib, 70. pag. 477. his vcrbis. K*f©- UiAit «►^-m^i- 
»«»©• Tf/r i;t7»9» ; Jtlii J% UtfrSr eu yjrtHut x) t« 7t'«* tiea* i» n«r«f}.«'/<u/ ^ •riititlaf fjta^r mw 
7«w9« ffuri?^!, ma.Kiv tfvjtf 01 Htf r«i , «i/ 1/0» tt» 7ur* jt) tbV 7/rii7«ar , ««S»»7i' iV«u7«»r itirft» 
4«t» > Tif Mir/if tlJuClu JimKOflof rft-\t(Ut*i , riitii» 7»jvu'w» «(««»«» , w/ futt»?! Kufi» «f 1/ «'iAr«f o&i- 
M}f A;i9iir«i f*i^S. ^ 

Hic loco vocis «*9«r7i» corrigcndum ex manufcripto ffvfi-TMtlit, quac vox itidem fc- 
ftitucnda in ftratagcmatc ApoIIodori pag. 435, manufcriptus noftcr cx quo eoniici- 
mus voccm vdAirlts mutandam in ruf*»«9eV7if vcrbis (cqucntibusrcm narrat & ftratagcma 
Polyxni cxprimit , oi Ji ru/wT«9i/?i 7»t«»» tiultaf»i , &c. vox autcm illa mclius authotis fcn. 
fui rcfpondct quam w ««flir?»/ vt legcndum ccnfuit Calaubonus. ^ 

Darii ftratagcma narratur lib. 7- pag. 489. hoc modo. A«fir©- imxffui 2«Jt<.*i/ Tfi;^" Jijf^ 

fnuitoiT , ftilt txfMnm fuifat , rSr Ji Z««xi>/ i^irjitr ms iAnlat i^ TOr xaTfur i^ 7« »t^.« ^Hhk» riis 

nifr«jr &c. hic loco vocis i^r7i»» qux cft corrupta in cditionc Tornxfii , lcgcndum cjt 
manu(cripto «»<ufiflt»7»». 

Scipionis contincntix cxcmplum laudc digniftlmum rcfcrtur lib. 8. pag. 568. fc- 

quenribuS VCrbis , Sx/aw» «ftfu<w.tf7o» X«f«r «* rf»f/« ;m/r ♦•irioj*' » ^vyiyyi «tfffl/ror »!j«- 

yr UwifjwiV fj^xrw , T»r ««7if« d,nSt mr*(nrira( iyifir*?» *Vt^I ti)» dvyArif* , tS 1} /Sf « «f»- 

mLtfJfowTQ' , • 5 ^ -nib7<trvrf;^i'r«7«, «foit^ fnrcv ifiJiJifnt 7? Ufii , &C* ibi VuIgO Icgitur 

. yi^i quod intcrprcs vcrtit captivorum duftorcs,fcd Icgcndum cx manufcripto, fvnt*y»)»)e 
hoccft virginum dudorcs, quz corrcdUo 5c vcrilUma , & clcgantiflima , ut nuUus fu* 
pcrfii dubitandi locus. 

Plura adjungcrcm , fcd feriis- jam defincntibus quarum bcncficio otium fuppctcbat, 
fincm quoque huic ««ffKCW» ««ftxC»A.: imponimus. Valc & mc ama. 

Cc4 



2o8 Lettres 

VIXP CLAI^ISsImO 2). T>E TELLISSO!^C> 

Libellorum fttpplicum Magijlro. 
Samuel de Fermat. S, T. 

CRiticas obfcmtioncs quas mihi nupcrmififti, vir clarirtimc, fxpiiis lcgi non fi- 
nc voluptatc & admirationcj in illiscnim ingcnii, judicii, & do^lrinz dotcs 
quas in tc jampridcm fulpicimus ubique cluccnt : nihil autcm invcnirc poflim quod 
tanti muncrisvicc tibircfcram, nifi commoduni cgcftati mcjc fuccurrcrcnt variac Ic- 
diones quas vir tibi fingulari conjun(f\us amicitia , cujus mihi jucunda fcmpcr cft rc- 
c6rdatio, margini appofuit quorumdam Ubrorum quos fcdulo pcrvolucbat, &quo- 
rum plcraquc loca, icdU* ««'fff;»»i cmcndavitj fciscnim quam prarcoci illc ubcrtatc 
florum amsenitatcni fru£luum maturitati junxcrit , ncc me latct quanta ipfc fiducii 
fuas cxcrcitationes Iblitus (it in tuum finum tftundcrc > licct autcm omnc9*iftx quas 
cxccrpfi cmcndationcs ,vcl parcntis mci conjcdutar, tibi novitatis gratia non commcn- 
dcntur, illas tamcn,quxtua cftcomitas, tc bcnigna manu fufccpturum non dubito. 
Thconcm Smyrnium , nc tc diutius morcr , vir clanirimc, nofti , audorcm opcris 

illius CUi titulus M^nyMliKit yjHj'nun us rni n UhaltnQ- itmyrctjn , quod prodrO- 

mi inftar cft aut ifagogcs Philofophia; Platonicx, qua- ncmiiii Gcomctrid non ini- 
tiato patcbat : illud opus cdidit Lutctii anno 1644. Umacl liullialdus vir do^tiirimus 
& Larinitatc donatum clcgantibus notis illuftravit ; fcd non omnibus illud mcndis 
purgaftc vidctur , ut aliquot , ni fallor , cxcmplis, qux fcquunrur, planum fict. 

Primum occurrit pag. 78- iHhis opcris ubi w •Vf«y/«f & fvi^fvylat agir : locum illum 
cxfcribcrc non pigct , ipfa cnim (crics cmcndationis procul dubio nycflitatcm, & vc- 
ritatcm oftcndct ; 1* yf*H^-^ . ait illc , f*""^ vfdriu nV; ^iMint} ^si^ od^iu , & infc- 

riuS , ri Ji JiA^ifUL-n e* iSt ^iyyttv iivttf ««twr f«v«» tifi Jto/ juu JicuftVKM xgt fti^^s, 

huic voci JieuftnKei aftcrifcus in marginc rcfpondct cum vocc J^cuftjai , at hic rcponcn- 
da bis vidctur vox iJi<uttru loco n JituftTtl & Jiatftvt^t , lcgcndum ncmpc yf*u(MT* 
f*>fxt ii^l dJieufiloi , idquc confirmat M.\nucl Brycnnius cap. i. lib. 2. 'Af ftfj-zxar : Ic!;cn- 
dum pritcrca t^mf* mit.n^utal^n-vfmliu 1»] dJia/fil»i, & hxc quoquc lcdlio con- 
firmatur vcrbis cjufdcm Brycnnii lib. i. cap.3. ubi dicit #9»7>.©- ifnutiat >; 

ydt n Wfi9ft»* ■nsvuuit 7»/ yfAiAuSit ns*' to yCf n ^ pun£lum , vcro & inftans liint 
iJiuftTi &i confcqucntcr fJoTj'®- «//«ufirJi , non dividcndi vim habcns , ut uvlt intcr- 
prcs Latinus : ncc immcrito Bacchius Scnior in inrrodu<^llonc artis muficx quxftioni illi 
7j lv»t<^it ihiytttv Tiir j«A«Auw«ir , rcfpondct , f5av>©- , qucm non rantum iA*;^#ror , fcd ctiam 
'mlt\ur cflc docct antiqux muficx cclcbcrrimus audlor Ariftidcs Qnjntilianus lib. i.dc 
Mufica , atquc ita authoritas xquc ac ratio fuftragatur huic cmcndarioni, qux fit unius 
tantum Uttcrx mutationc. Minima quoquc mutarionc alia fitcodcm capitc licctmi- 
noris momcnti corrcdio , ubi vulgo malc Icgitur , 91^1 nai ^is nui,i)3ft»is , lcgcndum 
fciUcct , t*ri , ut apud BrycnniumAt>»n. Paulo infcrius ubi Icgitur «»'»ffmiiT*j • f^oTj.©- 

fifJiiat Xi 04ifCt» W4 cf*ifxi fuv (ui^ttt » "f*!^* ^ » lcgcndum vidctur hfiijuuat, & 

Brycnnii aurhoritate confirmatur. 

Ha^lcnus dc fonodc quo .igitur in cap. illo 6. In cap. vcro 8. agirur dc fcmironio , 

5cita Vulgb legitur J<7' ii/m;«roy yfiyLi^w is iuiju futnS ir^»(«ir ffX' is (jA 7« *W»7tA.« «J* 

T«»7»?«»rHr , lcgendum vcro vidcturwSJ non : lcgcndum prxtcrci cTm' ii f/j^ «VT»7iA»<?i' 
ivTo p»K»r *««7v.;r, qux lc<£iiQ cjvfilcm Brycnmi authoritatc nixa vcriorcm vulgatafcn» 
fum cfticit. 
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Atqne hnrum probatio lcdlionum dcfumi potcft, «» iiSy litrtmt <sn'i2;m'*>t 

«t2 i* Tw' 7»7/ /-«^i/x*7<Mr/ Xiijiftwsftirorr, ut Porphyrii vctbis utjt, qux in commcntariis 
darifllmi intcrprctis rctcruntur.pag. 276. fcd nonlinc mcndo, raalccnim ibi iogitur, 

Ncc nicntio pritcrmittcnda cft clcgantlAlma , & aitdailcr dicam, ccrtifCma altc- 
rius loci cjuiUcmThconis cmcndatio pagiria 164. ubidc oclonario lo^uiiur : rcfcttuc 
ibi vctus infcriptio quam in columna vEgyptiaca rcpcrui ttadidit Evandictiiocraodo, 

ITft»ft;'-ni7®- wi»iuf'Ogifit ^tott afl*»a7s</ ■wviULuCi «J *f*t!f rKiif jj^ «-tAiirii i(ja' yf x) rm» ««itf/ Tir ir?»» 
T«r irtfiiw E P Q T E y-nyiCi* rSt iw» «f<Tig/ fij» rvti^tmi , id cft , Ut VCrtit BulliaUuS , ail- 

tiquifTimus omnium Rcx Ofiris diis immbrtalibus Spintui, & CaeI6, $o.U , & Lunar, 
& tcrrx, & NodH , & Dici , & patri coruni qux funt quarquc futura funt , prxdicabo 
mcm^riam magnificcntix ordinis viti cjus ; mcndofum procul dubioin hac infcrip- 
tionc iJIud EpnTE, & hanc Ic£tioncm fi rctineasquis indc fcnfus clici potcrii ? icgco- 
dum igitur HPnrr, atquc ita patva unius fcilicct littcra: mutationc huicloco fualux , 
& amori fua laus facilc rcftituirur i ncc aliena crt ab hoc loco fapicntifnmi Platonis, 
cujusvclut intcrptcs Smyrnxus illc, fcntcritia, dumaitin convivio ^ tu» <fi rif y^tif 

(itif ^itff-ir viiivf -nt itMitaftlaj /in 1*1 'ifttjQ- ?}) rtpUf f yiyttJeu xj ^u'»7<u ««r7« t» CtC- 

nim animalium omnium cfFcdioncra , ut vcrtit Scrranus, cxainoris iapicntii cxiftcre, 
idcfl gigni atquc iu(ci ccquis ncgaverit , 

Per ^acm gentu omne animantam 
Cfncipitur, \>ij!tque cxortitm lumina Solis. 

Apud lulium Frontinum dc aqiiardu<f>ibub Roma: pag. 106. cditionis Plantinianx, 
vulgo fic lcgitur : in viccnarii fi{lula,qux in confinio utrmfqucrationis pofita cHt , utri- 
quc rationi pcnc congruit.Nam habct lccundum cam computationcm, qux intcrjaccn- 
tibus moduUs fcrvanda cft in diamctro quadrantcs viginti vcCim diamctri .c;ufdtm digifi 
quinquc fint«£c fccundum corum modulorum rationcm qui fcquuntur ad cam,ha- 
bct digirorum quadratorum cx gnomoniis viginti. Hk procul dubio lcgcndum non ad 
cani, f:darcam : cujus cmcndationis ratio cx fupputationc gcomcitica ducitur. 

Eadcm ctiam pagind Icgitur, ccntcnariaautem & ccntcnum viccnum , quibus affi- 
duc accipiunt , non minuuntur , fcd augcntur, Ncc ufu frcqucns c(l.- vidctur lcgcndum 
Ccn. idcftccntcnaria, loco vocis illius Ncc, littcris (cilicct ordinc invcrfoaccipiendis , 
cum forta^Tc in manulcripto rcpcrtum fucrit Ccn. hoc cft ccntcn.iria , quod tranfcriptor 
tranfpofuit& Icgcndum Ncc , pacticuld (cnfui magis, utvidcbatuCjaccommodatapcc- 
pcrani exiftimavir. 

His cmcndationibus unam aut altcram duorum infignium locorum adJam , quorum 
primus cft apud Scxtum Empyricum, altcr apud Athcnxun> : Scxtus ilL lib. i. Pyrrhonia- 
f um hypotypofiron pag. ii. oftchdcrc conatur quam v.wii fint prodivcrfitatc xtaium 

Phantafix, 5 ■'■«%'AiJuaf , inquit, ^tHvns liif fur yifun-^yjot tlrmi AkiT , 7»7f j Jxfxi^ii* 
rir fvxfa7®-<| auri 0fi(jmt*ii (Or vftgCwnLmt dfuufif fmrtim , vtii j infdi^wrii K^ntit > i^ 9mti i 
muri rnt (tir i^mifdi Mti Tw>p^«7H/ ToJf 3 iiUsQ- , id cft, ut vcctit Hcnticus Stcphanus , CX 
xtatibus autem quoniam idcm aer (ciiibtis quidcm frigidus c^Tc vidctur , aliis qui in 
actatis florc conftituti funt bcnc tempcratus, & idcm cibus fcnibus quidcm tcnuis vi- 
dctur, at iis qui florcnt xtatc cra^fus, codem modo & vox cadcm , aiiis quidcm dcprcf- 
ia clfc vidctur^ aliis vero alca > at hujusloci clcgantioc fcnfus crit fi lcgatur non ^fa'^^ 
fcd xf«.«* , alioquin dc (cnfu vifus qui facilc maximam murationcm patitur , nullus hic 
forct fcrmo: prxtcrea « df^ftt mclius colori convcnit quamcibo, & .Tqiic de colorc 
ac dc cibo dici poteft " w7«*»fU, fic apud Virgilium lcgimus, /4/1*^4/4^ mHfice vejfesy dr 
hjAli fitnro fucAtx colore. 

Nuncad Athcnxi locumtranTco; quis autcm urbanilTimi illius (criptoris falcs varil 
conditos erudirionc ignorat? Etfi quid in cofrigidum aut inficctum occurrat, quisibi 
mendum fubc^fc non fufpicctut ? SufpC(fta igitur crit ledio loci illius in quo hic auAoc 
lib. u. loquicur dc dcpcavatis Alcibiadis mocibus , qui locus (x uvlgatam lccUoucm 
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rctineas ipfo forfan Alcibiadc dcpravatior crit : Athenati vcrba h*c funt, AwiVr !J t p»7«f 

«►i -ns rfvfSj Kiyut ftvh , ua»i^V«/7V jSJ jwrjJ 'A$io;%« «J 'AtjaCnUus us 'Dt.innrr»r "rynfuu i* 
'ACu/y /i/o !ir7i UtArMJa. nf 'Ah^yir Surtnuu-nnr , rnujii tiu-jir yirftm ^)snf i* i« if^Jo iWtfr- 
yrmrM ImTif» Jii, iW !j 5r rff/fil ^urwM^To t««tii v' ii jar xff?» AXiuCi^ 

ff«r<ir ij) %/>a7ir«^i; ;j A^ic^^t A^KuCiiUi, : crror hic procul dubioin vocc illa ^r<»MiW, 
Icgcndum ^rMulnr hoc cft concubucrunt ,arquc ira fi falfa Xynoccipc dclcatur , & Cq. 
la fupcrfit illa duobus nupta Mcdontias , portcntofe iftorum iuvcnum libidinis novi- 
•tati nihil detrahctur ; vcritas autcm iftius cmcndationis iatis pcr Cc patct , & cx ip$5 
loci (ericcjici potcft , in quoillud ^oim alioqui fupcn'acancum forct, ncc Jaoi am- 
plius ambigua proles ; ratio igitur illius corrc£iionis in promptu cft , cui cjuflcm 
Athcnxi accedit authoritas, is enim lib. 13. itcrum dc Alcibiadc loquitur hocmodo 

htainiAs yZr rnt A*CwA»S/ *W Srff ^nra(iir'E>ynr*Qr%r aor 'A^iSxv U nr 'tun ^ 
tfdnt, mr fair/ Attrrtf i ffjmf e# xj* atm Kiytf , nft -piuvis 'txaironnr aurf , id oft ut infcrprc» 

tatur Dalcchampius , Mcdontidcm Abydcnam auditionc tantum illc amarc cccpit , fic 
imprimis charam habuit , cam ramen cum Hcllcfpontum navibus adiiflct , Axiocho 
navigationis comiti , & pulchritudinis ipfius amatori , ut inquit Lyfias in orationc 
quam contra eum fcripfit , utcndam dcdit : ibi autcm fiaitiae Xynoccipcs nulla mcn- 
tio, & illud i«s/ror;.w x^uc ac ^vrmKuvir communcs Alcibiadis , & Axiochi amores fuiflc 
urisarguir. . . , 

Scd ab iftorum juvcnum voluptate oculos avcrtamus , & cam qux ex ftudiorum 
focietatc percipitur, puriorcm & dmturniorcm, fummumquc advcrforum folatium lit- 
tcras eflc farcamur ; cum tu his mirum inmodum oblcaeris , non iniucundas tibi forc 
confido obfervationes in quibus nmlci manum agnofijcs; ipfius cgo lucubrationum 
fparfas vari/s in locis rehquias c tcncbris quibus abditx jampridcm crant , crucre cona- 
tus fum, ncquchxccontemnendaduxi, utexhoc fpicilegio rcrum qua: diligcntini- 
mos , ut ita loquar , mcflbres latueritnt , patcat , quantam earum auaor in libc 

riori & conjeauris aperto criticcs campo fcgctcm fucrit colleaurus, fi farpius ia illo 
fpatiari voluiflct : Valc & mc ama. 
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SEU CHRISTUS MORIENS 

2). Tetri de Femat Carmen amcebttum ad Z). TBal^acum, 

■ 

BSTUPUIT toticfquc dufum mcntis acumen 
Dcdidicit vanos vcris prarfcrrc colores 
Luminibus. QiLid bclla movcs , dclctaquc pridcm 
Numina prxftigiis linguz folcrtis adumbras 
Infclix ratio ? Num tc fimulachra tot annis 
Dcfita , & imbclles Divum fub imaginc forms 
Fallaci cinxcrc mctu ? Num tc oftia Diris 
Aut ftygiac rcmorantur aqux , Eiyllivc rcceffus , 

Et quidquid crcdi voluit Dijs acqua potcftas ? » 

Pcrgc tamen qub tc fccuro tramitc ducunc 

Balzaco prscuntc vix , ncc incrtia dudum 

Fatidicx rcfponla Dcx , qucrcufvc filcntcs 

Dodonx , aut taciti vcncrarc oracula Phocbi ; 

Ccdc Deo. Ccftit vctcrum numcrofa propago 

Coclicolum : Dcus ccce Dcus , quem prona parcntcm 

Agnofcit natura fuum , cui tcrra , falumquc 

Parct , & cdomita: fatalia flabra proccUx , 

Submittuntquc iplx jam non fua murmura nubes. 

Hic puro fulgore micans, dc luminc lumcn 

Dum trahcret , Dcus unus crat , natufquc fuprcrfti 

iEterna xternum manans dc mentc parentis 

Aflfutnpfit veros moriturx carnis amiitus, 

Si qua forte queat mortalia fledtcrc corda . 

TantiUumquc animis cxtundere polTit amorcni. 

At poftquam fummi tandcm mandata parcntis 

Horrcndo facrum caput objecerc furori , 

Humanas mccrenti animo depromere voccs 

Cocpit , & infolito fucculTus mcmbra fragorc , 

Omnipotcns , fi nondum orbcm mala noftra piarunt, 

Et placct infandum pocnx genus , cn , ait , adlum 

Viftima , lcthifcroquc libens fucccdo dolori. 

Ccrnc tamcn fudorc madcns * fanguinc corpus , 

Et fi nulla fupct noftrx tibi cura falutis , ^ 
At faltcm foUrc animum non digna fcrcntcm. 
Dixit & humcntes oculos ad fydera tollcns , 
Quas non ille prcces , quz non fufpiria flidir 
Anxius xcumnlfquc gravis , tua , rc^or Olyin^i > 
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Dum latagit , mentcmquc futura; accingcrc pugrtx 
Sponlc parat ? Coelo intcrci dcmiflus ab alto 
Aligcr , ut varios animi componcrct arftus , 
Improvifus adcft , ccciditquc rcpcntc fragornm 
Turba minax , auclxquc fupcrno roborc vircs 
Dcfpc(ftant longc panSs , nondumquc parata: 
Incubuerc Cruci : nam cur, fuprcmc , moraris 
Rcdor , ait , cur mc pcf tanta pcricula vcftum 
Siftis , incxplctoque obiccs opponis amori ? 
Dixcrat , humanilquc itcrum fuccumbcrc cutis 
Vifa cato , triftcs agitant pricordia motus , 
Kecdum fccuro grcflu vcftigia ponir. 
Harc intcr dubix mcntis ccttamma totam 
NcH^lcm orat , tbcios altus fopor urgct incrtcs , 
Qnos dccuit vigilcs oranri impcnderc curas. 
Hcu pavidac mentcs , fi nec calcftia tangunt , 
Ncc verac virtutis honos , hoc muncre lalrcm 
DcfUngi jurata fidcs , juflumquc magiftri 
Dcbuit una fequi ; fcd jam ftrcpit undiquc murmur» 
Et fcgni tcncbras abrumpunt luminc txJa: > 
Quo Cc cumquc fctet , jam vis inimica propinquat, 
Ficlaquc ;yiorantis Ipccics , vcrique dolorcs 
Non procul. Infaufti tandcm fub pondcrc ligni 
Dcficit , artixu(l]uc cruci , jam vcrbcra palVus , 
Jam fpinas , laccros fpargcns tormcnta pcr artus , 
Ncmpc urgebat amor , noftrxque cupido falutis , 
Humanam cgrcfliis Ibrtcm , mortiquc trcmcndus 
Dum ficrct morti propior , frcmitulquc , minafquc , 
Et conjuratx Ipcrncns convicia turbx , 
Dcgencri vitam populo paccmquc prccatur , 
Ncc , quas ipfc tulit poenas , tortoribus optat, 
Et jam finis crat , violataquc pcclora puri 
Muricis undantcs fpargcbant undiqiic rivos. 
Ncc tamcn imbclli fubiit fata ultima mcntc J 
Qu^ln magis aflurgcns , divinaque lamina , CceIo 
Sic propior , vocemquc fonoram ad fydcra tollcns , 
Summc Dcus , quid me moribundum dclcris , & jara 
Scmianimcm , populiquc tuoquc furorc fatigas ? 
Sat tibi , lat mundo dcdimus , finitaquc dudum 
Singula prxlcriptas habucrc oracula mctas. 
Sic fatur moricns, dataquc lumina rursum 
Figit humi , nec jam Coclum fpcclarc facultas 
Ulla datur, cccidcrc animi , marccntiaque ora 
^therco voccm cxtrcmam fudcrc parenti : 
Hanc tibi ,fummc parcns ,animam commcndo, nccultr* 
Proliliit , vitamquc fimul ciim vocc rcliquit. 
Haud fcciis cxtr cmo vidcas fpiraminc lychnum 
Ingentem nifu valido produccrc luccm , 
Et fursum elatas , itcrum fublidcre flammas , 
Donec anhelanti fimilem circumfluus humolc 
Dcfcrit f & dcnlk iubcunt fuliginis undz : 



Dcbilis intcrci vifa cft fcintilla pcr umbras 
Scmianimcs atris milccrc vaporibus igncs , 
Deficiunt tandcm & vano conaminc rursuni 
EvcCii , actcrnis noftis conduntur in umbris. 
Ncc tamcn xtcrnac claudcnt tua lumina noftcs. 
Natc Dco , vcram rcfcrct lux tcrtia luccm , 
Et majora dabit rcnovato lumina mundo. 

Quo mc,qu6, fialzace , rapis ? juvat irc pcr altuiil 
Excraplo quocunquc tuo mc mu(a vocarit , 
Exiguo (inc tc vix fufFcdura labori ; 
Scilicct optati vcnicnt tanto Aufpicc vcrfus , 
Et quo Picri; frucris fupcrardua montis 
Editus , hoc olim forfan potietur hoiKjrc 
Balzaco prolcs non inficianda parcnti, 
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